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 -ملت او لھ پوھې پاتې ، چې پھ دې لیکنو او ژباړو بھ مې  زموږ د بې وزلي پھ دې ھیلھ
	داسې لږ ونډه اخستې وي.د پوھنې پھ لور لپاره  -د ل0Lت د پوھنې لپاره پھ ما 

 

	د کتاب پیژند 
	      :   شمیرپوھنھ د0وون/ي لپارهد کتاب نوم

	پرفیسور برینکمن             لیکونکی:    

	ډاکتر کاخان،، میږی،، شینواری              ژباړی   :  

	shinwari@gmail.comanmakhبرٻ0نا پتھ:            

	د خپریدو لړۍ      

 د افغانستان کلتوري ودې Uولتھ                  : خپرندوی

 جرمني                                  

	٢٠١٢نبUھ                        چاپ 

 دانش کتابتون   :                 چاپ/ای

Danish2k2000@yahoo.com	

 د چاپ حقوق خپرندوي Uولنې لیکونکي یا ژباړي سره خوندي دي.

 

 پ0تو مو ژبھ او شمیرپوھنھ پرې ساده ده
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 د خپرندوی Uولنې یاد0ت

 

کلتوري ودې Uولنې د علمي، ساینسي او  ، چې د افغانستان دلھ ھغې مودې را پھ دې خوا
طبي اثرو  د خپرولو لړۍ پیل کړې، تراوسھ یې پھ دې لړ کې مھم اثار خپلو ھیواولو تھ 

 وړاندې کړې دي.

موږ باور لرو، چې پ0تو ژبھ ھغھ وخت پھ یوه مھمھ غني ژبھ بدلیدلای شي، چې د پوھې 
 شي. پھ hاgھ سمبال شي او پھ علمي او اکاډمیکو اثارو غني

اوس چې زموږ ملي سراسري ژبھ د بیلابیلوhوا0ونو او چلنجونو سره مخامخ ده، پر 
موږ Uولو ده، چې د دغھ hوا0ونو پھ وړاندې بھ پھ نره ودرٻږو او د علم او قلم پھ ژبھ بھ 

 /واب ورتھ ووایو.

د د اتحادیې لھ حوا د ډاکتر ماخان شینواري تراوسھ زیاتو چاپ شویو اثارو پھ <نm کې، 
ده د  پن/ھ وٻ0ت شمیر پوھنې نویو ژباړو او لیکنو  او دوه Uولنیزو لیکنو تر منn،  دغھ 
اثر  پھ ھمدې لړ کې /کھ د ارز0ت وړ دۍ، چې د علمي، ساینسي اثارو د خپراوي  پھ 

لړ کې د یوه مھم hام پھ توhھ ghل کیدای شي او ھیلھ ده، چې د دې برخې مینھ وال 
 د پوھنتو زده کړې کUھ ترې واخستلی شي. لوستوال، زده کوونکي او

 

 پھ درناوي

 د افغانستان کلتوري ودې Uولنھ

 ز ک   ٢٠٠١٢
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 د ژباړي مننھ
 

د ھر <ھ لھ مخھ د ھغو لیکونکو پروفیسرانو <خھ زیاتھ مننھ، چې د لیکنو <خھ یې زما د 
Uhھ نھ شتھ او دا ژباړې لپاره تفاھم لري. ماتھ د دوي د لیکنو د ژباړې پھ ھیp ډول مادي 

کار مې یوازې پھ یوه د پوھنې توانمندې ، مLر وروستھ پاتې ژبې ویونکي ولس تھ 
وړاندې دی، دا دې د دې پروفیسرانو لھ خوا پھ پوھنیزه اړخ کې زموږ پھ دې اړخ کې 

 ھم مرستې تھ اړ  ولس سره  مرستھ وي.

غړو، مرستندویانو او پھ  ھمدا ډول زموږ،، د افغانسان کلتورې ودې Uولنھ،، جرمنې،  د
تیره بیا د مشر تابھ <خھ زیاتھ مننھ کوم، چې پرتھ لھ خپرندوې Uولنې پھ توhھ یې د دې 

 لیکنو زیاتھ اقتصادي ونډه ھم پھ غاړه اخستې.

دې لاندې زما کلیوالو ملLرو  او ملLرو د دې کتابونو پھ چاپ کې د توان سره سمھ 
 تھ مننھ کوم:اقتصادي ونډه اخستې، چې زه ترې زیا

د 0اغلي دپلوم انجنیر ریحان الدین حساس، 0اغلي دپلوم انجنیر محمد اکبر نور،  0اغلی 
ډاکتر سردار hاgھ وال، 0اغلی ډاکترماgوhل hاgھ وال، 0اغلي Uولنپوه محمدعارف بیان، 
0اغلي دپلوم انجنیرمحمد ایوب بیان، ھمداسې زما د ملLري اروا0اد ډاکتر حاجي محمد 

د /وي 0اغلي ډاکتر صالح محمد سلطانزي ، ډپلوم انجنیر او دپلوم اقتصاد پوه  سلطانزي
رحمت الله فتحي او نھ اخر زما د لور ډاکتر <انLې شینواري او زما د /وي اقتصاد پوه 

 او Uولنساپوه اباسین شینواري. 

نھ دا  -نھ د Uولو  پھ اخر کې زما لھ میرمن 0اپرۍ <خھ ډٻره زیاتھ مننھ، چې زما د لیکنو
 پوره ملاتړ کړي. -چې مخھ یې نھ ده نیولې

بیا ھم لھ دوي <خھ د زړه لھ کومې مننھ کوم او لوي <0تن دې ورتھ اجرونھ ورکړي،  
 چې داسې مرستو تھ دوام ورکړي.    

 پھ مننھ : ستاسو ماخان شینواری     

 جرمني د بن 0ار

 ز ک ٢٠١٢
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 نیولیک     

   

	دویمھ برخھ   

 د زباړي سیزه  

                               ١                                         لومړی: کر0یز فنکشنونھ 
         

 ١کر0یز مساواتو تھ پیل                                  ١.  ١.  ٢

 ۶د محور د تقاطع Uکي                                – ٢.  ١.  ٢

 ٩جLیدنھ یا میلان                                       - ٣.  ١.  ٢

 ١٣د فنکشنونو د hراف رسمول                        – ۴.  ١.  ٢

 ١۵تمرینونھ                                                   ۵ ١.  ٢

 ١۶کلیمې او د ان/ورولو...                             – ۶.  ١.  ٢

            ٧۵کر0یز فنکشنونھ  د ورکړشوو شرایطو سره              2.2

 ٧۵لومړی حالت                                         – ١.  ٢.  ٢

 ٧٧دویم حالت                                              ٢.  ٢.  ٢

 ٨١   تمرینونھ                                         – ٣.  ٢.  ٢

 تمرینونھ        - ۴.  ٢.  ٢

                    ١۶١د دوه کر0و پروت/ایونھ یو بل تھ                           2.3

 ١۶١د دوه کر0و غو<Uکي                             – ١.  ٣.  ٢
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 ١۶۵یو بل سره عمود یا ولاړ /غلیدونکې کر0ې        - ٢.  ٣.  ٢

          ١٩٧د کر0یز مساواو پھ مرستھ دپرابلمونو یا مسألو حل       2,4

   ١٩٧ور/ني ستون/وبي یا د ستون/و حل              – ١.  ۴.  ٢

 ٢۶٠د کر0یز مساواتو UولLھ                              ٢.  ۴.  ٢

 ٢٨٢مربع توابع   - ۶.  ٢

                    ۴٠١                      د مربع  فنکشنونو یا توابعو....   - ٧.  ٢

 ۴٣۵د پارابول او کر0ې غو<Uکي                           - ٨.  ٢

         ۴۵٣ د پاررابول او پارابول غو<تکي                        - ٩.  ٢

 ۴۵۶د ورکړشوو شرایطو سره د .....                    - ١ ٠.  ٢ 

 ۵۵١توابع(نرخشمیرنھ)                            اقتصادي   ١٢.  ٢

 ۵۵٨توانتوابع                                                    ١۴.  ٢

 ۵٩١یا نسبتي توابعو...                      –د Uول راشنل   ١٣.  ٢

 ۵٩۵پولینوموٻش                                                        

 ۵٩٨ھورنر شیما                                                      د 

 ۶۴٨یا نسبي توابعو hراف                   –د Uولراشنل   ١۴.  ٢

 ۶٨۵د ورکړشوو شراطو لھ مخې د تابع مساواتو لیکل     ١۵.  ٢

 ٧٩٩د وکتور شمیرنې بنسUیزې کلمې                       ١۶.  ٢

 

(c) ketabton.com: The Digital Library



	
	   

الف                                                                                                                        
------------------------------------------------------------------------------------

 د ژباړي سریزه

 

 ھ والو!hرانو ھیوادوالو او د شمیرپوھنې مین

د ا <و کالھ د مخھ د /نو شمیرپوھنیزو کلمو پھ لUھ کې د  برینکمن د ن ج سره مخامخ 
شوم. دا چې دې لیکنې 0ھ خوندویونھ یا متن درلود او زیات تمرینونھ د حل سره، نو ما 
وبتیلھ، چې دا بھ پ0تو تھ اړوم. دا یوه ډٻره 0ھ لیکنھ ده، چې زده کوونکي 0وونکي او 

میرپوھنې سره بلد میندې او پلرونھ ترې Uhھ اخستلی شي. پھ دې لیکنھ کې داسې لږ د ش
ھر <ھ خورا 0ھ رو0انھ شوي دي او پھ مختلفو بیلLو سمبال دي  د حلونو یا اوبیونو 

 سره، چې لوستنھ یې ھر د شمیرپوھنې مینھ وال لپاره د پیر/وینې وړ بولم.

وه خپلواکھ او د یوې /انLړې کتتاب پھ درې برخو کې چاپیږي، چې ھره برخھ یې ی
برخې خوندیونھ لري. زه پھ دې باور لرم، چې د شمیرپوھنې مینھ وال دا کارداسې لږ پھ 

 غور وhوري، gو زر بھ ورسره مینھ پیدا کړي.

ریاضي کتابونو لړۍ ده، چې ما چاپ تھ چمتو کړي دي، خو نھ  ٢۵دا کتابونھ ھم د ھغو 
چاب شي. کھ <ھ پاتې شو، نو ھغھ بھ د دې کتابونو  پوھیږم، چې <و دا نور بھ ترې  کلھ

 سره ن ج تھ پورتھ کړم.

 hرانو لوستونکو!

دا زموږ د ھیواد اړتیا لپاره پھ پوھنیزه اړخ کې پھ سره تیږه اوبھ تویول دي. دا کتابونو، 
چې کوم چې چاپیږي د زر دانو یا پن/ھ سوه <خھ بھ نھ اوړي، نو د یوه پن/وس میلیونھ 

ولس لپاره زردا نې چې چاپیږي،  دا خو اصلآ پھ شمیر کې نھ را/ي،خو دا  کمو زیات
 بھ پھ خروار ghو.

پھ لومړي کتاببرخھ  کې  /مککچپوھنھ یا ھندسھ ورسره مل ده او پھ دویمھ کتاببرخھ کې 
 مې وکتور شمیرنھ ورسره زیاتھ کړې.
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ب                                                                                                      
------------------------------------------------------------------------------------ 

 دریمھ کتاببرخھ مشتق او انتیLرال تھ /انLړې شوې. 

 hرانو لوستونکو!

ینکمن د لیکنو لړۍ د شمیرپوھنې پھ <انLھ کې د 0وون/یو لپاره نوره ھم پسې د بر
 غزٻدلې، چې ما ھغھ د hرانو لوستونکو لپاره رازباړلي.

دا  احصایھ یا ستاتیستک دی او د احتمالوالي شمیرنھ ده. دا دواړه کتابونھ، چې دلتھ یې 
دوی پھ اوبیونو یا حلونو سره تاسو تھ ژباړه وړاندې کیږي، ھم پھ زیاتو تمرینونو، اود 

 سمبال ده.

زما پھ اند، داسې لیکنھ پھ پ0تو کې د لومړي /ل لپاره کیږي، چې نومھ ونې بھ دلتھ ھم 
<ھ نا<ھ hرانو لوستونوکو تھ نابلدې وي، خو پرې پوھیدنھ شونې ده. ھر <ھ پھ رو0انھ 

 توhھ ورکړل شوي.

 hرانو ھیوادوالو!

پھ یوه وار ډٻر کار را ونیوه،  نو ھرومرو بھ ناUیکاوي  داچې ما یو/ای یا نوره ھم 0ھ
زما لھ خوا پھ کې رامنn تھ شوې وي، خو دا بھ داسې ناUیکاوي نھ وي، چې 

شمیرپوھنیزې ستون/ې  رامنn تھ کړي. لھ دې املھ لھ ستاسو <خھ زما پھ ستون/و 
 پوھیدلو لھ املھ زیاتھ مننھ. 

ون/و بھ و پوھیږي  پھ دې لیکنو او ژباړه کې ما پھ دې ھیلھ ، چې زما پھ غو0تنو او ست
تھ ھیp مادي Uhھ نھ شتھ. دا دې پھ ما زموږ د بې وزلي ولس د ډٻر مصرف(ل0Lت) پھ 

 ھکلھ د یوې  کوچن�  پیرزوٻنې پھ حیث وړاندې وي

 مننھ: 
لھ ھر <ھ د مخھ د دې لکچرنوUونو لیکنو لیکونکو شمیرپوھانو یعنې ستر پروفیسور 

 زیاتھ مننھ، چې د لیکنو <خھ یې زموږ ھیوادول ھم Uhھ احلي. بریکمن <خھ
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 ) توابع(فنکشنونو  یا خطي -کرښیز  -   1 . 2

 

 ننوتنھ:
 

 پیل یا ننوتنھ:2.1.1.

 

ر بلد یو یمخھ درسونو څخھ  د کرښیزو ( لایني)  توابعو( فنکشنونو)  سره د ګراف پھ څ د
ر بلد یو. متناسبې اړٻکې یا تناسب  ټولګې  یپھ څاو د  تابع مساوات سره د کرښیز مساوتو 

 ر انځوریدلای شي.ییا ا ړیکې  د  کرښی پھ څ

 

 لګھ:یب

رمن پښتنھ یقیمت لري، م  ماھي    g 1000پھ بازار کې د ماھي پلورونکي سره  
 :واخلي g 3000غواړی    
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 کرښیز یا خطي توابع                      ٢        

------------------------------------------------------------------------------        
اخلی او باید g 5000 ورکړي. ښاغلی سپین   13,50E=3.€4,50دا باید  

 ورکړي . 
 

سره د رانیونکې سټ(ډٻرۍ)   p ارزښت د ثابت قیمت  Kپھ ټولیزه توګھ ویلای شو: د
x  لپارهK=p.x  .دی 

تابع  او لھ دې املھ    xتابع دی. ، لھ دې املھ د  xپھ واک کې دی یا د  xد Kیعنې قیمت  
 فنکشن دی،

 . K(x) = p.x د دې لپاره لیکو :  

K(x) د ارزښت تابع یا فنکشن ھم بلل کیږي 

د ماھی  لپاره د قیمت تابع  (یا د نرخ فنکشن)   دی، د کوم لپاره چې  د سټ  واحد( د 
 ر دی . یڅو ځلھ د سټ واحدونو شم  1000gد     xاو   € ډٻرۍ یوون)   پھ 

ترې رامنځ تھ   y = 4,50 xولیکو، نو راتھ څرګند مساوات    yای ځپھ   K(x) کھ  د
کیږي.  دا پھ کواوردینات سیستم (د  وضعیھ قیمت سیستم  یا پروت ولاړ سیستم) کې د 

 رٻدونکې یوه کرښھ ده.یصفر لھ ټکي  څخھ  ت

 لګھ :یب

ورکوی او  € 20( موبایل یا لاسي تلفون) قرارداد کړی، چې د میاشتې ون فغورځنګ د مل
 دی. پوښتنې.€ 0,2 د دقیقې  د تلفون قیمت یې  

 min, 60 min, 90 min, 120 30نګ  تادیھ کړی، کھ دی  ځالف:  څومره باید غور
min  .تلفون وکړي 

 ور کړۍ.ځارزښت پھ یوه ارزښتجدول کې ان

 وضعیھ قیمت سیستم کې یې ګراف  رسم کړۍ.ب :  پھ یوه  مناسب 

 رنې لپاره یې  د تابع مساوات  ځنګھ دی؟یپ: د ارزښتشم
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 ٣                              کرښیز یا خطي توابع                              

------------------------------------------------------------------------------         

واریابلې یا  (x 0,2)او    (€ 20)حل و الف تھ :  قیمت لھ یوه زیاتیدونی یا جمعي ثابت  
 د تلفون شوو دقیقو  تعداد  دی.  xرتھ چې یمتحولې برخې څخھ منځ  تھ راځي، چ

 د خبرو دوام پھ دقیقو
   €قیمت پھ  

 پھ دقیقو د خبرو دوام ، پروت:€قیمت پھ    y، حل و ب تھ: ګراف

 

د ټولې میاشتې د     €پھ  y = f(x)پھ دقیقو د خبرو خپلواکھ متحولھ ده     x    و پ تھ: حل
رنھ کې یوونونھ( واحدونھ)  دقیقی  یټول مصرف   بلواکھ متحولھ یا تابع ده . پھ لاندې شم

                                                                                                یورو نھ لیکل کیږي. €او
 داسې مخ تھ څو:

 بنسټ پیسې باید تادیھ شي

 

 

 دقیقو دوام  لپاره د تابع مساوات xد 
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 کرښیز یا خطي توابع                         ۴       

------------------------------------------------------------------------------         

 لLې :یب

 لLې:یمساواتو جوړ0ت لپاره  ب )تابعفنکشن (د 

 ي./لیتره نورې اوبھ را  100دې تھ   ځلیتره اوبھ لري.. ھره ر 1000ډنډ    یو د اوبو

		:	د اوبو سټ  لپاره د تابع مساوات  داسې دي

 یورو. €معاش اخلي. د معاش لپاره فرمول  پھ   €	1300اباسین  ھره میاشت   

 د معاش لپاره د تابع مساوات دی: 

 

 لیتره مصرفوي. 500لیتره ډیزل  لري. یو موUر  ھره   روځ  4000یو Uانک  

 د ټانګ منڅپانګې لپاره د تابع مساوات : 

 

 کھ د تابع متناسب اړیکې  برقرار کیږي، نو لاندې  فکر  اړین دی:

 شتھ ؟ 0aایا یو پیل ارزښت  

 یا وزن).  ھلګې پھ توګھ ھره روځ، دقیقیدی ( د بمره ور ارزښت څیتر منځ تغ

 دنھ)یدنھ، منفي  = کمیتغیر ارزښت  مثبت یا منفي ډی( مثبت = زیات 

 

 ژنو:  یکرښیز مساوات  پھ لاندې  بڼھ پ 
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 ۵                          کرښیز یا خطي توابع                             

------------------------------------------------------------------------------         

 یا   

ورې اړه لري، چې د لوړو ټولګیو پدا چې کرښیز مساوات د ټول راشنل توابعو کورنۍ 
 غلی وي.از ډول یې لھ پیلھ  پھ ھمدې ډول  منځ تھ ریموضوع ده، نو انځور

 تعریف :

    n -توابع:  یا ھوښیار -رجھ ټول راشنلمھ د 

  د   f(x)یوه تابع   

 تابع بلل کیږي. نسبتي یا کسريیا ټول  شنل امھ درجھ   ټول  ر- nسره   

 ضریبونھ ( ځلوه ووني) بلل کیږي.    عددونھ 

پھ  کرښیز و مساواتو اړه    0x + a1aني یا د جمعې برخې  ودا چې دواړه  اخرني زیاتو
 لري، تعریف ترې لاس تھ راڅي:

 :  ټول  د لومړۍ درجې راشنل توابع :یا پیژند تعریف

درجې ټول   مې-1سره د  سره   او   د  f(x)یوه تابع  
 راشنل تابع  بلل کیږي 

      دۍ، ځکھ چې  1د خورا  لوی  اکسپوننت  یا جګ عدد ( چې دلتھ   xد تابع درجھ  د 
1x = x .ټاکل کیږي ( 

 لپاره لیکل شوی. nیا      bد 0aاو    mد  1aدلتھ ضریب   

راف پھ ګد ،، کرښیز ې یا  لاینیز تابع،،  اړیکې پھ دې ودانې دي، چې د کرښیزې تابع 
 وضعیھ قیمت سیستم (پروت  ولاړ سیستم) کې یوه کرښھ انځوروي.

 رښھ انځوروي.پھ یاد ولرۍ:  د کرښیزې تابع ګراف  یوه ک
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------------------------------------------------------------------------------         

 لګې:یمساواتو لپاره بلګھ: د کرښیز تابع د تابع یب

 

 

 :  ١تمرین  .

رسم یې   hراف دUول عددي (تام عددي)  ارز0ت   لپاره ارز0تجدول  ولیک� او   Dد  
	وکاږۍ.

 تعریف سټ       

 وUاک�. Wلپاره د ارز0ت سټ   Dد   تعریفست 

 ګراف پھ کومو ټکو کې د وضعیھ قیمت سیستم محورونھ قطع کوي؟

 

  )تقاطع ټکي ( غوڅټکيد محور د 2.1.2.
محور غو<Uکي ( د تقاطع نقاط) 

ھغھ Uکي دي پھ کومو کې چې 
hراف د وضعیھ قیمتونو محورونھ  

              غو<وي یا قطع  کوي.
دا ارز0تونھ   لږ یا زیات  لھ hراف 

      دی شي.ی<خھ ھم  لوستل ک
 زیات وخت دا د  ارز0تجدول <خھ 

 دی شي.یھم لوستل ک
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 ٧                              کرښیز یا خطي توابع                             

------------------------------------------------------------------------------         

اوس موخھ دا ده چې  دا ارزښتونھ د ګراف او یا جدول ټاکلو لپاره  وکارول شي یا 
 استعمال شي.

yP    دy ټکی یا غوڅټکي  -محور سره د  تقاطع  (Ordinate)  : 

 لري. x = 0 پھ محور پراتھ دي ارزښت    yټول ارزښتونھ چې د  xد ټولو ټکو د

  د لاینیزو (کرښیزو) توابعو  عمومي مساوات:

  شرایط:

 یا سره ټاکلی.  -لھ خوا   0aمحور  سره  د تقاطع ټکی د    yد 

 

 لګھ:یب

    

,0)لري. د دې لپاره لیکو:   ,0)-(3کواوردینات  yPلھ دې لاس تھ راځي چۍ :   3)yP -  

بڼې د ټولو کرښیزو  محور سره د تقاطع ټکی  د  yپھ یاد ولرۍ: د 
څخھ  و لوستل شي. لھ دې څخھ  لاس تھ  دی شي مستقیمأ لھ  تابع مساواتیتوابعو لپاره   ک

,0)0راځي: )yP a  

xP  دx   سره غوڅټکی یا  د تقاطع ټکیپراه محور محور یا(Abszisse) :                   
 لري.  0پھ محور پراتھ دي، ارزښت x ارزښت ( د تابع ارزښت) ، چې د yد ټولو ټکو د 

  لھ املھ  لرو:   حل:  د 
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------------------------------------------------------------------------------         

 Lھ:لبی

 د لاندې تابع  د محورونو سره د تقاطع Uکي وUاک� او hراف یې رسم کړۍ.

 

 

 

 محور سره د تقاطع Uکی  yد 

 

 محور سره د  تقاطع Uکی  xد 

 

 

 ای بلل کیږي.ځکواوردینات (پروت سیستم) ھم صفر xمحور سره د تقاطع ټکی  د  xد   

 ) د تابع ارزښت صفر دی.xای کې  ځارزښت  لپاره ( پھ دې   -xې د دې  چځکھ 

	 

	:  ٢تمرین 
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 ٩                                   کرښیز یا خطي توابع                       

------------------------------------------------------------------------------         

 لپاره ګراف و کاږۍ.  رۍ او د  ید محورونو سره د تقاطع ټکي  وشم

 کې د ایښوولو سره  صفرځایونھ  و ازمایۍ.f(x)او پھ  

 

.2.1.3Lوالی)  یا میلاند :دنھ( یجLج 

	

زیات hاډي یا موUر کړۍ شي  فقط  کم جLوالی  ووھلی شي. لھ دې املھ پھ غرونو کې 
Lل�  یا د پړو ( د وسپنې پړو)  ( د جUې  لپاره)  کیغاخیز ې پU0ول کیږي یا یدن کو
	:نسبیږي یا غزٻږي، دا ھم د مایلو  واUنونو لپاره.

جLوالی،،  پھ دې معنا 	%12د سرکتختھ  باندې ،،  
	12متره پروت ( افقي) واUن پھ    m	100دی: پھ  

m  .یږيLمتره ج	

= د    Steigungsdreieckپھ لاندې کې       
Lوډی یادنې یجLمثلث -درٻ 

	
	

 

 

                دجګوالی  توپیر او افقی کرښې تر منځ تناسب جګوالی  یا میلان بلل کیږي. 
 ې  دی:   ھ انځور شوی حالت کپ
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 کرښیز یا خطي توابع                          ١٠        

----------------------------------------------------------------------------------         

 ژند(تعیف):پپ

 = مخامخ اړخ پر ګاونډي اړخ  mجګوالی=

 = تانجنت 

جLوالی = 𝑚 = 	
	مخامخاړخ

		پھ	پروت	اړخ
= tanα	

 د جګوالي کونج ھم بلل کیږي.کونج  

  لاندې الماني پھ پښتو:

پروت  پھ ، پروت:مخامخ اړخولاړ:
 اړخ

 

 

پھ <نm کې تشکیل hراف کې یوه 
سرچینھ یزه کر0ھ  جوړه ده، چې لھ 

 رٻږي.ی<خھ ت  	2PاوU1Pکو  

د کر0ې جLوالی دې د Uکو  او  
 کواوردیناتو پھ مرستھ  پیدا شی.

او مخامخ اړخونو  يد hاونډ
اوږدوالی د د دواړو Uکو د 

کواوردیناتو  دکم0ت(تفریق) لھ 
 لارې کره شوی.

 د کم0ټ یا توپیر لپاره لیکو:

  

 ھمداسې
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 ١١                               کرښیز یا خطي توابع                                 

------------------------------------------------------------------------------         

 قضیھ:

 دی شي:یرل کیدنې مثلث  څخھ د کرښې جګوالی شمید جګ

 جګوالی

زاویھ مثلث لپھ یوه کواوردیناتسیستمم کې  د کرښې جګوالی د یوه پھ خوښھ  قایما
د پراتھ  اړخ پھ  مخامخ اړخ   تناسب دی  ، چې اوږد اړخ یا  (ولاړګوډیز درٻګوډی) 

 یې  د تابع د ګراف برخھ ده.  Hypotenuseنیمی  یا قطر 

د جګوالي      0x + a1f(x) = aضریب د کرښې مساواتو   1aګومان مو  نږدې دی، چې د 
 دنده پھ غاړه لري. 

 دا باید اوس وښوول شي.

 غوښتنھ:

 پھ ګوتھ کوي..   1aتو   ضریب   د  کرښمساوا mجګوالی  

0x + a1f(x) = a 

 

 ښوونھ:
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 کرښیز یا خطي توابع          ١٢                        

------------------------------------------------------------------------------         

 جملھ :

1د ګراف جګوالی  چې لھ  ټکو    0x + a1f(x) = aد یوه کرښیز تابع    1 1( , )P x y   او
2 2 2( , )P x y   1څخھ تیریږي د ضریبa  .لخوا ټاکل کیږي 

 پھ لنډه بڼھ     

 دی شي، چېیوي، نو کي کھ د یوې  کر0ې دوه Uکي د کواورردیناتې لھ لارې ورکړ شو

 ېتھ راغل nاول . کر0ې رسمیږي، کھ  دواړه Uکې سره و ن0لول شي او دا داسې م 
 کر0ھ لھ Uکو اخوا وغزوي.

 رۍیدویم.  د کرښې جګوالی د د جګوالي مثلث پھ مرستھ  وشم

 

 لLھ : یب

 او  

 دې د یوې کر0ي Uکي  وي، چې جLوالی یې Uاکل کیږي

 او 				

 او    
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 ١٣               کرښیز یا خطي توابع                                      

------------------------------------------------------------------------------         

 

 ري پھ مرستھ  لرو:  ید جبشم

 

 د ګراف رسمول  )توابعوفنکشنونو (د 2.1.4. 

 

د کرښیزې تابع ګراف تل کرښھ ده.   د یوې کرښې د رسمولو لپاره دوه ټکي اړین  یا 
محور سره غوځټکی یا د تقاطع ټکی  yضروري دي. کھ د تابع مساوات معلوم وي، نو د  

yP  .(د جګوالي مثلث )ھم پېژنو. دویم ټکی د جګوال لھ لارې لاس تھ راوړی شو 

 لګھ :یب

 

کې   yP ,0)-(1محور پھ    yګراف د 
پھ   غوڅوي یا قطعھ کوي. دا ټکی 

  yPکواوردینات سیستم کې  رسموو.  د 
ښي لورتھ ځو  یا یونونھ څخھ  دوه واحده 

او یو  واحد یا یوون کښتھ لور تھ. موږ  
2)-P(2,   لاس تھ راوړو. اوس yP  دP  

سره نښلوو او کرښھ دواړو لورو تھ 
 غزوو.
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 کرښیز یا خطي توابع               ١۴                         

------------------------------------------------------------------------------         

کھ غواړو  د کرښې لھ یوه ټاکلي ټکي څخھ، د جګوالي مثلث  لھ لارې  دویم ټکي  تھ 
 دی شي دا لاندې  لنډه بڼھ پھ یاد کې ونیسو:یراشو، ک

ولرۍ:  د مخرج واحدونھ ښي لور تھ ، د صورت واحدونھ د مخنخښې پھ واک یا پھ یاد 
 تابعیت کې پورتھ یا کښتھ لور تھ.

 لپاره کښتھ لور تھ     -دلتھ باور لري: د +  لپاره پورتھ لور تھ او 

 

دی شي ډٻرواره و کارول شي. کھ د یکھ دواړه ټکي ډٻر نږدې پراتھ وي دا تلنلار ک
دی شي، ځکھ ییو ټول(تام) عدد ھم وي، دویم  ټکی پھ دې ډول ټاکل ک  1aجګوالي ضریب 
 دی شي پھ کسر بدل شي.یچې ھر عدد ک

 لګھ:یب

پھ کرښھ پروت دی، چې   P(-3,2)ټکی 
 دی.  a1=-1جګوالی یې                  

 
لاړ شو، نو دواړه  ھکھ څلور پلھ مخ ت

ټکي یو لھ بل پوره لرې پراتھ دي چې 
 یوه سوچھ کرښھ رسم کړای شو.

یا قدمونھ څخھ ھر ځل  څلور پلھ  Pلھ  
ځو او یو پل کښتھ لورتھ او  ښي لورتھ

لاس تھ راوړو. څلور پلھ ښي   1Pټکي 
لور او څلور پلھ  کښتھ لور تھ مو ھمغې 

 برابرې نتیجې تھ بیایي.
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 ١۵                 کرښیز یا خطي توابع                                  

------------------------------------------------------------------------------         

 لګھ:یب

 

کې   محور پھ    yګراف د 
یا  –غوڅوي. دا ټکی پھ  پروتولاړ 

یو  کواودینات سیستم کاږو.  لھ 
یوون (واحد) ښي لور تھ ځو او دوه 

  P(1;5)یوونھ پورتھ لور تھ. موږ ټکی 

سره   Pاو   لاس تھ راوړو.  اوس 
 تړو او کرښھ دواړولورو تھ غزوو. 

 

 

	:   تمرینونھ2.1.5.

	

 رۍ او کر0ې رسم کړۍ.ید محورونو د تقاطع Uکي وشم

 

 بې لھ جدول <خھ  رسم کړۍ.  د لاندې کر0و hرافونھ  د امکان تر حده

محورسره د تقاطع Uکی  xمحور او د جLوالي مثلث <خھ کار  واخل�. او  yد دې لپاره د 
 رۍ   او د hرافونو  لھ مخې یې و ازمای�.یوشم

     -دریم    -دویم  –اول 
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 کرښیز یا خطي توابع                         ١۶         

------------------------------------------------------------------------------         

   -شپږم     -پنځم     -څلورم 

   -تم ا    -اوم   

  -لسم     -نھم   

 

 کلیمې او د انځورولو ډولونھ یې 2.1.6.

 

 کیږي.  لھم بل fKتابع   ګراف لیدشکل    f(x)د   

 ) Pکواوردینات   yاو x یو Pیا قایم االزاویھ کواوردینات کې ھر ټکی  -ولاړکونجیز   پھ 
x | y ) .لري 

 تابع  مستقلھ یا خپلواکھ متحولھ  ده.  f(x)کواوردینات د  xد   

تابع ارزښت پھ ګوتھ کوي. لھ دې املھ زیات وخت د دې لپاره  f(x)کواوردینات د yد 
 استعمالول کیږي. y = f(x)لیکدود 

 

 عادي دی:    انګړي ډول  لاندې لیکدودځد کرښیزو  توابعو  لپاره پھ 

y = f(x) = mx + b  1د کرښي مساوات بلل کیږي او فقط د 0( )f x a x a= لپاره بل  +
1دود دی، کوم سره چې نلیک 0m a b a= Ù  باور لري.  =
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 ١٧                         کرښیز یا خطي توابع                                  

------------------------------------------------------------------------------         

 :دی شيیفو اشکالو رامنځ تھ کلیو کرښیز مساوات پھ مخت

 د کرښیز مساوات عمومي بڼھ:

Ax + By + C = 0     

  3x + 2y + 4 = 0  لګھ:یب

 د کرښیز مساوات  د محور برخو پھ بڼھ

 

 لګھ:یب       

 

ژندل شوې بڼھ یرنو لپاره ھدفمند دی، چې دا مساوات پھ  لاندې معلومھ یا پید نورو شم
 ړو:ورا

y = f(x) = mx + b       یاy= 

 

 :٣تمرینونھ

 fKدf سره .   دعکس دی د یزې تابع لیکرښ 

 د تابع ګراف ھم  بللکیږي.   fKره یتابع د کرښیز لیدڅ fد یوې 
 پھ کرښھ پروت دی؟   د    ایا  ټکی    –الف 
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 کرښیز یا خطي توابع                           ١٨         

------------------------------------------------------------------------------         

 وټاکۍ.  او    پراتھ دي.    fK پھ  او   ټکي     -ب   

 رۍ.یصفرځای وشم  f(x)د   –پ   

 باور لري؟  f(x) > 0ارزښت لپاره  - xد کوم     –ت    

xDارزښتورشو یا ساحھ وټاکۍ، کھ    f(x)د   –ټ  R+= .و ټاکل شي 

 )Nپھ لور منځ تھ راځي او لھ ټکي    yراکښنې لھ لارې ، چې د    fKد  gګراف   –ث    
4 | 0 ). 

 رٻږي.  یت  

 لګھ:یب

 kg 19،، ګړندی رستورانت  د پومس لپاره ھره ورځ    (سره شوي الوګان) د ،، پومس
 شتون لري.  kg 250کې    زخیره ځایتازه غوړي پھ  کار لري. تر اوسھ پھ 

) کې مکواوردیناتسیست (پروتولاړ سیستد تابع مساوات وکاږۍ او پھ یوه مناسب   –الف 
 یې ګراف رسم کړۍ.

ستھ باید د رستورانت مشر د نورو  وپاتې غوړیو ور   kg 95کې د زخیره ځایپھ   –ب   
 ورکړي). لھ څو ورځو ورستھ باید دا فرمایش صورت ونیسي؟   وښتنھ وکړي(فرمایشپ

 ونھ غوښتل شي؟ دا غوړي څومره دوام لرودی شي، کھ سملاسي پسې را –پ   
     -الف تھ حل 

 د وخت لپاره ده چې پھ ورځو یې ښایو.  xخپلواک اووښتونې یا متحولھ 

 د پاتې سټ(ډٻرۍ)  پھ کیلوګرام غوړیو لپاره ده.    f(x)ولھ  حبلواکھ متحولھ ٻا تابع مت

 دی.  kg 250یل ارزښت  پ
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   19kg/Tagرکچھ منفي(کمیزه) ده اوید تغ
 ده.کیلوګرام  ١٩یا ورځ / 

اړیکې  شتون لري، نو باور  زېدا چې کرښی
 لري:

 

 سره  کیږي   او د 
 

 

 ولاړ: ډٻرئ یا سټ پھ کیلوګرام

 

 وخت پھ ورځو     

 فرمایش ورکولو سره  لاندې باور لري:  kg 95د   –ب تھ حل  

 

 ي.سورځو پھ شاوخوا کې صورت ونی 8فرمایش باید د 

 محور سره د ګراف د تقاطع  یا غوڅټکی دې وټاکل شي:- yد      –پ تھ حل   
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 ورځو رسیږي.  13غوړي لا نږدي تر 

 

 د تمرینونو حل :2.1.7.

Uول عددي (تام عددي)  ارز0ت   لپاره ارز0تجدول    D: د   ١تمرین :   ١تمرین 
 ولیک� او  د hراف رسم یې وکاږۍ.

 تعریف سټ       

 وUاک�. Wلپاره د ارز0ت سټ   Dد تعریفست 

 hراف پھ کومو Uکو کې د وضعیھ قیمت سیستم محورونھ قطع کوي؟

 حل :      
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------------------------------------------------------------------------------         

 

 جدول او ګراف:

 

 

 او   

 
	

	 - ٢تمرین   

لپاره hراف و   رۍ او د   ید محورونو سره د تقاطع Uکي  وشم
 کاږۍ.

 کې د ای0وولو سره  صفر/ایونھ  و ازمای�.f(x)او پھ  
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 حل :   

 

 محور سره  د تقاطع یا  -yد  

 غوڅټکی:

 

 محور سره غوڅټکی: –xد 

 

 

 
 ازمایښت 

 

 :   حل.  ٣تمرین    

 :٣تمرینونھ

 fKدf سره .   دعکس دی د یزې تابع لیکرښ 

 د تابع ګراف ھم  بللکیږي.   fK    تابع د کرښیز لیدڅېره fد یوې 
 

 پھ کرښھ پروت دی؟  fKد     ایا  ټکی    –الف 
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 وټاکۍ.   او  پراتھ دي.  fK  پھ   او  ټکي   -ب   

 صفرځای وشمېرۍ.  f(x)د   –پ   

 باور لري؟  f(x) > 0ارزښت لپاره  - xد کوم     –ت    

xDارزښتورشو یا ساحھ وټاکۍ، کھ    f(x)د   –ټ  R+= .و ټاکل شي 

  )Nپھ لور منځ تھ راځي او لھ ټکي - yراکښنې لھ لارې ، چې د    fKد  gګراف   –ث    
4 | 0 ). 

 رٻږي.  یت   

			1,5x-2	=	f(x) -و الف  تھ حل

	ازماٻ0ت:

P(2,5;1,75):f(2,5)=1,5.2,5	–	2	=	1,75		=> 

P     پھ کر0ھfK   پروت دی یاfP KÎ . 

 

  -و ب تھ حل  

 –و پ تھ حل  

 صفر/ایونھ: 				
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 –و ت تھ حل   

   

 	 –و ټ حل 

 ) پھ دې معنا چې     (  

  

 g(x)څخھ غبرګې (موازي) کرښې   N(4;0)پھ لور راکښنھ لھ ټکي  yد  -و ث تھ حل
=(3/2)x +a0  .لاس تھ راځي 

 د لاندې سره ازماٻ0ت: 

 

 g(x)	=(3/2)x	-6  و	g(x)	=(3/2)x	-2    کيU تھ چې لھN(4;0)	  ھ یتhریږي،  غبر
 /غلي. 

 

 حلونھ: 
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  Iکر0یز توابعو تمرینونھ 

 نتیجې او مفصل حلونھ

 

 نتیجې :

د تابع  hراف لپاره  -لومړی
  مفصل حل وhورۍ

د  تابع hراف لپاره مفصل  -دویم
  حل وhورۍ

د  تابع hراف لپاره مفصل  -درم
  حل وhورۍ

د  تابع hراف لپاره  -<لورم 
  مفصل حل وhورۍ

د  تابع hراف لپاره  -پن/م 
 مفصل حل وhورۍ

 

 

د  تابع hراف لپاره  -شپږم 
 مفصل حل وhورۍ
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د  تابع hراف لپاره مفصل  -اوم 
  حل وhورۍ

تابع hراف لپاره مفصل   د -اتم 
  حل وhورۍ

د  تابع hراف لپاره مفصل  -نھم 
  حل وhورۍ

بع hراف لپاره مفصل د  تا -لسم 
  حل وhورۍ

 

 مفصل حلونھ:      

 لومړی 
 د تابع مساوات

 

 جLوالی

 محور سره د تقاطع Uکی xد  
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 دویم:    
 تابع مساواتد 

 

 جLوالی: 

 

 محور سره د تقاطع Uکی xد  

 

 

 

   -دریم      
 د تابع مساوات 

 

 	جLوالی :

 محور سره د تقاطع Uکی xد 
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 د تابع مساوات<لورم:   

 

 	جLوالی:

 محور سره د تقاطع Uکی xد  

 

 

   -پنځم   
	د تابع مساوات 

	

 جLوالی 

 محور سره د تقاطع Uکی xد 

 

 

    -شپږم 
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	د تابع مساوات 

	

 جLوالی

 محور سره د غو<ي یا تقاطع Uکی xد  

 

 

   -اوم 
د تابع مساوات 

 

 جLوالی

محور سره د تقاطع Uکی xد 
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 د تابع مساوات  –اتم 

 

 جLوالی

 محور سره د تقاطع Uکی xد  

 

 

   -نھم    
تابع مساواتد 

 

 جLوالی 

محور سره د تقاطع Uکی xد 
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    -لسم  
	د تابع مساوات 

	

	جLوالی

 محور سره د تقاطع Uکی xد  

 

 

 
 

 پوښتنې .2.1.

 .  I کرښیز مساوات

 د لاندې تواپعو ګرافونھ ھر یو  پھ یوه کواوردینات سیستم کې وکاږۍ  -لومړی 

 پ =  ب =   -الف 
 -ث    ټ =   ت =    
 نھ ییزه کرښھ ده.یکې سرچ 2Pاو   1Pو ازمایۍ، چې کرښھ پھ   -دویم   

 ب =    -الف 
 باور لري.؟ f(x) > 0ارزښت لپاره    xد کوم   -دریم    

 پ =   ب =    -الف 
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د کر0یزې تابع  ارز0ت جدول معلوم دی. د تابع ترم او د محورونو  د    -<لورم  
 تقاطع Uکي  معلوم کړۍ.

 ب =   -الف 

 تابع ورکړ شوې کر0یز ه     -پن/م 

 پھ hوتھ کړۍ  )	-1	(	f	hراف رسم کړۍ او  -الف 

 پھ hراف پروت دی؟  f(x)یا Uکی  د 	ایا ب =  

 دې داسې محدوده شي، چې باور ولري :  Dتعریع ساحھ    پ = 

 وUاک�. fDاو     

 دۍ؟  د کوم ارز0ا لپاره   kد ت =    

   توابع  ورکړ شوي.    او د  د   -شپږم   
او   gپھ لور داسې  راک0ل شي( یا دې داسې تغیر ورکړ شي)، چې  yدې د   hکر0ھ  

 محور پھ ھمغھ Uکي کې قطع  ( غوڅ) کړي. xد    hتغیر خوړلې کر0ھ 

 دا کړۍ.یتابع  ترم  وټاکۍ یا پ f(x)د تغیر خوړلې کرښې لپاره د 
 دی شي لاندې ګرافونھ ھمغھ کرښھ انځور کړي؟ دلایل یې راوړۍیک -اوم    
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------------------------------------------------------------------------------	

 /وابونھ کر0یز مساوات لومړۍ برخھ.
 مفصل حلونھ

  –لومړی 

 -الف

 

 -ب

 

 -پ

 

 -ت

 

 -ث -ټ
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	 –دویم  

	–الف 

 

 جLوالی

 

 

 ییزه کر0ھھ سرچین

 الیوجL-ب

 

 بې سرچینییزه کر0ھ
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 دریم:

 –الف  

 

 ب =  

   

 

 :<لورم

 –الف 

 

 ب =
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 پن/م:

  –الف  

 

 

 

	ب =  
                                     پھ کر0ھ پرتھ ده.  Pپھ دوه لسمیز/ایونو hردیږي،  بیا 

 پ = 
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------------------------------------------------------------------------------ 

 

  

 لپاره.    د 

   

 ت = 

 

 مربع کوو

 

 باور لري  لپاره    د  

 شپږم:

 غو<Uکی  g(x)محور سره د  -xد
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h(x)   اوf(x)   .والی لريLبرابر ج 

 

 

 ږدو: 

	

 	h(x)    دx    ک0ول  1,5-پھ محور پھ
 شوې.

 

 مفصل حلاوم: 

کر0ھ ان/ور کړي،  کھ کچوونی پھ محور   یا برابره فونھ کړی شي ھمغھادواړه hر
 مختلف وUاکل شي

	

 پو0تنې 

 II  برابرونونھ -مساوات یا کر0یز 

  –لومړی 

	ورکړ شوې gد لاندې برابرون لھ لارې کر0ھ 

g(x)	=	2x	+	8,2 
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> mاکی، ید <نUرې  کر0ھ و
سره  غبرhھ   لھ  g(x)	چې د
تیریږي. د دې   )	2	|	2	UP(کي

کر0ې تابع مساوات وUاک� او 
 پھ دلیل ودانھ کړۍ.	خپلھ Uاکنھ  

 –دویم 

 پھ  کر0ھ  چې صفر( سرچینھ ییزه کر0ھ) پروت دی.   -3)	UP(4,5;کی 

 وUک�.   f(x)ھم  پھ دې کر0ھ پروت دی.   UP(3;f(3))کی   

  –دریم 

سره  د   f(x) = 4x-3د مساوات  D(8;7)او     A(1;3), B(-1;-7), C ( 2;-2)ټکي
 کرښې  پورتھ لور تھ ، کښتھ لور تھ او کھ پھ کرښھ پراتھ دي؟

  –<لورم 

 مساوات وټکۍ. gد کرښې 

 لھ     -ب               لھ           –الف 
 لھ  سرچینې او    -ت         او      لھ    -پ 

 تھ غبرګ   او   وکرښې    لھ   –ټ 
 باور لري.  f(0) = 5او  f(2) = -3لپاره     f ز تابعید یوه کرښ   -پنځم

 وشمېرۍ.   او   f(0,25)د تابع ترم وټاکۍ  او
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 -شپږم
رې څخھ د تابع یلھ څنګ څ

مناسب    x ترم وټاکۍ. د
ارزښتونو  لھ لارې یې  

 نتیجې و ازمایۍ.

 
 

 حلونھ 

 II  برابرونونھکر0یز 

 

 مفصل حلونھ

  –لومړی 

Lده.   دنھ  ید غو0تونو کر0و ج 

 ره شي.یت P(2;2)کر0ھ دې لھ Uکي  

	

  –دویم 
 پیل کرښھ 
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 ۴١                        کرښیز یا خطي توابع                                   
------------------------------------------------------------------------------ 

 
 –دریم 

 
 د کرښې پورتھ لور تھ پرتھ ده

 
 پھ کرښھ پورتھ ده 

 
 د کرښې کښتھ لور تھ پرتھ ده 

 
 د کرښې کښتھ لور تھ پرتھ ده 

 :څلورم 
 -الف

  
 -ب 

  
 –پ  

  
     کر0ھ أه سرچینې  -ت   
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 تھ غبرhھ  و  -ټ   

 
  –پنځم 

 
 –شپږم 
 محور غوڅټکي  څخھ ولوستل شي یا لاس تھ راشي. yدی شي دیک    

دی شي. یده  ، دا ھم لوستل کدنھ یجګ       
 

 

	پو0تنې

 کسرونھ، ترمونھ او کر0یز مساوات د UولLي کار چمتوونې لپاره

 :ئریلومړی: وشم

   -ب    -الف    

	رۍیدویم: وشم
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  -ب    -الف   

 دریم: نوکان حل  یا لرې کړۍ او ساده یې کړۍ

 -ب    -الف    

 <لورم:: سره ضرب یې کړۍ او سره یو/ای یې کړۍ

  -ب    -الف  

 hیر کړۍ. پن/م:  پھ نوکانو کې یې

  -ب    -الف  

 شپږم:  د بینوم فرمول پھ مرستھ یې وشمٻرۍ

 -ب    -الف  

  -ت   -پ    

 ترمړنھ د ضرب پھ حیث ان/ور کړۍ. ېاوم:  لاند

 بیلLھ:

   -ب    -الف  

	 -ت   -پ  
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 یا کواوردیناتسیستم کې وکاږۍ-توابعو hراف پھ یوه مناسب  پروتولاړ ېاتم:  د لاد

 -ب    -الف  

 سره ورکړ شوې ;f(x)=1,25x+1,5  د  f(x)یو کر0یز تابع  نھم:

	 

 وشمیرئ:تابع ارز0تونھ -الف   

 

 لري؟ 5-تابع پھ کوم /ای کې ارز0ت  –ب    

 د کوم ارhومنت یا پروتارز0ت سره تابع ارز0ت مثبت دی؟ –پ   

 خپلواک دی.uلھ  f(u+2)-f(u)و 0ایئ، چې   –ت  

کر0یزو توابعو محورغو<تکي وUاک� او hراف یې پھ یوه پروتولاړسیتم  ېلسم: د لاند
 کې وکاږۍ.

  -ب    -الف  

 ورکړ شوی دی. کر0یز مساوات   م:یولس

  

 پھ نخ0ھ کړئ.  hراف یې وکاږئ او  -الف  

	پھ hراف پروت دی؟د   ایا Uکی   –ب   
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	دی ؟د کوم ارز0ت لپاره  tد   –پ  

   

 کر0و  مساوات وUاک�. f(x)	دولسم:  د

لھ  د Uکي  -لھ لارې   بد Uکي     -الف  
 لارې

لھ د سرچینې   -ت   لھ   لارې او د Uکي   -پ 
 لارې.

 . f(0)=5او f(2)=-3لپاره باور لري:   fد کر0یز تابع   دیارلسم:

   .   او  f(0,25)د تابع ترم و Uاکئ او وشمیرئ  

 کر0و  مساوات وUاک�. f(x)	<وارلسم: د

    		پھ کر0ھ پراتھ دي او   -الف   

 پھ کر0ھ  پراه دي.  او   -ب 

	کې غو<وي. y=6او  x=2کر0ھ محور پھ   -پ   

 <خھ تیریږي. او  کر0ھ لھ Uکو  	–ت 

 تیریږي. جLوالی لري او لھ Uکي  کر0ھ     -ټ    

	تیریږي.  لري او لھ Uکې  کر0ھ جLوالی  -ث
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 معلوم وي.: ېتابعترم او صفر/ای وUاک�، کھ دا لاند f(x)	پن/لسم: د کر0یز تابع

 او   

 تابع ترم پیداکړۍ، کھ باور ولري:  f(x)	شپاړس: د کر0یز تابع

 -پ    -ب    -الف   

او 0وونکي یا روزونکي د زړه لھ کومې   ېوکتون 0وونکړمیرویس میدان واوه لسم: د 
چای دی. پھ ا ون� کې   kg	1,8،، مارکې  چای چ0ي. اوسن� زخیره   ١،،بریکمن 

350	g  لپاره بسیا کوي. ېد چې چاینک 

 د تابع مساوات ولیکئ، کوم چې دا کړنھ تشریح کوي. -الف     

 ره تمامیږي.لھ کوم وختھ د کافې زخی –ب    

ولري.  g	400د کافې پسې فرماٻش باید ورکړ شي، کھ د زخیرې کوتئ پاتې فقط  –پ   
 دا حالت بھ کلھ وي؟

 د تابع hراف پھ یوه مناسب پروتولاړ سیستم وکاږئ. –ت   

پ0تون او ھیواد پھ یوه د بیارغونې کلینیک کې د روغپال پھ حیث کار کوي او 	 اتلسم: 
. پھ دې وخت باید دواړه زیات کار وکړي. د میاشتې پھ اخر کې برابر بنسUمعاش لري

دی او د ھیواد   €	3559بشتون بې ماللیا معاش \دواړه معاشونھ سره پرتلھ کوي. د
زیات ساعتھ کار کړی دی، ھیواد برعکس    43دی. پ0تون پھ ھمدې میاشت کې  €	3223

 ساعتھ زیات کار کړی دی.27فقط 

   یات کار Uولې پیس�.بنسUمعاش وشمیرئ او د ز

hوړه جوړه شي.( د hني او hوړې ترمنkg   n	h8,5ني <خھ کیدی شي  kg	80د  نولسم:
کیلوhرام  0xایي، چې لھ 	(x)	fیوه کر0یزه اړیکھ نیول (فرض)کیږي). یو فنکشن ترم 

	hني <خھ <ومره hوړه لاس تھ را/ي.

(c) ketabton.com: The Digital Library



	
	   

 ۴٧                 کرښیز یا خطي توابع                                               
------------------------------------------------------------------------------   

 وUاک�. (x)	fفنکشاترم   -الف  

  وشمیرۍ:  –ب  

 hراف وکاږي. (x	fد تابع  (  –پ   

مودل کې ل0Lت ورکړه کر0یز د لاس کې لرلي لاس تھ پھ یوه ملي اقتصادي شلم: 
 راوړنې پھ واک کې دی.

لاس تھ  €	1800دی. د یوه  €	900لاس تھ راوړني سره ل0Lت ورhړه   €	1000د یوه 
 دی. €	1460راوړنې سره ل0Lت 

 لپاره یو تابع ترم پیدا کړۍ. K	د ل0Lت (خوراک) تابع -الف  

ھمداسې    	€	2500	,€	800دل0Lت ورکړې جLوالی شمیرۍ کھ لاس تھ راوړنھ  –ب  
 	وي.€	4000

 د ل0Lت کچھ د معاش ھغھ برخھ ده، چې د ل0Lت لپاره کارول کیږي یا لLیږي.  –پ   

 	(Einkommen	/	Konsum	=	Konsumquote)	معاش: ل0Lت= د ل0Lت کچھ

 	د ل0Lتکچې او معاش ترمنn کومې اړیکې شتون لري؟

 دی. د معاش <و پھ سلو کې د ل0Lت لپاره لLیږي؟  dxد معاش زیاتوالی  –ت 

د معاش پھ واکوالي کې کوم تابع یا فنکشن تشریح کوي؟ تابع    S	د زخیرې زور –ټ   
K   اوS  رافیکي ان/ور کړۍ . دhS صفر/ای کوم غوره والی لري؟ 

 )،،  Amoreلم  ،، امور()،، د شونډو ق Beauty	Bigفیرما،، بیm بیوUي( یووٻشتم:

																																																																																																														تولیدوي. 
	=	xتولید شوو دانو یا UوUو پھ واک کې دی.  د 	د K	دا پھ تولید کې منn تھ راغلی ل0Lت

	 €	410دانو وتولید سره 200	=	xل0Lت منn تھ را/ي  د  €	385انو تولید سره 	د  100
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ت ترمنn یوه کر0یزه اړیکھ تولید شوو دانو ghون یا تعداد او ل0L	ل0Lت منn تھ را/ي. د 
 شتون لري.

 د ل0Lت تابع وUاک�. -الف  

 تولید سره د دانئ قیمت <ومره لوي دی؟ 140	=	xد  –ب   

د جm دانو تعداد تولید سره د دانې قیمت کوم ارز0ت تھ ھ<یږي یا نږدې  –پ    
 	کیږي؟

قیمت لاس  €	5,20سره د Uhې راتلنھ لرو، کھ د یوې دانې شونډو قلم x	د کوم مقدار –ت 
 	تھ راوړی شو؟

 hراف وکاږۍ.   E(x)	او  K(x)پھ یوه پروتولاړ سیستم کواوردینات سیسیتم کې د   –ټ   

 

 /وابونھ
 متووالي لپاره.چکسرونھ، ترمونھ او کر0یز توابع د UولLي کار 

 نتیجط او مفصل /وابونھ:

	نتیجې:

 لومړی:

     -ب    -الف 
 دویم: 

   -ب    -الف 
 دریم:  

  -ب    -الف 
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 څلورم: 
    -ب    -الف 

   -ب    -پنځم: الف 
 شپږم: 

  -ب    -الف 

  -ت    -پ   
 اوم:  

   -ب    -الف 

     -ت    -پ  
 اتم: 

  -ب    -الف 
 نھم:
   -الف 

 
    -ب  

   -پ 
      خپلواک دی. uلھ     -ت  

 لسم:

    -الف 

   -ب 
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  یولسم:
 ګرافونھ د مفصل حل لاندې وګورئ. –الف 

   -ب    
 پھ کرښھ پروت دی. P پھ دوه لسمیزو راګردیږي، نو

 باور لري.لپاره   د    –پ 
 دولسم:

    -ب    -الف 

    -ت    -پ 
 دیارلسم: 

 
 څوارلسم:

  -ب    -الف 
  -ت    -پ   
  –ث    -ټ   

 پنځلسم:

 
 شپاړلسم:

   -پ    -ب    -الف 
 اووه لسم:

    تابع مساوات  –الف 
    لھ پنځھ اونیو وروستھ نوره کافې نھ شتھ–ب 
 کافې شتھ دی. g 400لھ څلورو اونیوو فقط نوره  –پ 
  لاندې دی.ګراف د مفصل حل   -ت   

 . € 21دی، د زیات ساعتون یوځای    € 2656اتلسم: بنسټ معاش 
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    -الف  نولسم:
 –ب 

 
  

  ګراف پھ مفصل حل کې میندل کیږي. –پ   
 شلم:
   -الف 

   -ب  
   -پ  

 د لګښت جګوالی

 

 
 یورو٨٠٠معاش 
 یورو ٢۵٠٠معاش 
 یورو ۴٠٠٠معاش

 ټولیزه اویکې

 د لګښت جګوالی=
  د معاش زیاتیدنھ  د لکښت یا مصرف لپاره ورکولکیږي.%70پھ   -ت  
  -ټ
  صفرځایونھ: د  

 معنا:د صفرځای 
د  € 666,67معاش څخھ کیدی شي زخیره وشي. پھ دې مودل کې  € 666,67لومړی  لھ 

شتون مینیموم جوړوي. د موجودیت مینیموم کښتھ یا لاندې پور شروع کیږي، ځکھ چې 
 انسانان لھ یو څھ باید ژوند وکړي. ګراف د مفصل حل لاندې میتدل کیږي.

 یووٻشتم:
  -الف 

 دی. € 2,82لید وروستھ د دانې قیمت دانو تو 140د    –ب   
                              پھ لور ځي. € 0,25د جګ دانو تعداد سره د دانې قیمت د    -پ   
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ډٻرئ یا سټ د شونډو رنګ خرڅلاو وروستھ کټھ لاس تھ راوړل کیږي یا   73د    -ت 
 کیږي.

 ګراف د مفصل حل  لاندې میندل کیږي.   -ټ 
  –ث 

 

 :/وابونھمفصل 

 

 لومړی:

 –الف 

   

 –ب  

   

 دویم: 

    -الف 

    -ب 

	دریم:
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   -الف 

 –ب  

  

 <لورم:

  -الف 

   -ب   

 پن/م:

    -الف 
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  -ب 

 شپږم: 

  -الف 

   -ب   

 

 –پ 

 

  -ت 

 -الف 						اووم: 

  -ب    

   -پ   

	  -ت  
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 اتم:

 -ب

	

	

 لھ

 یو یوون یا واحد 0ي لور تھ

 <لور واحده ک0تھ لور تھ 

 

 -الف

 

 

 لھ 

 <لور یوونھ 0ی لور تھ 

 پن/ھ واحده ک0تھ لر تھ

 

 نھم: 

 	نتیجھ پھ درې /ایونو راhرد شوی: –الف 
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    -ب  

    -پ 

 –ت 

   

	پھ وان کې یا تابع دی. uد 

 لسم:

 

 -الف
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 -ب

			یولسم: 

	–الف 		
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 –ب   

  

 پھ کرښھ پروت دی. P پھ دوه لسمیزو راګردیږي، نو
 -پ

 

	مربع کونھ

	

 :لپاره باور لري  t>0,98د   

 دولسم:

  -الف 

   -ب   
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   -پ 

 کر0ھ لھ سرچینې –ت  

 

  

 دیارلسم:

 

 –الف 		<وارلسم:

  

 -ب   
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-پ 

 

    -ت    

  -ټ 

 –ث   

 پن/لم: 

 

 	صفر/ای:

	شپاړلسم: 

	–الف 
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    -ب   

   -پ 

 اووه  لسم: 

 –الف 

 د اون� پھ معنا xاوو0تونې یا متحولې:  

y=f(x) رامhپھ دې معنا، ې د کافي زخیره پھ کیلو 

 برابرون عمومي بgھ–د کر0مساوات یا 

 صفراونۍ:
 لومړۍ اونۍ:
 دومکھ اونۍ:

.................. 
 x   :اونۍ  

	د کافې زخیرې کمیدنې لپاره تابعمساوات
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 ل0Lت پھ دې معنا دی: د کافي زخیره –ب   

	 پسې حل شي xمساوات دې د   

 

 لھ پن/ھ اونیو وروستھ نوره کافي پاتې نھ ده.

	کافې نوره پاتې ده پھ دې معنا، چې: 400gفقط  –پ   

 

	کافي پاتې ده. g	400د <لور اونیو وروستھ نوره فقط 
 –ت   
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 د بې مالیا ور کړ شوی معاش  xد زیاتو ساعتونو ghون یا تعداد:   اتلسم:

   f(x):او    دوه ارز0تجوړې ورکړ شوې دي 

 

  )=a1  د زیات کار غونډ معاش=a0(بنسټ معاش 

 

 . €	21دی، د زیات کار Uول   €	2656بنسټ معاش 

 نولسم:

 محور  کیلوhرام hني yمحور کیلوhرام hني        xد  	 –الف 

 کیلوhرام hوړه  8,5کیلوhرام hنې، نو ترې لرو 80کھ 		

 

 	، نو لاس تھ را/ي:کیلوhرام hوړه 0کیلوhرام hنې، نو ترې لرو  0کھ 

 سرچینھ ییزه کر0ھ او ترې لاس تھ را/ي:

    جLیدنھ یا زیاتوالی:
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 –ب 

  

 hوړه لاس تھ را/ي یا Uhل کیږي. h10,625نیو <خھ 100kgلھ 

 hوړه Uhو h26,563kgنیو  نږدې 250kgلھ  

 hنیو تھ اړتیا شتھ. h235,3kgوړې لپاره نږدې  25kgد 

 پھ hراف کې: پروت: hني پھ کیلوhرام. ولاړ: hوړه پھ کیلوhرام  –پ   
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 شلم:

  –الف 

 =معاش xخپلواک اوو0تونې یا متحولھ. 

 = ل0Lت تادیھ کونھ( کر0یزه اړیکې) y=K(x)بلواک یا تابع متحولھ  

 

 لھ ورکړشوو شرلیطو لرو:

  

 

	–ب  

   

   –پ  

 ارز0ت	= معاش:ل0Lت=د ل0Lت
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 کونزوم کووتې=دلګښت کچھ

 ٨٠٠لاس تھ راتګ 
 

 لاس تھ راتګ
 

 لاس تھ راتګ

 Uولیزه اړیکې

 (د ل0Lت کچھ) 

 یادونھ:

ل0Lت کچھ ارز0ت   0,7کھ ھر<ومره معاش یا د خر<لاو پیسې جLې شي، ھمغومره د
پھ اختیار کې لرلې لاس تھ راوړنې  %70تھ نږدۍ کیږي، دا پھ دې معنا، چې لږ تر لږه د

 د ل0Lت لپاره ورکول کیږي. دا پاتې زخیره کیدی شي.

 –ت 

 ایښوونھ:
 زوړ خرڅلاو
 نوی خرڅلاو

 د خرڅلاو زیاتیدنھ
 

 

وده د ل0Lت پاره ورکول لاس تھ راوړنې زیاتوالي یا %70د   ترې لا س تھ راتلنھ :
  جLوالی ورکوي.  K(x)دا د   کیږي.

	ھر <ھ، چې نھ لLیږي زخیره کیږي. –ټ 
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    یووٻشتم:

 –الف 

 ، د ل0Lت تابع   

  

 	د نرخ تابع لاس تھ را/ي:

	دانو  قیمت  140د   –ب  

 (قیمت پھ دانو وٻشل)انې:قیمت=د دانې قیمتد =

 دی. €	2,82دانو تولید سره د دانې قیمت   140د

	 –پ   

 داانې:قیمت=د دانې قیمت =

تل کوچنی کیږي، داسې چې د دانې قیمت /ان   x/360دانو تعداد سره ترم 	د ډٻر لوي 
 تھ نږدې کوي. €0,25تل و 

		دا سړی شمیرپوھنیز یا ماتماتیکي داسې لیکي:

دومره لوي  E(x)	د Uhې /ای پھ /ایوالی یا برابروالی پھ دې معنا، چې دا خر<لاو –ت   
 	. K(x)دی، لکھ ل0Lت 
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 شونډو قلمونو خرڅ شوي مقدار کې  Uhھ کیږي. 73مLر د 

  –ټ 

 	

 د کر0یز توابعو د حل ستراتیژي:
 /م..... زه <نLھ مخ تھ

<رhند دي او د تابعمساوات  1P، ھمداسې یو Uکی 	1aد کر0ې  جLوالی لومړی حالت:
 شمیرل کیږي.

 د تابع مساوات شمیرل کیږي. 	2Pاو1Pدوه Uکي معلوم دي  دویم حالت:

معلوم دي او د تابع مساوات دې  xPاو   yPدریم: د یوې کر0ې د محور غو<تکي 
 وشمیرل شي.

، چې لھ ھغو د تابع مساوات معلوم دی، وUاکل دیS	کر0و غو<Uکی<لورم حالت: د دوه 
 شي
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سره عمود یا ولاړه ده شمیرل f(x)، چې لھ  g(x)	پن/م حالت: د کر0ې تابع مساوات
 تیریږي. 	1Pکیږي، کومھ چي لھ Uکي

 شپږم حالت: د یوه شي پو0تنې <خھ دې تابعمساوات ولیکل شي.

  لومړي حالت تھ تلنلار:

 د یوې کر0ې جLوالی دی:

 

 تیره شي. کر0ھ دې لھ Uکي

 لومړی پل : جLوالی کیږدۍ

 وUاک�. کواوردینات یا پروت ولاړسیستم سره  1Pدویم پل: د 

 

 تابعمساوات

 
 لپاره   د 

 ټکی ازماٻښت
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------------------------------------------------------------------------------   

 تلنلار:دویم حالت تھ 

 تیریږي. او     کر0ھ  لھ Uکو 

 

 لومړی پل جLوالی  دې وشمیرل شیي 

 دویم پل: جLوال� کیږدۍ

 لپاره ارز0ت وUاک�. کواوردیناتونو سره د  یا   دویم پل: د 

 

 تابعمساوات

 

 لپاره ازماٻښت  د ټکي 

 
  

 
 

	دریم حالت تھ تلنلار:

 	تابعمساوات:
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 ٧١               کرښیز یا خطي توابع                                               
------------------------------------------------------------------------------  

 محور سره غو<Uکی وUاک�  	yلومړی پل د

 

 محور سره غو<Uکی وUاک� xدویم پل: د 

 

 د الماني پ0تو: لھ پورتھ ک0تھ لور تھ: صفر/ای، د ... لپاره Uکی ازماٻ0تلت 

 رم حا لت تھ تلنلار:<لو

 	تابع مساوات:

پھ دواړو کرښو پروت دی، باید د دواړو مساواتو د   دا چې غوڅټکی 
 غوڅټکي کواوردیناتونھ یا پروتولاړ قیمتونھ پوره کړي.

 

 سره. او  اووښتونودا دوه مساوات دي لھ متحولو یا 

 حل د برابرایښوونې بلنلار سره لاس تھ راځي.
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 کرښیز یا خطي توابع                                  ٧٢             
------------------------------------------------------------------------------  

 

  ازماٻښت:

  ټکی:    تابع مساوات:        پنځم حالت تھ تلنلار:

                                                                    جګوالی وټاکۍ لومړی پل: د  

                                                     :جګوالی  f(x)د 

 :جګوالی g(x)د  

 جګوالی کیږدۍg(x)دویم پل: د  
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 ٧٣                     کرښیز یا خطي توابع                                               
------------------------------------------------------------------------------   

 لپاره ارزښت وټاکۍ. 𝒂𝟎𝒈قیمت یا ارزښت سره د   𝑷𝟏دریم پل:د

 

 تابعمساوات:

 

 لپاره ټکی ازماٻښت د 

 

 

دلتھ ټاکلې تلنلار نھ شتھ. د داسې پوښتنو ځواب ډٻر تمرین     شپوم حالت تھ تلنلار:
غواړي او زیرکوالی. د دې لپاره دلتھ منطقي یا سم اندیز فکر وړاندنیونھ(فرضیھ) ده،چې 

پیدا کړو. کھ لومړی دا ایښوونھ پیدا شوې  وي، نو کیدی شي،چې پوښتنھ تل  یک ایښوونھټ
  یو لھ پورتھ راوړل شوو تلنلارو سره ځواب یا حل شي.

بخشش اخلي. € 2510ریورۍ بریالۍ ازموینې لھ املھ لھ ترور څخھ ډ شینخالۍ    :١بیلګھ 
زخیره کولای  € 210قیمت لري. دا د میاشتې   € 6500د ھغې د خیال او خوب موټر 

وخت وروستھ دا د موټر پیسې سره یوځای کولای شي؟ ایښوونھ ، لکھ پھ شي. د کوم 
 کې ښوول کیږي، ده. ١بیلګھ 

لومړۍ میاشت                            
دویمھ میاشت:                                      

x  :میاشت 

 لھ دې لاس تھ راځي د تابع مساوات:
 

 

 سره یوځای کړي.€6500ده، چې پھ ھغې کې دا   xغوښتونې یا د پیداکونې ھغھ میاشت
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 کرښیز یا خطي توابع                              ٧۴                 

------------------------------------------------------------------------------   

 

 ي.ارزښت راکو  x=19حل  د مساوات  

 میاشتو وروستھ دا د موټر لپاره دا پیسې سره یوځای کوي. 19لھ 

 :٢بیلګھ 

تادیھ کوي یا  € 18دقیقې لھ ملفون سره تلفون وکړي، 100کھ سپوږمۍ د میا شتې 
ورکړي. بنسټ قیمت څومره دی او  € 26دقیقې تلفون وکړي، نو باید  ٢٠٠ورکوي. کھ 

 یوه دقیقھ څومره قیمت لري. 

بنسټقیمت تل باید ورکړ شي. لھ دې سره دې سره د وخت قیمت راځي. دا قیمت د ایښوونھ: 
 خبرو د وخت سره متناسب دی

𝑎.  پھ دقیقھ قیمت 

𝑎/بنسټ قیمت 
 

   لھ دې لاس تھ راځي :

 دوه ټکي، چې پھ دې کرښھ پراتھ دي پیژنو

 

 لھ دې لاس تھ دویم حالت راځي 

 

	دی. €0,08دی. د خبرو نرخ پھ دقیقھ    €10یا نرخ   بنسټ قیمت 
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 د ورکړشوو شرایطو سره  کرښیز ې توابع  2.2.
 

 جګوالي سره    1aرې کرښې  د  یټکي  څخھ ت  Pد   لومړی حالت :2.2.1.

 لګھ:یب

 غلي.  /پھ   Uکي کې  x1P	1(	y	|1	(د جLوالي سره  د  1aیوه کر0ھ د  

 تابع مساوات دې پیدا شي.   a	=	a.1f(x)	+	xد  

 Uکی    	جLوالی:

 وتونمساوات

ای کړۍ /پھ  /ایجLوالی 
	                           

 رل شي.یلپاره  دې ارز0ت   وشم 0aد 

 لپاره   ازمای0ت د 

 د تابع مساوات
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 ...شووکړکرښیز یا خطي توابع د وړ 2.2                       ٧۶           
------------------------------------------------------------------------------ 

 ازمای0ت:

	

 

	لLھ:  یب

. دولس اخليخوراک   kg 7,5 ې  ځد حیواناتو ساتونکی د وښو اوتومات څخھ د رو
  kg 250ادو ډکھ شوې وه، ھلتھ نور  وچې زیرمھ لھ غذایي م وروستھ ې، لھ ھغېځرو

 پاتې دي.

 ع مساوات ولیک�، چې دا  حالت  تشریح کړي بیو تا  -الف 

ې د مخھ  ډکھ  شوې /دا د و0و زیرمھ  دولس وریا ډٻرۍ بھ پھ <ومره سټ    -ب   
 . يو

 محور:  وخت پھ ورځو             x د   -حل و الف تھ   

 y محور :  د وښو زٻرمھ پھ کیلوګرام kg. 

 

		دۍ.  0	=	xدنې  وخت ید  ډک -حل و ب تھ 

	
                        ډک شوی . kg	340ور/ې  د مخھ  پھ    12دولسزخیره د و0و شتون  

لکھ <نLھ پھ لومړي حالت کې چې  د یوې کر0ي   جLوالی او یو Uکی معلوم دي، 
 سره مخ تھ /ي. Datenیا داتا  شمٻرنھ پھ ھمغھ ډول  د ورکړشوو  داتن 
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 ٧٧            کرښیز یا خطي توابع د وړکړشوو... 2.2                                  
------------------------------------------------------------------------------ 

 یزه سرتھ رسیږي. دا مو بیا یو فرمول تھ لارښوده وي.لرنھ ټویپھ داسې حالت کې شم

 رې.ي.یټکي څخھ ت  y 1( x1P |1 (جګوالي سره  د  1aیوه کرښھ د

 د کرښمساواتو ټولیز فرمول دی: 

 
 جګوالي فرمول ھم بلل کیږي. -دا د ټکی 

 

 لګھ:یب

 کې /ا پھ /ای کړۍپھ     

 

 

 تیریږي کرښھ لھ دوه ټکو  دویم حالت:2.2.2.

 لLھ: یب

 پھ یوه کر0ھ پراتھ دي. x2P	2(	y	|2	(او  x1P	)1	y	|1	(دوه Uکی  

 تابع مساوات غواړو پیداکړو.  0x + a1f(x) = aد 

 

 وتونمساوات: 
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 کرښیز یا خطي توابع د وړکړشوو... 2.2                        ٧٨          

------------------------------------------------------------------------------ 

	د جLوالي Uاکنھ:

 

	جLوالی  وضعھ کړۍ
Lدا هدنھ معلومھ شویوروستھ لھ دې چې ج ،

پو0تنھ  داسې حل کیږي لکھ پھ لومړي 
 حالت کې.

دې  دد ټکو ازمایښت لپاره بې پروا ده  چې 
لپاره کوم ټکي کارول کیږي.، ځکھ چې 

  دواړه ټکي بھ  پھ کرښھ پراتھ وي.
 لپاره یا    د Uکو ازمای0ت  د 

 

 لLھ:یب

 تودوخ� د لو ( hرم� کچونې) لپاره مختلفې  <خھ پوھیږو چې د حرارت معلومو د فزیک
	او د فارنھایټ سکالا Celsiusskala	سکالا کارول کیږي. د <لزیوس سکالا

Fahrenheitskala 

 موجود دي.  ېد دواړو ترمنp کر0یزې اړیک

C0100	      برابری دي دF0212	   . سرهC00	  برابر د ی پھF032	  .سره 

 اړول کیږي. F0پھ  C0د یوه تابع مساوات غواړو پیداکړو، چې د ھغې پھ مرستھ  

 .   	F0پھ  f(x)	=	yاو بلواکھ یا تابع متحولھ    	C0پھ    xلواکھ  متحولھ پخ

 جLوالی: 
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 ٧٩               کرښیز یا خطي توابع د وړکړشوو... 2.2                                  
------------------------------------------------------------------------------ 

 

 

  

 کې کیږدۍ نتیجھ یې   ده. °Cپھ  xپھ بدل شوی تابع  

 ول:ډلLې پھ ید ب

 

 زه توګھ مخ تھ بوتلی شی:یرنھ پھ ټولیدی شي شمید دویم حالت لپاره ھم ک

 پھ یوه  کرښھ پراتھ دي.   y 2( x2P |2 (او x1P )y 1 |1 (دوه ټکی  

  0x + a1f(x) = a.د مساواتو عمومي بڼھ ده:

  جګوالی:
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 کرښیز یا خطي توابع د وړکړشوو... 2.2                    ٨٠              

------------------------------------------------------------------------------ 

 

 
 د کرښیزږومساواتو  یو ټولیزه بڼھ ده . دا پھ دوه ټکو کې

 پھ زیاتو  ادبیاتو کې پھ لاندې ډول ده: 

 باور لري.     y = f(x)رتھ چې یچ

 د عملي کارونې لپاره لاندې بڼھ مساعده ده:

 

 لLھ: یب

پھ /ای    یکې /ا پھ       
 کړۍ

 

 تمرین:

 رنې لپاره یو تابع مساوات ولیکۍ  یباندې  شم   C0پھ    F0د  
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 ٨١             کرښیز یا خطي توابع د وړکړشوو... 2.2                                  

------------------------------------------------------------------------------ 

 رنھید تابعمساواتو شم  تمرین:2.2.3.    

 

 ریږي.یلھ Uکي ت  PجLوالی لري او د    1aیو کر0یز مساوات د 

 او ګراف وټاکۍ  تابعمساوات  معلوم کړۍ او د محورونو قاطع ټکي  یا غوڅټکي f(x) د
 انځور کړۍ یې

    -دویم    -اول 

   -څلورم    -دریم 

 ریږي.یت 2Pاو    	1Pیوه کر0ھ لھ  Uکو

 ګراف رسم کړۍ.یدا کړۍ او د محور قاطع ټکي او پتابع مساوات   f(x) د

 -شپږم    -پنځم  

 -اتم    -اوم    

    -لسم     -نھم 

	

 د کرښمساواتو ځانګړی حالت:2.2.4.
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 کرښیز یا خطي توابع د وړکړشوو... 2.2                       ٨٢           

------------------------------------------------------------------------------ 

	:محور سره غبرګ کر0ھ  -xد  

	
درجې  تام راشنل تابع ده   0یو د 

	او 

 ثابتھ  تابع ھم بلل کیږي. 

 x-  محور ھم یوه ثابتھ تابع  ده د 

 سره.     0	=	f(x)تابع مساوات    

 د ثابتې تابع جګوالی تل صفر دی.

 

	محور  سره غبرhھ.  -yد  

	
کر0ھ د   محور سره غبرhھ (موازي) 

 /غلي. 

دا د یوه تابع مساوات سره نھ شي لیکل 
دی، /کھ چې   یوا/ن� تنظیم  نھ شتھ یک

 یعنې تابع نھ ده.

 x = 0  د y-  .محور  مساوات دي 

 

 

 لLھ: یب

 سره. 0	>	aواUن  د  a	محور سره موازي د -yور کړ شوی او   2,5	=	f(x)یو  

 ریږي.یUکي <خھ ت  )	f(x)	|	a	P(	د  gزه کر0ھ ینیییوه سرچ
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 ٨٣              کرښیز یا خطي توابع د وړکړشوو... 2.2                                  
------------------------------------------------------------------------------ 

 محور سره غبرhې  کر0ې سره یو  مثلث جوړوي.   -yمحور او د  - x	دا د

 a  اک� چېUسطحې <لور واحدونھ (یوونونھمثلث د سطحھ د  داسې وFE جوړ کړي. د (
 تابع مساوات  <نLھ دي؟ g(x)	دې حالت لپاره د

	او 	a	=	gد    

  h=f(x)	=	2,5  سره 

 د مثلث سطھ

 

/کھ چې د سرچینې کر0ھ(

 

لھ مثلث <خھ	د جLٻدو 

 

 د تابع مساوات : 

 

	

 لپاره د تابع مساوات ولیک�  C0پھ   رنھیبدلون  شم 	F0د   تمرین:

 حل :

 د متحولې لپاره   دا معنا لري:   F0اړونھ  یا بدلون   پھ C0د 
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 کرښیز یا خطي توابع د وړکړشوو... 2.2                       ٨۴           
------------------------------------------------------------------------------ 

x  پھF0  مستقلھ یا خپلواکھ متحولھ ده اوy	=	f(x)  پھC0  .بلواکھ یا تابع متحولھ ده 

 او   

پھ یوه   	2Pاو 1Pدا چې د حرارت الو ترمنn یوه کر0یزه ا ړیکھ پرتھ ده، نو Uکي   
 کر0ھ پراتھ دي.

 	a	=	a1f(x)	+	0x.د کر0ي عمومي کر0یزه بgھ پھ دې ډول ده:

 د Uاکلو دي.  0aاو  1aدلتھ ضریبونھ  

 	جLوالی:

	سره.  Uکي  ازمای0ت د 

 

     لپاره باور لري.  C0اړونې  پھ    F0د  

 x  پھF0   اوy    پھC0  . 

 

 د  تمرینونو حل II	د کر0یزو توابعو

 

	. 10تر    01نتیجھ او مفصل: لھ 
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 ٨۵                  کرښیز یا خطي توابع د وړکړشوو... 2.2                              
------------------------------------------------------------------------------ 

	د تابع hراف لپاره مفصل حل وhورۍ -لومړی 

 

 د تابع hراف لپاره مفصل حل وhورۍ –دویم 

	

 تابع hراف لپاره مفصل حل وhورۍ. د –دریم 

	

 د تابع hراف لپاره مفصل حل وhورۍ. –<لورم 

	

	د تابع hراف لپاره مفصل حل وhورۍ –پن/م 

	

	د تابع hراف لپاره مفصل حل وhورۍ. –شپږم 

	

	د تابع hراف لپاره مفصل حل وhورۍ. –اوم 

	

 د تابع hراف لپاره مفصل حل وhورۍ. –اتم 
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 کرښیز یا خطي توابع د وړکړشوو... 2.2                      ٨۶            
------------------------------------------------------------------------------ 

	

 د تابع hراف لپاره مفصل حل وhورۍ. –نھم 

	

 د تابع hراف لپاره مفصل حل وhورۍ. –لسم 

	

 

	مفصل حلونھ:

 لومړی:

 

	سره  د  

 	ري :لباور 
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 ٨٧          کرښیز یا خطي توابع د وړکړشوو... 2.2                                  
------------------------------------------------------------------------------ 

 دویم:

 

سره باور   د 
		ري :ل

 

 دریم:

 

ري لسره باور  د   
: 
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 کرښیز یا خطي توابع د وړکړشوو... 2.2                     ٨٨             
------------------------------------------------------------------------------ 

 <لورم:

 

سره باور    د     
 :لري

 

 پن/م:

 

 

    

 سره باور لري:   د  
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 ٨٩           کرښیز یا خطي توابع د وړکړشوو... 2.2                                  
------------------------------------------------------------------------------ 

 

 شپږم:

 

 

 سره باور لري د    

 

 اوم:
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 کرښیز یا خطي توابع د وړکړشوو... 2.2                   ٩٠               
------------------------------------------------------------------------------ 

 

 سره  باور لري د  

 

 اتم:

 

 

 

 

 

سره باور لري:  د 

 

 نھم:
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 ٩١                 کرښیز یا خطي توابع د وړکړشوو... 2.2                              
------------------------------------------------------------------------------ 

 

 

 

 

 

   

 سره باور لري:   د  

 

 لسم:

 
  

                   

 سره باور لري: د  
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 کرښیز یا خطي توابع د وړکړشوو... 2.2                          ٩٢        
------------------------------------------------------------------------------ 

 

 

 
	

 پو0تنې:

		III   کر0یزې توابع 

 

 کر0و  مساوات وUاک� gد لومړی: 

 پراتھ دي، gپھ   او   الف: 

 کې /غلياو    پھ    g -ب

 پراتھ دي gپھ    او   -پ

                       کې غو<وي( قطع کوي) 6	=	yاو     	2	=	xمحورونھ پھ      g -ت

مساوات  سره غبرګ دی د    h	رٻږي او  لھ یت  (P(-6;1)لھ   g-ټ
 سره

 رٻږي.ی<خھ ت  P(1;1,5)لري او  لھ  جLوالی     	g-ث
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 ٩٣               .کرښیز یا خطي توابع د وړکړشوو.. 2.2                                
------------------------------------------------------------------------------ 

 رٻږيی<خھ ت P(1;,1,5)لري او  لھ  	جLوالی    	g -ج

سره     	2	-	4x	=		h(x)کر0ھ د  hکې غو/وي  او   د   3	=	xمحور  پھ     xد   		g	-چ
 کې غو<وي.  -1	=	xپھ 

 رٻږي.یت  P(3;-2)کر0یز مساوات پیدا کړۍ، چې  لھ Uکی    hاو   gدوه کر0و  دویم: د

ریږي  یت  	2Pاو  	1Pسره پیدا کړۍ، چې لھ Uکو 	f(x)د کر0یز  تابع  gیوه کر0ھ دریم: 
 او تابع مساوات وUاک�. 

  -ب   -الف

  -ت    -پ 

  -ث   -ټ  

 :کر0یزې تابع  مساوات وUاک�.کھ معلوم وي f(x)د <لورم: 

	کر0ھ د-الف 	 Lدنې  سره   لھ یجP(4;-1) رٻږي.ی<خھ ت 

 رٻږي.یڅخھ ت  او   کرښھ لھ ټکو  -ب
 مایلھ ده.°45	محور سره   xرٻږي. او     د یUکي   ت P(4,5;2,7)کر0ھ لھ   -پ

 سره غبرhھ  ( موازي)  ده. 2x+2	=	h(x)		رٻږي او دیت P(-1,5;0)کر0ھ لھ   -ت

 .و کاږۍ او  کر0یز مساوات  وUاک� gکر 0ھ پن/م: 

 محور سره غبر؛( موازي) <غلي.  yد gاو    -لفا

 محور سره موازي <غلي.  xد  gاو   -ب
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 سره موازي ده.   تٻرٻږي او دP(-5;1)لھ   	g-پ

  او ریږي او د کر0و سره چې لھ Uکو  یت لھ  g -ت
	رٻږي، موازي <غلي.یت

	

 IIIبرخھ   د کر0یزو توابعو

	

	مفصل حلونھ 

	

  –لومړی 

 -الف

    

-ب
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 –پ 

 

 –ت  

    

 تھ  و  		دی	موازي P(-6;1)  -ټ 

 

 –ث  

  

 –ج   

   

 چ  

 سره پرتې دي.  4x-2	=	h(x)پھ کر0ھ د 
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  –دویم 

	

دی یدنھ پھ خو0ھ Uاکل کیرٻدلی شي، جLیدا چې د یوه Uکي <خھ پھ خو0ھ ډٻرې کر0ې  ت
1لLې پھ توhھ  بیشي د  1ga =. 

   

	او

 

  –دریم 

 -الف

 

																																																													د یا پھ معنا دی  	oder	کې لاندېپھ  –ب   
 –پ 
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 –ت    

 

 –ټ   

 

–ث   

	

(c) ketabton.com: The Digital Library



	

 کرښیز یا خطي توابع د وړکړشوو... 2.2                        ٩٨         
------------------------------------------------------------------------------ 

  –<لورم 

  -الف

  -ب   

   -پ   

	تھ   موازي  و    -ت  

 –پن/م 

	 -الف 

 

محور سره موازي <غلي او  yکر0ھ لھ  
	لري.  3	=	x 		مساوات

 xپھ دې <ای کې دا تابع نھ ده، /کھ چې  د 
ارز0تونھ   yلپاره   ناپای زیات د   3	ارز0ت
	شتھ دی.
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------------------------------------------------------------------------------ 

	   -ب  

 

کر0ھ د  محور سره غبرhھ /غلي او 
 لاندې 

 مساوات لري:

f(x)	=	2,5 

  xدا دلتھ تابع ده، /کھ چې  ھر  
 ارز0ت

 از0ت اړه لري.  yپورې یو د    

 

 

	  -پ 

 تھ  غبرhھ   و

  

    -ت  
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 تھ  دا معنا لري، چې   h(x)غبرګ وکر0ې  

 	Uکو تٻریږي، دا معنا لري،  P2او P1لھ   

 او چې لھ 
 شمٻرل کٻدی شي.  a1جLوالی  

 

 

 

 

 پو0تنې

 	VI کر0یز مساوات

 

  –لومړی 

 و Uاک� Wډٻرۍ   –د لاندې کر0یزو توابعو hرافونھ و کاږۍ او د ارز0ت سټ یا 

    -الف
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 -ب 

	   -پ    

	  -ت 

  –دویم 

تابعمساوات پیدا کړۍ او   	(x)	fورکړ شوي، چې پھ کر0ھ پراتھ دي. د  	2Pاو U1Pکی 
 hراف  یې وکاږۍ

   -الف

    -ب  

  -پ 

   -ت   

  –دریم 

د لاندې مساواتو حلسټ یا حلډٻرۍ پیداکړۍ.  مساوات چې  کسری راشنل ترمونھ ولري، 
 شي. باید د ھغو تعریفورشو ھم ورکړل

    -ت    -پ    -ب    -الف
  -ج   -ث    -ټ 

  ح =    -چ   
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    -څ    -خ 

 -ډ    -د    -ځ 

 -ذ   

 د لاندې توابعو  د محورونو سره د تقاطع Uکي ھم پیدا کړۍ.<لورم:

  -پ    -ب    -الف

  -ث    -ټ    -ت   

 -ح  –چ    -ج  

لپاروه  IVتر    Iورکړ شوي  د لاندې توابعو لھ   	2Pاو 1Pد یوې کر0ې دوه Uکي پن/م: 
 وUاک�:

I.		

.II	

.III	

.IV 

      .m	ضریبدنې ید جL   -الف
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  yPمحور سره د تقاطع Uکی  	yد  -پ     تابعمساوات ېد کر0 -ب 

 		.Wباندې  ارز0تډٻرۍ   	Wپھ  -ټ    محور سره xد  yPد  تقاطع Uکی  -ت 

 کې د تابع hراف  Dپھ  -ث  

 لاندې مساواتسیستمونھ حل کړۍ:شپږم: 

   -پ    -ب    -الف

   -ث    -ټ    -ت  

 

 حلونھ

 VI لاینیز توابع

 نتیجې او مفصل حلونھ

	(د hراف لپاره ،، مفصل حل،، وhورۍ).	نتیجھ

 لومړی:

  -الف 

 -ب   

  -پ  
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      -ت 

 	(د hراف لپاره ،، مفصل حل،، وhورۍ)دویم:

    -الف 

  -ب 

 -پ  

   -ت  

 دریم: 

 -پ   -ب    -الف 

    -ټ    -ت  

  –ج  -ث

   -ح    -چ 

    -څ    -خ 
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 –ځ 

   

  -ډ    -د  

-ذ    

 

 <لورم:

  -الف 

   -ب   

 -پ 

  -ت  

  -ټ   

 -ث  
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    -ج 

  -چ 

       -ح   

 -ب    -الف I	نتیجھپن/م: 

	 –پ   

   –ت 

	   –ټ  

 د hراف لپاره مفصل حل  hورۍ  -ث

 II	نتیجھپن/م: 
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 -ب    -الف 

	 -پ  

  –ت 

	   –ټ   

 د hراف لپاره مفصل حل hورۍ   -ث

 III	نتیجھپن/م: 

  -ب    -الف 

   -ت  -پ  

 د hراف لپاره مفصل حل  وhورۍ   -ث   –ټ  
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 IV	نتیجھپن/م: 

 -ب    -الف 

 -ت  -پ   

 hورۍود hراف لپاره مفصل حل    -ث   -ټ   

 نتیجھشپږم: 

 -ب    -الف 

 -پ   

 -ت 

    -ټ    

 -ث
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 مفصل حلونھ:
 لومړی:

 

 -الف

 

 

 

 -ب

 

 -پ
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 -ت

 

-الف  دوی:
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-ب

 

 د ورکړشوو شرایطو سره کر0یز ې توابع

 

 

 -پ
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 -ت

 

 

          -ب    -الف      دریم:

  -ت  -پ 
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 -ث   -ټ   

   -چ   -ج  

   -ح 

  -خ 

 –څ  
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 –ځ 

  –د  
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 سره     د  

 

  –ډ  

 

 -ذ  
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 <لورم:

 –الف 

   

 –ب  

  

 –پ  

  

  –ت 

   

 –ټ 

   

  -ث 
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 –ج 

  

  -چ  

 

	–ح 

    

 ل مفصل ح: I	پن/م

 –الف 
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 لرو  (aسره  لھ   د    			–ب 

	

	 –پ   

	 –ت  

                                                                   
  –ټ 
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	-ث

	 

 مفصل حل:IIپن/م  

 –الف 

   	

 دی  (aسره   لھ    د  –ب 

 

	

 –پ   
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 –ت 

  	

    -ټ  

 -ث

    

 مفصل حل: IIIپن/م 
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	  -الف 

 	<خھ لرو: (aسره  لھ   د  		   –ب  

	

	–پ  

 –ت  

 	

 –ټ   

 

(c) ketabton.com: The Digital Library



	

 کرښیز یا خطي توابع د وړکړشوو... 2.2                  ١٢٢          
------------------------------------------------------------------------------ 

 

 -ث

 مفصل حل	: IVپن/م  

	   -الف 

	  -ب 

 	<خھ لرو: aسره   لھ د   
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	 –پ 

	–ت 

   

	

	   -ث   -ټ  

 مفصل حلشپږم: 

     -الف
 x  لھII    پیدا او پھI پھ ځای ی کې ځا

 کړۍ

 -ب

 
 y  لھII   پید او پھI پھ ځای کړۍی کې ځا 
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 ای کړۍ:/ای پھ /کې IIپھ  

 

 

 ای کړۍ/ی پھ یا/کې IIپھ  

 

 -پ

 

x  لھII    پیدا او پھI کې /اپھ /ای کړۍ 

 

 کې <ای پھ <ای کړۍ:IIپھ  

 

 

 -ت

	

y لھI   پیداکړۍ او پھII کې یې کیږدۍ 

 

 کې یې کیږدۍIIپھ  

 

 کې یې کیږدۍ(1)پھ  
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 -ټ

 

 پھ <ای کړۍ: کې <ایIIپھ  

 

 کې یې کیږدۍ (1)پھ 

 

 -ث

 

 کې <ای پھ <ای کړۍ:Iپھ  

 

	

 پو0نتې

 	IX کر0یز مساوات

 رٻږي.یت  P2(2,5;-1)او  P1(4;-3,5)لھ Uکو  gکر0ھ  لومړی:

 رٻږي.یت او   لھ Uکو  hکر0ھ  

                                         ل تھ <ھ موقعیت لري یا <نLھ پرتې دي؟بhر0ې یو 

کر0یزې تابع  د تابع ترم او ارز0تساحھ(ارز0تورشو) و Uاک�، کھ صدق  f(x)	ددویم:
 ولري:
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  -ب   -الف

 	دریم:

 واحده کیڼ لور  اوږدوالی LE	3کر0یزې تابع  hراف پھ f(x)د   

 مساوات <نLھ دي؟  f*(x)تھ خوزیږي. د  راک0ل شوې کر0ې د 

 

  g(x)	>	f(x)توابع ورکړ شوې دي. د کوم  ارز0ت لپاره    g(x)او  f(x)د  <لورم: 
	صدق کوي؟

 

لھ خوا قطع کیږي. د   h(x)	کر0ھ  ورکړ شوې.. دا د یوې کر0ي g(x)یوه  پن/م:
h(x):اک�، کھ باور ولريUمساوات و	 

	کې -5	=	xپھ    (غو<ی)قاطع  -ب  	.محور سره  x	قاطع یا غو<ی د -الف

 شپږم:

جLوالي سره و   یوه د پیل کر0ھ د
د  مساوات   hداسی ک0ول کیږي. چې کر0ھ   

 پھ محور قطع کوي.  xسره د

راک0نھ تشریح کړۍ او د راک0ل شوې کر0ې 
 hراف و کاږۍ.

 

hراف پھ    f(x)مساوات سره د   u	=	xزه  تابع  ورکړ شوې. کر0ھ د یکرf(x)0یوه  اوم: 
P  کې قطع کوي او دx    محور پھQ  .کې قطع کوي.  یوه سکی<ې  ترتیب کړۍ	

 وي. 2	+	0,75x	=	(x)	f  کواوردینات  وUاک�، کھ Qاو   Pد  -الف
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 محور پورتھ لور تھ پرتھ ده.  x	د Pد کوم ارز0ت لپاره   u	د -ب

د یوه  P	او    Q	0),	|	0	(	R	<لورۍ یا ربع کې پروت دی. 1پھ    )	f(u)	|	u	P( -ت
 uلپاره  ترم وUاک�.  UAکي)جوړوي.  د دې مثلث د مساحت ۍ مثلث  رآسونھ ( ککر

 صدق وکړي.  10	=	A(u)(محیط)  داسې وUاک�، چې  

ر یUکي   ت Pکر0ې     تھ موازي او عمود  مساوات  داسې وUاک�، چې لھ    g	داتم: 
 .شي

   -ب   -الف

    -پ  

کر0ې تھ  یې /ای مطالعھ کړۍ او د   	hرٻږي. دیت  	2Pاو  	1Pلھ Uکو gکر0ھ نھم: 
 امکان  پھ حالت کې یې د قاطع Uک�  معلوم کړۍ.

 

 عمود دي.  hاو  کر0ھ  gو 0ای�: کر0ھ  لسم: 

 

 

 یولسم:

Uکي  د یوه مثلث  د رآس   Cاو  B	A,د  
د کوم ارز0ت لپاره  دا   0	>	k	Uکي دي. د

مثلث  قایم الزاویھ ( ولاړhوډیز) دی؟ ( 
 پروت دی) 0Cی رآس پھ  
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 مفصل حلونھ:

 

		IX  کر0یز ې توابع

 لومړی:

 ر لري.یدي مLر توپ 	موازي h(x)او   g(x)	کر0ېدویم:  

 -الف

 

 	:	لپاره ارز0تسټ( یا ارز0تډٻرۍ) 0	>	xد  
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	-ب

 

  

 

 :/ای کولو سره ارز0تسټ رپ یونو د /ادعد د انتروال

 

 دریم:

 (x+3)	کر0یز واحدونو پھ دې معنا دی:3راک0نھ د کیgې لور تھ پھ    xد

 

 <لورم:

	

رتھ لور تھ وپ  g(x)د f(x)، دا پھ دې معنا چې  g(x)	>	f(x)لپاره صدق کوي   16	>	xد 
 /غلي.
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 پن/م:

	-الف

 	صفر/ایونھ:

 	کر0ھ لھ Uکي:

   	پھ اندازه راک0لې:   Uولې کر0ې لھ د
 رٻږي.یت

ھم  لھ   لLې پھ توږه صدق کوی:   یلپاره د ب 1	=	a1د 
 رٻږ.ي.یت

 سره ِغو<وي   -5	=	xد	2	+	-3x	=	g(x) -ب

 		P(-5;17)	=>	17	=	-3.(-5)+2	=	g(5)دو Uکی:ید قطع ک

			a1x	=	f(x)	صفرUکي : 	کر0ھ لھ

		17	+	a1(x+5)	=	f’(x)لھ دې لاس تھ را/ي:  17	=	yاو   -5	=	x	نھ پھ  0راک

 رٻږي.یUولې کر0ې لھ  ت

 	22	+	x	=	g(x)لپاره صدق کوي:   	1	=	a1لLې پھ توhھ د ید ب

 رٻږيیت	il	P(-5;17)لھ Uکي       

 دی. 2	=	x1	صفر/ای  -15(x-2)	=	h(x)		د  -(1/8)x	=	f(x)شپږم:   

(c) ketabton.com: The Digital Library



	
	   

 ١٣١           یا خطي توابع د وړکړشوو...کرښیز  2.2                             
------------------------------------------------------------------------------ 

f(x)    دx1	=	2	  پھ اندازه  راک0ل کیږي 

 

 م:او

 

 سره :  u	=	x	قاطع  د  f(x)د  Q(u;0) -الف

 لپاره  0	>	f(u)شرط:   د  -ب

	

 محور پورتھ لور تھ پرتھ ده.  xد  Pد دې لپاره  

  د مثلث سطحھ:  -پ
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 پورتھ مربع مساوات دي.

 

 لپاره.لپاره یا د  د     

 اتم:

  -الف

 	رٻږي، لھ دې لاس تھ را/يیUکي تP	سره موازې لھ  gد  

 رٻږي:یت  P	سره عمود لھ  gد 

 یا جLوالی: 	میل  د 
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  -ب

	Uکي  تٻرٻږي:  لھ  دې لاس تھ را/ي:P	سره  موازي لھ  gد 

 

 

 سره عمود: gلھ Uکي  د   Pد 

 جLوالی د  

 

  -پ

  	P	:	سره غبرګ   لھ  gد 

 

جLوالی  د   : <خھ Pود)    لھ مسره اورتوhونال  (ع gد 
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 نھم:

 

 			دی. اورتوhونال دي، /کھ چې  hاو gکر0ې 

 	غو<Uکي:

 

 مفصل حللسم:

 

 	شرایط:د اورتوhونالیتي لپاره 
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 یولسم:

 جLوالی ACد  

 

 جLوالی BCد

 

 چLوالي لپاره   hاو  gد دوه عمود کر0و 

 صدق کوي:

 

 

 

 	شرایط: 

 

 ېپو0ت
 XIکر0یز  توابع 
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  -لومړی

 

 سره  غو<یږي.  وUاک�: 	2f	(x)سره د دویمې کر0ې د تابع 1f	(x)کر0ھ لھ تابع 

 . Sسره   غو<Uکی   syاو   sxد کواوردیناتونو  –الف 

 محور سره .  yغو<Uکي د  ود دواړو کر0 –ب 

 محور سره .  x	دواړو کر0و غو<Uکي د د –پ 

 . کې Dد دواړو توابعو hراف  پھ  -ت 

  –دویم 

	
سره لھ کر0ې <خھ  2f	(x)کې  د تابع    y	|	3	(	sS	(سره پھ Uکي   1f		(x)کر0ھ لھ تابع 

 غو<یږي.

 وUاک�:

 پوره کواودینات  Sد -الف

 . 2f	.(x)تابع  -ب

 محورونو سره.دینات رد دواړو کر0و غو<Uکي د کواو-پ

                                                               کې د دواړو توابعو hراف.  Dپھ -ت

	 دریم: 
 

(c) ketabton.com: The Digital Library



	
	   

 ١٣٧         کرښیز یا خطي توابع د وړکړشوو... 2.2                             
------------------------------------------------------------------------------ 

 2f	(x)کې  کې لھ  کر0ې <خھ  د تابع   	)	y-S	|	s4	(سره پھ Uکي   1f	(x)کر0ھ  د تابع  
 کې غو<وي، غو<یږي. 7-سره  ، چې پروتمحور پھ  

 وUاک�:

 پوره کواوردینات. Sد    –الف 

 . 2f	x)(تابع   –ب 

 د دواړو کر0و غو<Uکي د کواودینات د محورونو سره. –پ 

 .کې. Dد واړو توابعو hراف پھ   –ت 

  –<لورم 

ٻLوډي د اړخونو  رورکړ شوي دي. د د 3Pاو    P1P	U2,کي  د یوه درٻکوډي یا مثلث 
 نقشھ ترتیب کړۍ. -تابع وUاک�. پخوا لھ دې یو پلان

      -الف

  -ب 

  -پن/م 

	
  	2Pسره ، چې لھ Uکي  2f	(x)سره د دویمې کر0ې <خھ  د تابع   1f	(x)0ھ د تابع رک 

 کې ولاړکونجیزه غو<یږي.  Sتیریږي ، پھ Uکي 
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 وUاک�: 

 . 2mجLوالی   	2f	(x)د   -الف 

 .	2f		(x)تابع -ب

 .  Sد دواړو کر0و غو<Uکی  – پ

 د دواړ کر0و محورغو<Uکي.  - ت

 کې. Dد دواړو کر0و hراف پھ    - ټ

 حلونھ 

 XI  کر0یز توابع

 نتیجې
 لومړی:

 -الف

 

 -ب

 -پ

 -ت

 

 دویم:
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 -الف

 -ب

 -پ

 -ت

 

 دریم:

 
 څلورم:
 -الف

 

 -الف

 -ب

 -پ

 -ت
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 -ب

  

 پنځم:

 -الف
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 -ب

 -پ

 -ت

 -ټ

 

 

 پو0تنې

  XII  کرښیز توبع
  -لومړی 

	
 2Pسره، چې لھ Uکي  2f	(x)د تابع   ېسره  لھ یوې دویمې کر1f 0	(x)کر0ھ  د تابع  

 یزه غو<یږي.جکې ولاړکون Sتیریږي پھ Uکي   

 وUاک�.

 لومړی:
 . 2mجLوالی  2f	(x)د   –الف 

 . 2f (x)تابع  –ب 
 .  Sښو  غوڅټکی رد دواړو ک -پ 
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 محورغوڅټکي.د دواړو کرښو د  -ت 
 کې. Dګراف  پھ   ود دواړو کرښ -ټ 

  –دویم 

کې غو<وي او لھ کر0ې <خھ د   x2PوUاک�، چې پروتمحور پھ   2f		(x)د کر0ې تابع 
رۍ او د دواړو یکې غو<یږي.  د واړو کر0و غو<Uکي  وشم Sسره   پھ    1f	(x)تابع 

 کې رسم کړۍ.  Dکر0و hراف پھ 

  -ب    -الف

	  -دریم 
کې ولاړکونجیز  لھ   Sتیریږي او پھ Uکي    	2Pاو  1Pسره لھ Uکو  1f	(x)کر0ھ د تابع  

 سره  غو<یږي.  2f	(x)کر0ې  <خھ  د تابع 

 وUاک�:  

 . 1f	(x)تابع  –ب    . 1mجLوالی   1f	(x)د  -الف

 . 2mجLوالی   	2f	(x)د –ت     پوره کواوردینات.   	Sد –پ 

 hرافونھ  	2f	(x)او   	1f		(x)د –ث    .	2f	(x)تابع –ټ 

  –<لورم 

	
کې ولاړکونجیزه   Sرٻږي او  پھ Uکي ی<خھ ت	2Pاو  1Pسره لھ Uکو  1f	(x)کر0ھ  د تابع  

 سره غو<یږي.  2f	(x)لھ کر0ې   د تابع 

 وUاک�:
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 . 1f	(x)تابع   -ب   . 1mجLوالی  1f	(x)د   –الف 

 . 2mجLوالی   2f	(x)د   –ت       پوره کواوردیناتونھ  Sد   -پ 

 hرافونھ.  2f	(x)او  1f	(x)د       .  2f	(x)تابع    -ټ 

  -پن/م 

	
لھ hراف  <خھ ولاړکونجیزه  2f	(x)کې د تابع   hSراف  پھ   Uکي   1f	(x)د تابع 

 غو<یږي. 

 وUاکی:

 .  1f	(x)تابع  -الف 

 د دواړو کر0و د محورونو غو<Uکي. –ب 

 کې. Dد دواړو توابعو hراف پھ   –پ 

 

 حلونھ 
 XIIکر0یز توابع  

 :نتیجې
 -لف    لومړی:
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 -ب

 

 -پ

 

 -ت

 

 -ټ

 

 دویم:
 -الف

 
 

 -ب
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 دریم:
 -الف

 

 -ب

 -پ

 -ټ

 -ث

 -ج

 

 څلورم:
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 -الف

 

 -ب

 -پ

 -ت

 -ټ

 -ج

 

 پنځم:
 -الف

 

 -ب

-پ
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 پو0تنې

 

 	XIII  کر0یزې توابع برخھ

  -لومړی 

	
(قایم لھ hراف <خھ ولاړکونجیز  2f	(x)کې د تابع   hSراف  پھ Uکي   	1f	(x)د تابع

 غو<یږي. الزاویھ)

 وUاکی: 

 . 1f	(x)تابع الف: 

 د دواړو کر0و د محورونو غو<Uکي. –ب 

	کې. Dد دواړو توابعو hرافونھ پھ  –پ 

	

 	د اورتوhونالیUي شرایط:
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 دویم:

د  3mورکړشوي  او د یوې دریمې کر0ې جLوالی  	2f	(x)او 1f	(x)د دوه کر0و توابع 
داسې وUاکئ، چې hراف یې د نورو دواړو کر0و  3f	(x)سره. تابع    3f	(x)تابع  

غو<Uکي <خھ تیر شي. د دریواړو کر0و محور غو<Uکي وUاکئ او د دریواړو توابعو 
 کې  رسم کړئ. hDراف  پھ 

 -ب    -الف

 

	تییږي او لھ یوې دویمې کر0ي چې لھ Uکي 	1Pسره   لھ Uکي 1f	(x)دریم: کر0ھ دتابع  
2P    کيU تیریږي پھS  کې غو<یږي. توابع(x)	1f او(x)	2f   اکئ د ھغوUو

	کې یې hراف وکاږئ.  Dمحورغو<Uکي اوپھ 

 

 <لورم:

 

تھ غبرhھ یوه دویمھ کر0ھ  د  1f	(x)کې غو<وي.   -8سره محور پھ   1f	(x)کر0ھ د تابع 
کې غو<وي. دواړه کر0ي لھ یوې دریمې کر0ې   -4سره پروت محور پھ   2f	(x)تابع 

کې   4Pاو  3Pتیریږي پھ Uکو  2Pاو  1Pلري او  لھ Uکو    3f	(x)چې تابع 
	ولاړکونجیزه(قایوم الزاویھ) غو<وي. وUاکئ:

                                                               	1f	(x)تابع   -ب   3f	(x)تابع    -الف
 کې. Dد دریواړو توابعو hراف پھ   –ت   2f	(x)تابع   –پ 
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 پن/م:

  

د یوه قایوم الزاویھ مثلث(ولاړکونجیز درې hوډي) <خھ، چې ولاړ کونج(قایم الزاویھ) یې  
  3f	(x)د تابع  	[BC]ورکړ شوي. د مثلث اړخ یا ضلع  	Bاو Aکې پرتھ ده، Uکي 	Cپھ

 کې غو<وي. 3ینات یا ولاړ محور  پھ سره د اورد

 وUاکئ:

 3f	(x)تابع  [BC]د اړخ یا ضلعې   -ب  1f	(x)تابع   [AB]د اړخ   -الف

 کواوردیناتونھ Cد Uکي  -ت  2f	(x)تابع    		[AC]د اړخ  	-پ

 کې hرافونھ. Dټ پھ  

	

 حلونھ/وابونھ یا 

 	XIIIکر0یزې توابع 

 لومړی:  نتیجې

 -الف

-پ
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 -ب

 -الف  دویم: 

 
 

 -ب
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 دریم:

 

 

 <لورم:

 -ت

 

	-الف

 

	-ب
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	-پ

 

 پن/م:

 -ټ

 

	-الف

 

	-ب

 

	-پ

 

 -ت

	

 پو0تنې
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 XIVکر0یزې  توابع  
 

	لومړی: 
ورکړ شوي   Cاو  Aپرتھ ده، Uکی   Bلھ یوه قایمالزاویھ  مثلث، چې قایمھ زاویھ یې پھ 

 کې قطع کوي.3د اوردینات محور ( ولاړمحور)  پھ    [BC]	دي.  د مثلث  ضلع (اړخ)

 دا وUاک�:

 -الف

	3;	[AC]	=	f	2;	[BC]	=	f	1[AB]	=	f   د ضلعو توابع.  درې د مثلث 

 

 محورونھ UBکي  کواودینات یا وضعیھ قیمت کې د Uکي   Bد  -ب

 کې hراف. Dپھ -پ 

 دویم:

	
کې 12-محور پھ   yضلع  د 	[BC]ورکړ شوي دي. د مثلث    Bاو   A	د یوه مثلث Uکي

 کې غو<وي. 3-	محور پھ   xد   [AC]	 	ضلع ;قطع کوي

 دا وUاک�:

 غو<وي.	[BC]ضلع    2f	(x)تابع  -ب     قطع کوي 	.[AB]ضلع   1f	(x)تابع  -الف		

 Uکي  وضعیھ قیمتونھ Cد  -ت       	[AC]ضلع  3f	(x)تابع  -پ 

 Uکي  وضعیھ قیمتونھ Dد  -ټ 
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 ورکړ شوي.  3	+	ax	=	(x)	gاو   4	-	3x	=	(x)	f	=	yتوابع دریم: 

 کې غو<وي.)	5	|	3	(	Sد دواړو توابعو hرافونھ پھ  Uکي  

عمود  <غلي. پھ یوه وضیھ  Sتابع مساوات   داسې وکاږۍ، چې hراف پھ Uکي   (x)	h	د
 کړۍ. مقیمتسیستم کې دریواړه hرافونھ رس

 <لورم:

	
 تابع سره قطعھ کوي. 	2f	(x)تابع سره کر0ھ د دویمې کر0ې د 	1f	(x)د

 دا وUاک�:

 کواودینات سره. syاو    sxقاطع Uکی د  	Sد -الف

 محور سره.  xاطع Uکي د د دواړو کر0و د ق -ب 

 محو  سره.  xد دواړو کر0و  قاطع Uکي  د  -پ 

 .کې Dد دواړو توابعو hراف پھ    -ت 

 پن/م:

yP		3	|	0	)محور پھ  hyراف د  (x)	gعمود ده پیدا کړۍ. د  (x)	fتابع  ، چې پھ   (x)	g د
Uکي قطع کوي. دواړه کر0ې پھ یوه وضعیھ قیمت سیستم(پروت ولاړ سیستم) کې رسم  .(

 کړۍ.

  -ب   -الف 

 -ت   -پ  
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 کی ( نقاط تقاطع) و Uاک� او hراف یې وکاږۍ.Uو<غد دواړو کر0و  شپږم:

   -الف 

  -ب 

  -پ  

   -ت  

	

 ونھحل/وابونھ یا 
 	XIV یا بلواک وابعتکر0یز 

 لومړی:  :	نتیجھ

	-الف

 

 -ب

	-پ

 

(c) ketabton.com: The Digital Library



	

 کرښیز یا خطي توابع د وړکړشوو... 2.2                ١۵۶             
------------------------------------------------------------------------------      

 دویم:

 -الف

 -ب

 -پ

 -ت

 -ټ

 

 دریم:

 
 

 <لورم:
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	-الف

 

 -ب

 -پ

 -ت

 

 پن/م:

 -الف

 

 

 -ب
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 -پ

 

 

 -ت
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 شپږم:

 -الف

 

 

 -ب
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----------------------------------------------------------------------------------      

 

 

 -پ

 

-ت
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   یو بل تھ نسبت  )ونھپروتځایموقعیت(د دوه کرښو 2.3.

 

 غوڅټکي(تقاطع  ټکي)   د دوه کرښو2.3.1.

لري یا کوم حل نھ لري   او یا ناپای د دوه کرښو مساوات پھ راتھ  معلومھ توګھ یو  حل 
 ډٻر حلونھ لري.

 د ا د دوه کرښو یو بل تھ د پروت ځای لھ املھ یو بل سره  څھ  سرو کار لري؟

 لګھ دې دا روښانھ کړي.ییوه  حالت ب

 

 لLھ :یب

  .€	20قیمت لري او  ھره میاشت  د  €	400پھ بازار کې   	(1)یخوونی ( یخچال)   یو 
 رژي مصرفوي.ران

ژي رد ان   €	40قیمت لري  او د میاشتې   €	200پھ بازرا کې (2)یو ارزانھ یخوونی 
 ل0Lت لري.

 رتھ راUhي؟یمت بیخپل قیا یخچال د کوم وخت  پورې دا قیمتھ یخوونی  
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  ……د دوه کر0و پروت/ای  2.3.             ١۶٢          

    -------------------------------------------------------------------------------- 

 د hران یخووني  د قیمت ودې لپاره د تابع مساوات   دي:

	

	    )x  ،وخت پھ میاشتو =K1(x)   پھ  یورو)قیمت	

 د دویم ارزانھ یخووني لپاره:

 

     )x  ،وخت پھ میاشتو =K2(x)  یورو)پھ  قیمت 

ھ دي، کھ چٻرې Uول قیمت  ( د اخستلو او د میاشتې د 0د قیمتھ یخووني اخستل ھلتھ 
 مصرف قیمتونھ)  د ارزانھ یخوونی سره یا برابر او یا تر ې کم شي،

 وي.  K1(x) = K2(x)د قیمت مساوات لیکو،   کھ 

	

 کې  کٻږدۍ(x)	K1پھ   

 

 ږدۍیکې  ک(x)	K2پھ   

K2(10) = 40.10+200 = 600 

	

kosten	in	Euro  :پھ یورو قیمت،پورتھ  

 پھ معنا میاشتېد    Monateپروت:
 نتیجھ:   مساواتسیستم  
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 او 			

 د مساوي  سیستم د مساوي ای0وونې لھ لارې حل شو.

میاتو وروستھ  قیمتھ یخوونی ارزي، یعنې خپل   10پھ دې معنا دی، لھ  10	=	xارز0ت  
 قیمت راباسي.

سو میاشتو وروستھ  برابر لدې معنا دی، چې دواړه یخووني لھ پھ  y = 600ارزښت  
 ..( € 600 )ارزښت رامنځ تھ کیږي یعنې 

 ي یخوونو  ټول لګښت کم دی.جسملاسي د اوکولو

د د وه اوښتونو یا متحولو   و کرښیز مساواتسیستم  یلپاره  ټکي ټاکلو د دوه کرښو د غوڅ
 باید حل شي.سره 

 بیلګھ:

 

 تضاد

تضاد تھ بیایي. دا پھ دې  حل مو یوه
 معنا چې، دا مساواتسیستم حل نھ لري.

 

 

 

څخھ  داسې منځ تھ راځي چې پھ درې واحدونو کښتھ لورتھ  f(x)تابع مساوات  لھ  g(x) د
                                                                                                 کښل شي.ار

 تھ موازي یا غبرګ دی.  f(x)ګراف و  g(x)دا پھ دې معنا چې د 

 نھ توګھ ګډ غوځټکی نھ لري.اښې  پھ روښردوه غبرګې ک
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 لLھ:یب

 

 د تقاطع Uکی

 

 لپاره رښتیا وینا ده. د  

 مټې  یا ایدنتیک دي.ټدواړه کرښې ناپای زیات  ګډ ټکي لري، دا یوه بل برتې دی، دا ک

 ای راوړو:ځدا تراوسھ  نتیجې سره یو

د دې لپاره چې د دوه کرښو د تقاطع ټکي پیداکړو،  د ھغې تابع مساوات ، کوم چې  یو 
 سیستم  د دوه متحولو سره  جوړوی،  باید حل کړو.ز مساوات یکرښ

 دونکي دي.یدا د مساوي ایښوولو لھ لارې ک

 پھ یاد ولرۍ:

پھ یوه Uکي کې غو/وي.  f(x)کر0ھ  U) g(xیک یو حل لري، نو کر0ھ  g(x)	=	f(x)کھ 
 کر0ې مختلف جLوالی یا میلان لري.

 . دا یو بل سره موازي /غلي.ھ لرينکوم حل نھ لري، نو کر0ې hډ حل  g(x)	=	f(x)کھ  

 یا  کUمټ دي.  کناپای ډٻر حلونھ لري، نو کر0ې ایدنتی g(x)	=	f(x)کھ   
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 ناپای ډٻر حلونھ لري

 

 کوم حل نھ لري

 

 Uیک یو حل

 

	

 یو بل سره عمود یا ولاړې ځغلیدونکي کرښې2.3.2.

 

کرښو  جګوالي پیدا کول موخھ وی، نو دونکو) ی(غوڅدونکو یکھ د دوه  عمود قطع ک
 ړیکې شتھ. اومان کیږي، چې د دواړو جګوالو ترمنځ ګ

 

Vorübung: :لھ مخھ تمرین 
 

عیھ قیمتسیستم ضتابع   ګراف بھ و د
ھ دې کرښھ د ھندسی مثلث پھ پکې  وکاږۍ. 

ینھ وباسۍ او چمرستھ یو عمود کواودینات پھ   سر
 جګوالی یې ولولۍ یا پھ ګوتھ کړۍ.

1کرښې  جګوالی:    gد
3
2ga 1چګوالی:  h.ګومان: د کرښې     =

2
3ha منفی    1haد   -=

 ي.وپھ ګوتھ کوي یا انځور 1gaبرعکس ارزښت د  
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 یوه منفي کسري جګوالي حالت څخھ غږیږو.دلتھ د  

1دا پھ دې معنا چې:
1

1
h

g

a
a

1ھمداسې     -= 1. 1h ga a 1یا    -=
1

1
g

h

a
a

=- 

 جملھ:    

 جLوالي لپاره صدق کوی: hاو    gکر0و یا ولاړو د دوه یو پھ بل عمودو

1
1

1
h

g

a
a

1ھمداسې    -= 1. 1h ga a 1یا    -=
1

1
g

h

a
a

=- 

 کر0ې یو پھ بل عمود دي.

 دی شي:یجLوالي لیکل ک hاو   gد

 او    

 

	د جLجملې لھ مخې دی

h²	=	p.q	 

 ږدۍیکې ک(1)پھ     

 

 

	

 = Höhensatz) ( جګجملھ  

 لLھ:یب
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کرښې  هغلندځزاویھ یې م الینجیز یا قاودوه یو بل تھ ولاړګ
g    اوh غوڅټکی یا د قطعھ کیدو ټکی S( 2 | 3 )  ورکړ

 دی.  جګوالی  gشوي، چیرتھ چې د  

 لرواملھ   لھ  

او   

 

 غو0تنھ:

	کرښ  تابعمساوات   g	د
g(x) . 

	کر0ې  تابعمساوات hد 
h(x). 

ګراف  د    hاو   gد 

  
 لپاره

   

 
 نور تش دی:دا مخ 
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 او  

             

 
 تمرینونھ: 2.3.3

 
 دو ټکۍ)ید دوه کرښو  غوڅټکۍ (د  قطعھ ک

 توابع مساوات ورکړ شوي. 2g(x) (او 1g(x)د دوه کرښو 
عمودي سیستم -ټکی و ښایۍ او کرښې پھ یوه افقی دو)ی(غوڅدویعھ کطد دواړو کرښو د ق

 کې وښایاست.

   -اول 
   -دویم  

    -ډریم   
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   -څلورم 

     -م پځ 

    -شپږم
 یا  دا لاندې 

 توابع مساوات ورکړ شوي : 2g(x) (او 1g(x)د دوه کر0و د د دوه کرښو غوڅټکۍ

ولاړ سیستم (کواودینات سیستم) رۍ او کر0ې پھ یوه بورت ید دواړو ک0و غو<تک� وشم
	کې وکاږۍ(رسم کړۍ)

	 لومړی: 

 دویم: 

	  دریم:  

 <لورم: 

	  پن/م:   

 	شپږم:

 کرښې تابع مساوات ور کړ شوي دي.  x1g) (د یوې  
ره یټکي  ت  1Pکرښې  تھ د عمود کرښې تابع مساوات وټاکۍ، کھ دا کرښھ  لھ  x1g)و 

عمودی -رۍ او دواړه کرښې پھ افقیییا غوڅتکی  وشمشي. د دواړو کرښو د قاطع ټکی 
 سیستم  قیمت وضعیھ  سیستم کې رسم کړۍ.
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  			 –اوم 

 ریږي. یت و، چې لھپیدا کړ غواړو 

     –اتم    

 تیریږي.  پیداکړو ، چې لھ  غواړو

  –نھم   

    تیریږي.   پیداکړو ، چې لھ غواړو

  –لسم 

 تیریږي.  پیداکړو ، چې لھ  غواړو

 لLېیتھ مفصلې ب  6 - 1و 

 :	ونھاستعمال	کار اخستنھ یا  رنې <خھید قیمتشم

ژني ، کوم چې پھ یوپ xد مالک لپاره ډٻره مھمھ ده، چې  د ھغھ یوه جنس  تولید سټ 
لھ لارې پوره   E	د خر<لاو <خھ لاس تھ راغلو  K	تھ راغلې مصارف nتولید کې من

 کړي.

 تعریف:

 مصارفو تابع  او تل لرلي مصارفو لپاره صدق وکړي: K(x)	د ثابتو توکو سره د

 	Kf+  تل لرلي ل0Lتx	تولید سټ    Kد  UK(x)ول ل0Lت  =  
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 وي.لرلي مصارف  ثابت  یکس یا تلفکھ د  توکو ل0Lت او   

 

 یاد0ت:

 x	دي چې پھ یوه فابریکھ کې د K(x)	تابع	تھ راغلي  ل0Lت Unول لرلي مصارف د من
 یوه ضرب <خھ منn تھ راغلي دي. (ME)یا سټ واحدونو تولید د ډٻرۍ یوونونو

 

مت دی د دانې پھ سر( دا اوو0تونې یا متحول یUول ق  kمت  ید دانې ارز0ت بھتر یې ق
 ) .دانھ قیمتونھ ھم بلل کیږي

کھ تولید ھلتھ ھم منn تھ را/ي ھغھ قیمتونھ دي،   چې   	fK/ای پھ /ای یا فیکس قیمتونھ
	داسې نور).   وایھ، بیمھ، معاشونھ ار، کورکونھ ونھ شي  ( Uhھ

 ژند ( تعریف): یپ

 پھ  ثابت قیمت باور لري:    	E(x)د لاس تھ راغلو پیسو تابع 

		P.x	=	E(x)یعنې   x. ډٻرۍ P=  قیمتE(x)دخر<لاو پیسې

	.پام (یادونھ) :

د لاس تھ راوړنې ډٻرۍ ھم بلل  یا سټ خر<ھ شوې ډٻرۍ  pھغھ پھ  نرخ  یا قیمت  
 کیږي.

 

 	:تعریف

	لپاره  باور لري:  G(x)د Uhې تابع  

 	:Uhھ

(c) ketabton.com: The Digital Library



	

 ……د دوه کرښو پروتځای  2.3.                    ١٧٢           
----------------------------------------------------------------------------------      

 :پام (یادونھ) 

زیاتیزه یا مثبت  G(x)	نتیجھ کمیزه یا منفي وي، فابریکھ زیان کوي،   کھ  G(x)	کھ د
 وي، نو فابریکھ Uhھ کوي.

 .E(x)	لاس تھ راوړنھھمدومره ستر دی، لکھ  K(x)	وي، نو ل0Lت 0	=	G(x)کھ  

 بلل کیږي.  Gewinnschwelleدا Uکی د Uhې  پولھ 

 .  €	20یوه فابریکھ،، ملفونونھ ( لاسې تلفونونھ)،، جوړوي  دانھ پھ    لLھ : یب

 دی.  €	60000یکې  تلل0Lت  د ور/ېرد فاب

 .€	40د  ھر ،،ملفون،،  خر<لاو قیمت پھ دانھ دی

،، ملفونھ،، تولید کړي( د 4000یا ماکسمال  فابریکھ کړی شي د ور/ي خورا زیات 
 تولید توان یا کاپ<یتي پولھ).

 سره فابریکھ Uhھ کوي؟یا سټ د کوم تولید ډٻرۍ  –الف 

 د کوم تولید ډٻرۍ سره فابریکھ ماکسمالھ Uhھ کوي؟  -ب 

 دا حالت پھ یوه مناسب کواوردینات سیستم کې  hرافیکې ان/ور کړۍ. –پ 

 مساوات ولیک�:تابع      -الف 

 		20+60000	=	K(x)ل0Lت تابع : 

 40x	=	E(x)	خر<لاوتابع:

 Uhھ تابع :
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 	0	>	G(x)			ږدو:

                                                 
        پورتھ،،ملفونونو،، د ور/ي  تولیدډٻرۍ فابریکھ Uhھ کوي.    3000	x=د یوه  لھ 

 .   K(x)دومره ده لکھ ل0Lت E(x)تولید سره Uhھ 3000	=	xپھ   

                                                    
 کې د Uhې پیداکونھ     سټ  –یا  پھ  عظمي تولیدډٻرۍ 		  -ب 

	
                   ده.  .€	Uh20000ھ عظمي ده، دا  تولیدد   ملفونو،، ،. 4000د/ې ور د

  -پ 
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 یادونھ: لھ پورتھ کښتھ تھ ژباړه: د لګښت تابع، د خرڅلاو تابع، د ګټې تابع 
 لھ غوڅټکي  د   ګراف د  تابع لګښت  د  ھم تابع پھ ګټې د شي دییک  یا پولھشولې ګټې د

کواوردینات   د ګټې   x. د غوڅټکی  شي کړای پیدا  سره ګراف د څلاورخ  د  ھم لارې
کواوردینات  پھ دې ځای  y.. دھو د  یا ھغھ ورشو چې ګټھ بھ کې صورت نیسي) شولې

 کې  لګښت ورکوي. 
د  فابریکھ  کې د تولید ډٻرۍ  د لویو دانو  پھ یوه واحدونھ  -او پیسو یوونونھ یا   -د ډٻرۍ 

 .Cd- Rohlinge 000 1000لګې پھ توګھ  د ورځي  یھ پھ ګوتھ کوي، د بتولید پروس
 د تولید لګښت ھم زیات وخت پھ میلینونو وي.

 

تل داسې ساده نھ ghل کیږي.  لھ دې املھ د تولید شوو دانولپاره یا اعداد  داسې ستر ghونھ 
 .ھم لپارهیا یوونونو واحد کاروو او ھمداسې د ل0Lت پیسو واحدونو  –د ډٻرۍ یوون  یا 

ډٻرۍ سUواحدونو( 10پھ   Rohlinge	Cd-	000	1000دی شيیلLې پھ توhھ کید ب
دانو   000	100رتھ چې  د ډٻرۍ واحد د  ی) کې سره راUول کړو، چ ME	10یایوونو

دانې یو  یوون یا واحد دی. ھمداسې   000	100لپاره /ای پھ /ای شوی دی. یعنې 
 €	000	9000لLې پھ توhھیتھ سره راUولیږي، د ب )یوونونو-واحدونو(ل0Lتونھ د پیسو 

 ). GE	9تھ (   (یوونونوواحدونو(د پیسو   9و

پورې مربوط   )یوونواحد (لپاره سړی پھ Uاکلې پیسو  )یوونواحد(پرتھ لھ دې د ل0Lت 
 نھ دی

 

  لګھ:یب

وي  او  د خرڅلاو تابع  K(x) = 0,3x + 4ی تولید لپاره دې د لګښت تابع  لد یوه ټاک
E(x) = 1,1x ولېپد ګټې پھ Break-even-Point کې  ټول لګښتونھ  څومره جګ دي.؟ 

 

: Break-even-Point     ږد ل
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  ټول تولید:
اره پډٻرۍ یوون ،، لسټ واحد یا (  د،،    ME 5د  t Break-even-Poinد ګټې پولھ 

پیسو یوون لپاره)   GE(  GE 5,5راغلی) شاو خوا کې پرتھ ده، پھ دې ځای کې لګښت 
 ی.د

 

 ځوابونھ:

 III تمرین د کرښیز مساواتو 

 نتیجې:

 -لومړی  

د تابع ګراف لپاره مفصل حل  
 وګورۍ

	   -دویم   

 د تابع hراف لپاره مفصل حل وhورۍ

	   -دریم   

 د تابع hراف لپاره مفصل حل وhورۍ

    -څلورم  
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 د تابع ګراف لپاره مفصل حل وګورۍ

	 -پن/م  

 د تابع hراف لپاره مفصل حل وhورۍ

	 -شپږم    

 د تابع hراف لپاره مفصل حل وhورۍ

	    -اوم    

 د تابع hراف لپاره مفصل حل وhورۍ

	    -اتم 

 د تابع hراف لپاره مفصل حل وhورۍ

    -نھم  

 د تابع ګراف لپاره مفصل حل وګورۍ

	  -لسم   

 د تابع hراف لپاره مفصل حل وhورۍ
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 مفصل حل:

  لومړی:

 

 

 دویم:

 
 

 دریم:
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<لورم:

 
 

  پن/م:
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شپږم:

 

 

اووم:

 

 

د     
سره صدق کوي:
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اتم:

 

 

   د 
 سره صدق کوي:

 

 	نھم:

 

 د       
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 سره   باور لري:

 
 لسم:

 

 

سره   د   
	باور لري:
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 پو0تنې:
 	IVکر0یزې توابع برخھ 

 عو   تابع ترمونھ معلوم کړۍ، کھ باور ولري؛باد کر0یزو تو   –لومړی 

  -پ   -ب   -الف

رٻږي، جLوالی یت  او  کر0ھ  و0ای�، چې لھ     –دویم 

 کې غو<وي.  محور  پھ    yلري او د 

 لپاره پھ یوه کر0ھ پوت دی.  د   و0ای�:   Uکی  –دریم 

 د کر0ې مساوات وUاک�

   –<لورم 
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----------------------------------------------------------------------------------          

تٻریږي د کواوردینات د محورونو سره یو درٻLوډی یا   )	0	|	2,5	(	Pیوه کر0ھ چې لھ 
 وی الاضلاع) دی؟امثلث جوړوي. د کوم  جLوالي سره دا مثلث برابر پ0یز( مس

 ورکړ شوې.  تابع     –پن/م 

 لپاره باور لري: 	h(x)د یوه کر0یز تابع

   h(0)	=	f(0)    اوh(-2)	=	f(-2)   .	h(x).اک�U و 

 رې د کر0یزو توابعو  hرافونھ خوندي لري.یلاندې <  –شپږم 

 د توابعو ترمونھ وUاک�.

 -الف

 

 -ب

 

 رسم کړۍ.د دواړو کر0و غو<Uکي وUاک� او دا پھ یوه پروتولاړسیستم کې     –اوم 

  -ب   -الف 

  -ت   -پ  
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 . کې غو<وي4	=	xمحور   پھ   xد   	g(x)او    f(x)	دوه کر0ې     –اتم 

 ممکنھ تابع ترمونھ وUاک�.

 

  /وبونھمفصل 
 

 IVکر0یز مساوات برخھ  

 لومړی:

  -الف 

    -ب   

    -پ 

 دویم:
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 غواړو و 0ایو  

 

	دریم:

 

 

 <لورم:
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 جLوالی g(x)د 

 

 جLوالی h(x)د  

 

 

لپاره برابر   =a1+	1درhوډۍ(مثلث)  د  
 دی(برابرضلعیز)  پ0یز 

 

 پن/م:

 لاندې الماني پھ پ0تو: یادونھ یا پام:

 

	شپږم:

 -الف

 سیده لوستل کیږي     
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----------------------------------------------------------------------------------          

 سره:د     

 

 . دی شيی<خھ لوستل ک لپاره  ترم  لھ  hراف  g(x)د   –ب 

 او    <خھ پٻژنو  لھ   

 

-الف    اوم:
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 –ب 

 

 

 –پ 

 
 

  –ت 

 

 	ریږي:یتکر0ھ چې لھ صفرUکي   –اتم 
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 د   سره  راک0ل شوې

 

 بٻلLھ:

 

	

 پو0تنې
 	Vکر0یزې توابع برخھ 

  –لومړی 

 د یوه Uکي <خھ تٻریږي.  i	h,	g,و ازمای� چې ایا کر0ې   

  -الف 

  -ب  

	ارز0ت جدول ورکړړ شوی دی.  .g(x)او   f(x)د دوه کر0یزو توابعو    –دویم 
 د دواړو توابعو hراف چٻرتھ قطع کوي؟

 ؟  g(x)	<	f(x)ارز0ت لپاره صدق کوي   xد   د کوم  
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  –دریم 

	د دواړو توابعو غو<Uکی و0ای� او پھ کواوردینات سیستم کې یې hراف ان/ور کړۍ.

 

  –<لورم 

 شکل پھ پام کې ونیس�.د <لورو hرافونو سره 

 

 Uول توابع مساوات وUاک�. -الف

غو<Uکي    g(x)	او f(x)	د -ب
 .i(x)	او h(x)رۍ ، ھمداسې د یوشم

	دوه کر0ې  د  ک0لی شکل دباندې  -پ

 غو<وي.  د قطع کٻدو Uکي پیداکړۍ

د <لورو نھ  جوړه موازي   -ت
	کر0و

زیات  لھ زیاتھ <ومره  غو<Uکي  
 لري؟

 کې غو<وي  .-1)	|	-2	S(غې ولاړې کر0ې یو بل پھ  یدوه یو پھ بل ن     –پن/م 

 ممکنھ کرښ مساوات ورکړۍ.

 جLوالی وUاک�. hنیغھ ولاړه ده. د   gپھ کر0ھ   hکر0ھ   –شپږم 

  -پ   -ب  –الف 

   –اوم 
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جلده (پو0ھ ) چاپیږي  د   000	120قیمت لري.،   €	2,20یوه مجلھ، چې د اخستلو 
دو پھ اساس  مجلھ ینرخ کم  €	0,20بازار کشف دفتر پھ  مرستع دوی کره کوي، چې د

مجلو 5000پھ  ترخ  جLوالي  د   €	0,20دی شي، د یھ خر<پو0ھ زیات  5000پھ
 خر<لاو یې کمیږي.

 مجلو  د چاپ قیمت و0اٻ�  000	140د    –الف 

 دانو  پھ چاپ <ومره  د پوښ قیمت ورکوي. yد  

کوم د خر<لاو ghون یا تعداد  د چاپ خونې انتظار کٻدی شي، کھ د مجلې  قیمت    –ب 
 Uیټ کړي؟   €	1,50پھ 

	

 ونھ یا /وابونھحل مفصل
 	Vکر0یز مساوات برخھ 

 لومړی:

 -الف

 

 لپاره ازناٻ0ت:  د  

 یږي.رتی  US(-2;-1)ولې درې کر0ې لھ Uکي 

  –ب 		
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 .  لپاره باور لري     h(x)او    g(x)د 

 لپاره ازماٻ0ت:     i(x)د

	ریږي.ینھ ت <خھ  لھ Uکي   i(x)لھ دې لاس تھ را/ي، چې 

 دا درې کر0ې hډ Uکي نھ لري.

  -دویم 

                      

پرتھ ده او کواوردیناتونھ برابر دي، دا    gپھ  او    fپھ    دا چې
S(2;3)   کی ھم دی، دا پھ لومړۍ <لورمھU>د  دواړو کر0و غو	کې پروتدی. 
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 خواتھ /غلي. یا ک0تھ لاندې  g(x)د   f(x)باور لري،    g(x)	<	f(x)		لپاره  2	>	xد

 دریم:

 

 

    -الف:  <لورم

    -ب  
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 –پ 

 

  –ت 

 د <لور  کر0و چې جوړه غبرhې نھ وي، زیات لھ زیات شپږ  hډ غو<Uکي لري.

 دلیل:

 ی یا شوونتوب).شونوال درې او <لور  سره غو<ھ کړي( ٢،٣کړی شي لھ  ١کر0ھ 

سره  پھ پام کې  ١لھ  ٢سره غو<ھ کړي، کر0ھ  ۴او  ٣کړی شي لھ کر0ې  ٢کر0ھ 
 شوونتوب). ٢نیول شوې وه.( 

سره غو<ھ کړي. نو د غو<ي شووتوب   د مخھ پھ پام  ۴دی شي لھ کر0ې یک ٣کر0ھ 
 شوونتوب) ١کې نیول شوی دی. ( 

  –پن/م 

 	یا ولاړه سرچینھ ییزه کر0ھ:دې تھ عمود    a1x	=	g(x)پیل کر0ھ :  

	کې  راک0ل شوې دي.S(-2;-1)دواړه کر0ې  پھ Uکي 

 او    لھ دې لاس تھ را/ي  

 لپاره بٻلLھ.  a1=4د 

(c) ketabton.com: The Digital Library
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----------------------------------------------------------------------------------          

 

 شپږم:

  -الف 

    -ب   

  -پ 

  -اوم 

  -الف 

 تعداد د قیوت پھ واک کې دی. –چاپ ghھ  یا 

 یا-ده ،  چاپ ghھ بلواک xواکھ اوو0تونې یا متحولھللھ دې لاس تھ را/ي، چې قیمت خپ
 ده.  yاوو0تونې تابع

	120000)	;	P1(2,2لاس تھ را/ي 	000	120چاپ ghون  €2,20قیمت    

	125000)	;	P2(2لاس تھ را/ي 	000	125چاپ ghون  €2,00قیمت    

	115000	;	P3(2,4 (لاس تھ را/ي	000	115چاپ ghون  €2,40قیمت    

Lکي پھ یوه کر0ھ پراتھ وي،  نو د قیمت ا و چاپU و ل درېU اړیکې کھ nې یا تعدا ترمنg
 کر0یزې دي.
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لپاره  ازماٻ0ت:  115000)	;	P3(2,4د 

 

 یا تعداد ترمنn اړیکې کر0یزه دي. لھ دې سره  قیمت او چاپgLون 

  .	=>	P(x;140000)سره   y=140000قیمت د  چاپ ghې   

	

	

	=>	P(x;y)سره :   تعداد -یا  چاپLڼ   yقیمت د 

 

 P(1,5;y)قیمت  لاس تھ را/ي:  1,50Eد  -ب 

	

 رل یا وghل شي.یچاپgLون سره   و شم zu	137500قیمت سره  دې د   €	1,50د

 

 

 

 

(c) ketabton.com: The Digital Library



	
	   

 

 

 

 

 

 

 

 

 	بی)ستون/ود پرابلمونو حل(د کر0یزو توابعو پھ مرستھ 2.4-

 

 پرابلمونو حل:د یا  بيد ور/نی ستون/و2.4.1

	

	:IبٻلLھ 

ملک او سپین دواړه پھ روغتون کې د ناروغچوپړ پھ توhھ  پھ یوه بیارغونې روغتون 
کې کار کوي او دواړه ھمغھ بنسټ معاش اخلي. پھ دې وخت کې باید دواړه زیات کار 

  €	3559وکړي. د میاشتې پھ اخر کې دوی معاشونھ سره پرتلھ کوي. د ملک نغد معاش
سپین ساعتھ زیات کار کړی او   ۴٣. ملک پھ روانھ میاشت کې   .€	3223دی، د سپین 

 ساعتھ زیات کار کړی.  بنسټ معاش او د زیات کار پیسې و0ای�. ٢٧فقط 

 f(x): اخستل شوی Uول معاش    xد زیات کار وخت:     

 دوه معاش حسابونھ ورکړ شوي دي.

 او      
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)  =a1زیات کار پیسې					  			=a0 سټ معاش )نب	

  

 .  €	21دی او د زیاتکار   €	2656بنسټ معاش  

  

 II	لLھیب

 یو  انرژی  پلورونکی خپلو مشتریانو تھ برٻ0نا پھ لاندې شرایطو وړاندې کوي:

 بنسټ پیسو  .  €	7,50پھ ترخ د میاشتې پھ   €	0,14ساعت د ھکیلو واټ پ   kWh	یو

 یو تابع ترم ولیک�. –الف 

پورې د برق مصرف hراف    kWh	200پھ یوه مناسب کواوردینات سیسم کې  د
 وکاږۍ.

 دی. <ومره   برٻ0نا لLول شوې؟  €	150,40ٻ0نا د <لورو میاشتو ل0Lت  رد ب  -ب 

 بنسټ پیسو. €	10وړاندې کوي د میاشتې  پھ .€	0,10یو دویم پلورونکی برٻ0نا  پھ –پ 

 د برٻ0نا پلورونکي بدلول د کوم ل0Lت  <خھ Uhور تمامیږي؟

 حل: 
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---------------------------------------------------------------------------------- 

  -الف

 

 ای0وونھ:

 

 د تابع ترم:

 

	
یادونھ:  حساب بې لھ یوونونو 

صورت نیسي، دا  د ھرې نتیجې 
 سره  ورزیاتیږي.

 رنې لپاره باور لري.ید میاشتن� شم   0,14x+7,50	=	f(x)ای0وونھ:  -ب

 دي  €30د <لورو میاشتو لپاره بنسټ پیسې 

	

 وو.   860kWhد  برٻ0نا ل0Lت پھ <لورو میاشتو کې
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 -پ

 

	=	f(x)لومړی پلورونکی: -پ
0,14x+7,50	 

 0,1x+10	=	g(x)	دویم پلورونکی:

	کې  نرخبرابر دي. Sپھ غو<Uکي 

 

 سره ل0Lت پرتلھ کونھ.  62,5kWhد 

د میاشتې د   برٻ0نا ل0Lت سره دویم 
 پلورونکی ارزان دی نسبت لومړي تھ.

 

 IIIلLھ  یب

	7,5ر،، شپون د ور/ې یمات  ،، کولاببومتووالي اوتچد و0و(د حیواناتو د خوراک <ھ)  
kg  خوراکي موادو تھ اړتیا لري. دولس ور/ې د مخھ چې دا د خوراک موادو ذخیره ډکھ

 خوراکي مواد شتون لري..kg	250شوې وه، ھلتھ نور ھم   

  –الف 

 یو د تابع مساوات ولیکی، چې دا حالت تشریح کوي.

 ادو دا ذخیره ډکھ شوې وه؟ودولس ور/ې پخوا پھ <ومره خوراکي م  -ب 
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---------------------------------------------------------------------------------- 

 

پھ اندازه ډکیږي . دا کلھ اړین   -رتھ د  ب ی<خھ وروستھ دا ذخیره ب  kg	50د –پ 
 کیږي.

  –حل 

 . kg	محور :  د و0و یا خوراکي مواد پھ  yمحور :  وخت پھ ور/و    x  -الف 

 

 وخت   دی. د ډکولو –ب 

 دی.  0	=	xد ډکونې وخت 

 

 وو.  kg	340ورځ د مخھ   12د خوراکي موادو شتون 

  –پ 

 

 رتھ ډکھ شوې.یور/و د مخھ  ذخیره ب  38,7نږدې لھ 
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 IVلLھ یب

 وړاندې کوي:  (HB)د تلفون شرکت ،، ملفون  ارزان،،

 سره.  €	8,50قیمت لري، د میاشتې بنسUیز قیمت   €	0,06ھره د خبرو دقیقھ 

قیمت  لري، د  €	0,08ھر د خبرو دقیقھ    شرایط دي :    (HP)د ،،ملفون ارزاني،، 
 ( یوه سکیp ترتیب کړۍ)   سره. .€	5میاشتې بنسټ قیمت  

 پھ <ومره دقیقو کې دواړه قیمتونھ برابردي؟ –الف 

تھ د میاشت   د تلفون لپاره لري( پیسې نیا ورکوي) تھ کوم شرکت Uاکې او د Uاکلي  –ب 
 شکت سره بھ <ږمره خبرې وکړې؟

یا کواوردینات سیستم  کې ان/ور  –نتیجې پھ یوه پروت ولاړ   -او  بد   الف  –پ 
 کړۍ.

 حل :

  -الف

 د ل0Lت برابروالی د دواړو کر0و پھ غو<ي کې شتون لري.

 

 ..(€	19)	دقیقو وروستھ  ل0Lت برابر دی.  	175لھ 
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  –ب 

 

دقیقې تلفون  275لپاره کٻدی شي    €	25خدمتونھ ارزان دي، /کھ چې  د   HBد  
 قیقو لپاره بسیا کوي.250فقط  د  €	HP    25برعکس  یا پھ <ټ د   وشي.

  –پ 

	ولاړ ل0Lت پھ یوروپروت: وخت پھ دقیقھ،  
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 VلLھ یب

 یو ه فابریکھ کړی شي خورا زیات  یخووني جوړ کړي( د کاپا <یتي پولھ).

 دی.  vk	.€	300	=متحولھ  د دانې  ل0Lت ثابت دی او 

 قیمت باندې پلورل کیږي.   €	375یخوونې  ھر یو  د

ده او د Uhې تابع  یې د E(x)پیدا کړۍ، چې  د خر<لاو تابع  یې  K(x)	قیمت تابع –الف 
 ده.  G(x)فابریکې لپاره 

	یا 	point	breakevenیا ورشو ھ د Uhې پولېبد کوم تولیدډٻرۍ سره  –ب 
Gewinnschwelle تھ ورسیږو؟ 

 پھ دې /ای کې Uول مصارف <ومره دي ھمداسې  لاس تھ راوړنھ؟

 د توانپولې پورې  Uhھ <ورمھ لویھ ده؟ –پ 

   -حل

                     /اي پھ /ای  ل0Lت:    -الف
                         متحول د دانې ل0Lت:          

                                    د خر<لو قیمت:
                                             دل0Lت تابع:

                                           د خر<لاو ابع:
  د Uhې تابع:

 Uhې پولھ ھغھ /ای دی، چې ھلتھ Uhھ نھکیږي.د  –ب 

 

 تولیدډٻرۍ سره فابریکھULھ کوي.  1200د ور/نې  د  
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 )   (€	000	450)ل0Lت ھمدومره لوي دی لکھ خر<لاو. (د Uhې پولې کې 

 د توانپولې Uhھ:  –پ 

 ده.  	.€	500	22پھ  توان پولې Uhھ  

	

 . VIلLھ یب

 تلفون،،  نرخ hوري –سپین د  تلفون شرکت ،، ارزانھ سرو یا 

 . min	/	Ct.	0,5د میاشتې لومړي لس ساعتھ مفت، پسې  	€	5:  بنسټ نرخ   Aنرخ  

 . min	/	Ct.	0,4ساعتھ مفت، پسې  ٢٠د میاشتې لومړې  /	€	10بنسټ نرخ   :  Bنرخ 

 .Monat	/	€	25	Flatrateد میاشتې   Flatrate	نرخ  : د میاشتې Uولې پیسې یا

 د ور/ې پھ من/ن� توhھ سپین دوه نیم ساعتھ سرف کوي.

 د ھر نرخ لپاره د تابع مساوات ولیک�. –الف 

 سیستم یا کواوردینات سیستم کې د تابع hراف سم کړۍ.پھ یوه مناسب پروت ولاړ  –ب 

 رو0انھ کړۍ، }ې لھ hراف <خھ  Uول <ھ لوستل کیږي( انترپریتیشن یا تشریح) –پ 

 د سپین لپاره مساعد نرخ وشمٻرۍ. –ت 

 لپاره پھ  کوم Uکې کې ارز0ت برابر دی؟   B	او  Aد نرخ  –ټ 

 د کوم سرف وخت وروستھ دې سپین فلٻت رٻت وUاکي؟  -ث

 –حل 
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 و:   ل0Lت پھ یور y:  وخت پھ ساعت               محور xمحور  

 :  Aنرخ 

0,5Ct/min    دقیقی دي.    ۶٠دلتھ  	

 (جLوالی )   

 

د  €5مفت ساعتھ پھ دې معنا دي، چې  پھ لومړیو لس ساعتونو کې یوا/ې   ١٠
 بنسUل0Lت را/ي.

	P(10;5)لھ دې لاس تھ را/ي  

	hراف /غلي    UKA(x)کي کې د  	پھ دې

  

 	لپاره تابع مساوات : Aد نرخ  
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 : Bنرخ 

 0,4	Ct/min       ساعتھ   دي     60دلتھ    
 (جLوالی)

 

یورو  ١٠ساعتونو کې فقط د  ٢٠مفت ساعتونھ پھ دې معنا دي، چې  پھ لومړیو ٢٠
 بنسUپیسې را/ي، 

=>	P(20;10)	

 hراف /غلي پھ دې Uکي کې د 

 

 د تابع مساوات:  Bد نرخ  

 : فلٻټ رٻټ لھ ساعتونو خپلواک دی.   C	نرخ

 ( د   محور تھ غبرګ)  نرخ لپاره   لپاره  د تابع مساوات  Cد

 <یره د  پ ک0تھ لور تھ   -ب 

کر0ې  سره غو<وي، پھ دې Uکې کې ل0Lت  ساعتونو کې دواړه 53پھ نږدې   –پ 
                                                                                        برابر دی.

  82نرخ مساعد دی. لھ  Bترمنn   د    82او  53نرخ  مساعد دی. د   Aپور د   53تر 
 وروستھ فلیټ رٻټ  Uhور دی.
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 لاندې <یره ب تھ

 

  Bرف نرخ کې د ده لپاره ساعتھ سرف کوي. پھ دې س   75سپین  د میاشتې     -ت 
 مساعد دی:

	:ساعتھ   .75St	=	2,5h.30د میاشتې د سرف دوام  

  نرخ   ل0Lت: Aد
 نرخ   ل0Lت: Bد
  نرخ   ل0Lت: Cد

 نرخ برابروالی  پیدا شي.  Bاو    A	پھ دواړو کر0و  کې دې د -ټ 
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	دقیقې) ٢٠ساعتھ او  ۵٣(  

	
الی حاکم دی. پھ دې ودقیقو سرف وخت کې د نرخ برابر  min	20ساعتونو او    h	53د

 دی.  €	18وخت کې  ل0Lت  د دواړو لپاره  

 

سره ھغھ Uکی  پھ   (x)	Fغو<Uکی د   BK	(x)د hراف <خھ لوستل کیږي، چې د  –ث 
	تھ.  Bنخ0ھ کوي،  چې لھ ھغھ <خھ د سرف وخت مساعد دی نسبت و نرخ 

 

	سرف دوام  وروستھ   باید پھ فلٻټ ٻټ واړول شي.  82,5	د میاشتې د 

	

 پو0تنې 
 	VIIکر0یز توابع 

 hرافونھ رسم کړۍ:د لاندې کر0یزو توابعو   –لومړی 

 -ت -پ  -ب -الف

  –د ویم 
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ورکړ شوی دی، چې پھ   Pمعلوم دی. پرتھ لھ دې یو ټکی   a1د یوې کرښې جګوالی 
کرښھ پروت دی. د تابع مساوات وټاکۍ او  پھ یوه مناسب پروتولاړ سیستم کې یې ګراف 

 وکاږۍ.
  -ب   -الف 

 -ت    -پ   
  –دریم 

ورکړ شوي دي. چې پھ کرښھ پراتھ دي. د تابع مساوات  2Pاو    1Pپھ یوه کرښھ ټکي 
 یې ګراف وکاږۍ وټاکۍ او  پھ یوه مناسب پروتولاړ سیستم کې

   -ب    -الف 
  -ت    -پ  

   -څلورم 
 پسې حل کړۍ.  xلاندې مساوات پھ 

  -ت    -پ    -ب    -الف 
 -چ   -ج  –ث    -ټ   

 
  –پنځم 

،، کافي  1د وړوکتون   ښوونکې او ښوونکی  د زړه لھ کومې د  مارکې ،، برینمن نمره  
د کافي  دانې د ماشین   g 350دانې  ده. د اونۍ  kg 1,8چښي. دا ا وس د بوتل زخیره 

 لپاره اړتیا شتھ.
 د تابع برابرون ولیکۍ، چې دا عمل روښانھ کوي. –الف 
 لھ کوم وروستھ د کافي زخیره پای تھ رسیږي. –ب 
پاتې ولري. دا   g 400د کافې فرمایش  پسې  باید ورکړ شي، کھ د کافي بوتل    –پ 

 حالت بھ کلھ وي؟
 ت ـ پھ یوه مناسب پروتولاړ سیستم کې د تابع ګراف رسم کړۍ.

 –شپږم 
 بجو لھ کندھار څخھ د ننګرھار پھ لور  خوزي.    8:00پھ   A یو موټروان

 رھار  څخھ د  کندھار پھ لور خوزي. ګلھ نن Bپھ ھمدې وخت کې  موټروان  
 ؟)ليتوکو(  km 750د کندھار څخھ تر جلال اباد دې  د سرک اوږدوالی  
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   km/h 150د   Bمنځنۍ  چټکتیا سره  ځي، موټروان   km/h 120د  Aموټروان 
 منځنۍ چټکتیا سره ځي.

 رتھ سره مخامخ کیږي؟یکلھ او چ انسرک دواړه موټروانپھ 
 ره ید دې حالت څخھ یوه سکیڅې جوړه کړه او وشم

 ( لارښود:  پروت =د وخت محور    او ولاړ=  د لار محور)
 80بنسټ سطحې   سره لري پھ ساعت کې   m 21د یوه بارانمرتبان  چې توتھبڼھ  د  -اوم 

 لیتره باران  ورځي.
روښانھ یا تشریح  کړۍ، کھ  پھ مرتبان کې  hپھ واکوالي کې ډکجګوالی   t د وخت  -الف 

 لیتره وي..  150 ( t = 0 )لھ پخوا 
ټور یا د غونډوسکې پھ بڼھ وي، یترمنځ اړیکې کرښیزې دي، کھ مرتبان خ  tاو   h د  -ب 
 نو؟

 
  ځوابونھ

 
 VIIکرښیز توابع   

 
 حلونھځوابونھ یا مفصل 
 :لومړی:

   
 -ب

 

 

 -الف
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 ت
 

 

 پ

 

 

-الف  دویم:

 
 

 -ب
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   -پ 

 

 
 

  –ت 

 

 
 دریم:
  –الف 
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 -ب
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 -پ

 

 

 
 -ت

 

 

 
 <لورم:
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   -ب    -الف 

    -ت    -پ  

  –ث    -ټ 

  -ح    -ج
 ا ده ند اون� پھ مع  xاوو0تونې  یا متحولھ   -الف    –پن/م 

   y=f(x)  .د کافي  ذخیرې پھ معنا ده 

 د کر0یز مساوات  Uولیزه بgھ  

        :   0اون� 
         :   1اون�
   :  2اون�

.................    
  :  xاون�
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 دو لپاره تابعمساوتید کافې  ذخیرې د کم
 دلې معنا لري:ید کافې ذخیره لL -ب 

 

	پسې حل شي.  xمساوات  دې   د 

.	 

 اونیو وروستھ نوره کافې نھ شتھ. ۵د نږدې 
 کافې پاتې ده پھ دې معنا چې: 400gفقط   –پ 

 

 کافې پاتې ده. 400gد څلو اونیو ورستھ نوره فقط 
 تھ ژباړه: لھ بورتھ کښتھ: ډٻرۍ پھ کیلو ګرام، وخت پھ اونۍکښد  -ت
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 شپږم:

	
	

پروتولاړ سیستم کې:کندھار او ننLرھار د 
 مونشن او ھامبورګ لپاره لیکل شوي دي.

ساعتھ  تلنوخت      2,77د یوه نږدې 
 333,333وروستھ دواړه موټرونھ  د  

km  416,666کندھار  څخھ لرې او km  
د ننګرھار څخھ پھ واټن  کې  سره مخامخ 

 کیږي

  VA.t	=	SA(t)		A  :موتروان 

 جLوالي سره  VAکر0ھ لھ  

یوه  نوخت قانو-موUروان  :  دلتھ د لار
کر0ھ ده د کمیز یا منفي جLوالي سره  

 ېچUکتیا ھم  د جLوالي لپاره یوه کچون
 اندازه  ده. 

 

 دواړو hرافونو غو<Uکی نتیجھ راکوي.د 

 

 A  لاندې لار وھلې 

 

	B	لاندې لار وھلې 

  
 –اوم 

 	د توتې ډکی یا حجم :  -الف
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 	د تابع مساوات د ډکي تغیر  لپاره:

 شمٻرنھ بې لھ یوونون یا واحدونو صوررت نیسي، نتیجې پھ دیسي متر.

 

 خوري.دلي یا غونډوسکې ډولھ ډکوالي جګوالی  د وخت سره کرښیز تغیر نھ ید پړس  -ب 
 

 پو0تنې 
 

 XVکر0یز مساوات 

 

  –لومړی 

 

 دا پوښتنھ د مخھ راغلې او دلتھ تکرار ده؟؟؟؟؟ ځواب یې ھم شتھ.  –پنځم 
،،  1من نمره  کد وړوکتون   ښوونکې او ښوونکی  د زړه لھ کومې د  مارکې ،، برین

د کافي  دانې د ماشین   g 350دانې  ده. د اونۍ  kg 1,8کافي چي. دا ا وس د بوتل زخیره 
 لپاره اړتیا شتھ.

 د تابع برابرون ولیکۍ، چې دا عمل روښانھ کوي. –الف 
 لھ کوم وخت  وروستھ د کافي زخیره پای تھ رسیږي؟ –ب 
پاتې ولري. دا   g 400د کافې فرمایش  پسې  باید ورکړ شي، کھ د کافي بوتل    –پ 

 حالت بھ کلھ وي؟
 کې د تابع ګراف رسم کړۍ.(کواوردینات سیستم) ړ سیستم ت ـ پھ یوه مناسب پروتولا
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عاش لري. پھ دې دویم: توبي او مري پھ یوه بیارغړنې روغتون کې کار کوي او برابر م
. د میاشتې پھ اخر کې دوی خپل معاشونھ سره پرتلھ وخت کې باید دواړه زیا تکاري وکړي

. توبي پھ روانې میاشت   € 3223، د ماري € 3559کوي. د توبي معاش بې لھ مالیا 
ساعتھ کار کړي. بنسټ معاش   27ساعتھ زیات کار کړي، ماري معکوسأ فقط   43کې

 وخت ټول معاش. وشمیرئ او د زیات
د  kg	7,5د ور/ې د و0و ذخیرې اوتومات  د،، کولاخرس،، د جلالکوټ ژوبڼ 	دریم:

حیواناتو و0و تھ اړتیا لري، دولس ور/ې وروستھ لھ ھغط چط د و0و ذخیھ ډکھ شوې، 
 	شتھ.   kg	250پھ ذخیره کط تراوسھ 

داشي حالت تشریح کوي او دط تھ اړوند hراف  پھ یوه  ېیو تابعمساوات ولیک�، چ -الف
 مناسب پروتولاړ یا کواوردینات سیستم کې وکاږۍ.

 کومھ ډٻرۍ یا سټ باندې دا ذخیرھ/ای دولس ور/ې د مخھ ډک شوی وو؟  -ب

پھ  بھ دا بیرتھ ھغھ پھ  کې ورکړشوي شتون باندې بیرتھ ډک شي. دا کلھ غو0تونی  -پ
 دی؟

قیمت لري، چط د   €	0,06ھره د خبرو دقیقھ   (HB)،،تلفونچوپړ مغازه،،<لورم: د 
 وي.. €	8,50میاشتې بنسټ نرخ 

  €	5، د میشاتي بنسUنرخ    €	0,08شرطونھ دي: ھره دقیقھ (HB)د ،، ارزان ملفون،، 
 سره.(یوه <ٻره رسم کړۍ).

 لھ <و دقیقو وروشتھ د دواړو ملفونونو ل0Lت برابر دی؟ -الف

 پھ اختیار کې  لرۍ(نیا پیسې ورکوي). €	25و د میاشتې تاس -ب

 کوم چوپړ غواړط او دا ستا د خو0ط تلفونمغازط سره <ومره اوږد تلفونکړی شي؟

 د  الف او ب نتیجط پھ پرونولاړ یا کواوردینات سیستم کط ان/ور کړۍ. -پ

  –پن/م 
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---------------------------------------------------------------------------------- 

پھ یوه ھوUل کې  د لمبا کوUې د hرمو اوبو چمتووالی لپاره  د برٻ0نایي تیلLرم� ماشین 
ي   د  نرژی کلني  ل0Lت را/ي.  د لرhرم� لھ لارې یو/ل  	€	25000ای0ږل شوی.  

 پھ کال    دی.   €	5000ل0Lت را/ي. پھ دې پسې د رنژی ل0Lت فقط €	50000

 پھ کوم وخت کې دا پیسې /ای نیسي؟ د دې وخت لپاره ل0Lت <ومره دی؟ –الف 

 د دې hراف وکاږۍ. –ب 

 –شپږم 

لھ   hنیو <خھ   پوره یا hوړه جوړیږي( د hنیو او خوږې ترمنn کر0یزې اړیکې  
  kg	xتشریح کوي، چې <ومره کیلوhرامھ  خوږه د   (x)	fو د تابع ترم   وړاندنیونھ ده)  ی

 <خھ لاس تھ را/ي.

 وUاک�. (x)	fد تابع ترم   –الف 

 رۍ: یوشم –ب 

	hراف وکاږۍ.  .(x)	fد  –پ 

  –اوم 

ي بدلونپروhرام  کې برخھ بسپین ھمدا اوس د طب درس  پھ بري پای تھ ورساوه او ط
او  ]C]0تھ /ي. پع المان  تودوخي پھ درجھ <لزیوس  USAاره  اخلي. دا د یوه کال لپ

کچیږي.  سپین او خړ لھ درس <خھ پوھیږي، چې د دواړو ]0	F]امریکاکې پھ فارنھایټ 
  	C0100تودوخي   او  	F032د   	00	Cتودوخیو ترمنn یو کر0یز ه اړیکھ شتون لري او 

تودوخي  ده. دوی د یوه تابع برابرون تھ اوتیا لري، چې دوی دا تودوخي زر   	F0212د
 پھ ھغھ خپل ورسره بلده درجھ واړولی شي.

شمٻربدلون  	C0<خھ  پھ    F0د سپین لپاره یو تابع مساوت وضعھ کړۍ، چې لھ –الف 
 اجازه ورکوي.
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	د کر0یزو توابعو پھ مرستھ 2.4                    ٢٢٢       

---------------------------------------------------------------------------------- 

شمٻربدلون  0	F<خھ  پھ   F0 C0د خړ  لپاره یو تابع مساوت وضعھ کړۍ، چې لھ -ب
 اجازه ورکوي.

 وه؟ C0ده، دا <ومره 	F095پھ یوه د لمبا اخور کې تودوخي –پ 

  	F0تبھ UیUٻدونکي کار باید سر تھ ورسیږي. دا پھ   	C040تودوخی د    د یوه تن –ت 
 کومھ تودوخي ده؟

	

 حلونھ 
 

 XVکر0یز توابع 

 

 نتیجې او مفصل حلونھ 

 نتیجي:

 لومړی:

 تابعمساوات:  -الف

 د <ھ پن/ھ اونیو وروستھ نوره کافي نھ شتھ. –ب 

	اونیو وروستھ   کافې پاتې ده. ۴د  -پ 

 وhورئ.hراف د مفصل حل لاندې  -ت

 دویم: 
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	٢٢٣             د کر0یزو توابعو پھ مرستھ 2.4                           

---------------------------------------------------------------------------------- 

 بنسUمعاش  دی، د زیاتوخت Uولې  .

 دریم:

    -الف

 hراف پھ مفصل حل کې دی.

 ډکھ شوه. kg	340د و0و زخیره پھ   -ب

 ور/و وروستھد و0و hودام بیرتھ ډک شوی دی. 	38,7د نږدې -پ 

 <لورم:

 ). €	19دقیقووروستھ نرخمساوات واک لري ( 175لھ   -الف

دقیقي تلفو وکړی  275کیدی شي   €	25چوپړ  مساعد دی، /کھ چې پھ  HB	د -ب
 شي.

قیقو لپاره بسیا کوي. hراف د مفصل حل  250سره   فقط  د 	€	25د   HPبرعکس 
 لاندې میندلی شئ.

 پن/م: 

کالھ وروستھ  Uhوره وه. پھ داوړو حالتونو کط دا  2,5دا د پیسو ورکړې لھ  -الف
 دی. €	62500تراوسھ پھ جریان کې ل0Lت 

	hراف پھ مفصل /واب کط میدل کیږي. -ب

 شپږم: 

 	تابعترم: -الف
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	د کر0یزو توابعو پھ مرستھ 2.4                   ٢٢۴        

---------------------------------------------------------------------------------- 

 -ب

 

 

 hراف تر مفصل /واب لاندې وکورۍ -پ

 اوم: 

 -الف

	C°پھ    f(x)او   F°پھ 		x  اړونې لپاره باور لري:  C°پھ  F°د 

 ده.  	C035د لمپا ډوډوکي تودوخي  -پ

 تودوخی سره باید د تبې UیUیدنې لپاره تیاری ونیول شي.  	F0104پھ  یوه -ت

 

 مفصل حلونھ

 لومړی:

 د اونئ پھ معنا ديx :  اوو0توني یا  ېمتحول -الف

 y=f(x)  رام د کافي زخیره ډٻرئhپھ کیلو		ده .یا سټ   

 د کر0یز مساوات عمومي بgھ.  

 -0,35.0+1,8=1,8	=	f(0):  0اونئ
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	٢٢۵                     د کر0یزو توابعو پھ مرستھ 2.4                           

---------------------------------------------------------------------------------- 

 	-0,35.1+1,8=1,45	=	f(1):1اونئ

 	-0,35.2+1.8=1.1	=	f(2)	:2اونئ

....................................... 

 =-0,35.x+1,8	=	f(x)	x:اونئ 

	د کافې کم0ت زخیرې  لپاره د تابع مساوات. 

 د کافې زخیره مصرف شوې پھ دې معنا دی، چې: –ب 

  	

	پسې حل شي.  xمساوات دې د    

 د نږدې پن/ھ اونیووروستھ نوره کافې یا قھوه شتون نھ لري.

	رو پھ دې معنا، چې :فقط  کافې ل -پ

	

 کافې پاتې ده  4gد <لور اونیووروستھ فقط 
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	د کر0یزو توابعو پھ مرستھ 2.4                    ٢٢۶       

----------------------------------------------------------------------------------	

	

 دی. f(x)نغد معاش    ورکړشوی	   xد زیات کار ساعتو تعداد   دویم: 

				 دوه ارز0ت کاغذونھ ورکړ شوي دي:  او		

 

)a1   ول معاشU د زیات کارa0 (بنسټ معاش 
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	٢٢٧                          د کر0یزو توابعو پھ مرستھ 2.4                           

---------------------------------------------------------------------------------- 

 دی. €	21دی، د زیات ساعت کار معاش €	2656بنسټ معاش  

	دریم:

 -الف

	

	

                                  ھ ور/و. ولاړ: ډٻرۍ ( مقدار) پھ کیلوhرامپروت: وخت پ
 کې دی. 0	=	xب ـ د ډکولو وخت  پھ  
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	د کر0یزو توابعو پھ مرستھ 2.4                     ٢٢٨      

----------------------------------------------------------------------------------	

	
 ډکھ شوه.  kg	340د و0وزخیره دولس ور/ي د مخھ پھ 

	-پ

	

	ور/و وروستھ دې د و0و زخیره بیرتھ ډکھ شي.  	38,7لھ 

 -الف  <لورم:

 

	د قیمت مساوات د دواړو کر0و پھ غو<ي(تقاطع) کې پروت دی.

	
 .(€	19)دقیقو وروستھ  دد قیمت مساوات برقرار دي175د 

 -ب
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	٢٢٩            د کر0یزو توابعو پھ مرستھ 2.4                           

----------------------------------------------------------------------------------

	
دقیقې تلفون  275لپاره سړی کړی شي   €	25ی، /کھ چې ددخدمت مساعد  HBد  

 وکړي.

 دقیقو لپاره بسیا کوي. 250فقط د   €	25لپاره  HPبرعکس د  

	-پ

	

	پھ یورو.پروت: وخت پھ دقیقو. ولاړ:نرخ ا قیمت 
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	د کر0یزو توابعو پھ مرستھ 2.4                    ٢٣٠       

---------------------------------------------------------------------------------- 

 محور: کلونھ-xمحور :    ل0Lت       y-   -الف       پن/م:

 	:25000x	=	hf(x)رموونې یا بخارئ

 :			5000x+50000	=	g(x)	ې تودوخيرلھ ل

	د ل0Lت مساوات د دواړو کر0و غو<ي(تقامطع) کې واک لري. 

              
پانLونھ لھ دوه نیم کالو وروستھ Uhوره تمامھ شوه. پھ دواړو حالتونو کې تردې وخت 

                                                                       دي. €	62500ل0Lتونھ 
لاندې: پروت وخت پھ کلونو. ولاړ: قیمت یا ل0Lت -ب
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	٢٣١             د کر0یزو توابعو پھ مرستھ 2.4                           

----------------------------------------------------------------------------------
 محور   hني      - xمحور  خوږه(بوره)     -y     -الف      شپږم:

  80kg   ني   لروh8,5kg	    وړه بورهh لاس تھ را/ي یاP1(80;8,5)	 

  0kg       نيh0kg    خوږه   لاس تھ را/يP2(0;0)    پیلکر0ھa0=0لاس تھ را/ي 

                                            جLوالی:   

                           -ب
خوږه  Uhل کیږي. لھ   hنیو <خھ کیدی شي نږدې   kg	10,625یو <خھ  hن  kg	100لھ  

         hنیو تھ اړتیا شتھ.  kg	235,3حوږې لپاره نږدې   kg	25خوږه وUhل شي. د  
	-پ
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	د کر0یزو توابعو پھ مرستھ 2.4                  ٢٣٢         

---------------------------------------------------------------------------------- 

	پروت: hني پھ کیلوhرام. ږلاړ: hوړه پھ کیلوhرام

 اوم:

	F°محور:-C     x°ړ : محو-y  																												  -الف

	

 	لپاره باور لري: C°اړول یا بدلون پھ  F°د  

 x    پھ°F  اوy   پھ°C 

	F°محور:-C   x°محور:  -y 																	  -ب
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	٢٣٣                 د کر0یزو توابعو پھ مرستھ 2.4                           

----------------------------------------------------------------------------------	

 	لپاره باور لري: C°اړول یا بدلون پھ  F°د 

  x  پھ°C   اوf(x)  پھ°F 

	
 ده.  	C035د اخورمین/ي تودوخي  

	–ت 

	
 تودوخئ سره باید د تبې UیUیدونکي لارې چارې ونیول شي یا اقدام وشي. 	0104	Fد 

 

 پو0تنې 

 XVIکر0یز مساوات 

 

یوه د میوې وٻستنې فابریکھ پھ خپل موUر  د <0اک کارUن د رسولو   لپاره پھ لومړی: 
 ري.  یشم €	840د میاشتې فیکس یا /ای پھ /ای ل0Lت    	€	0,80ھره کارUن  

  U2500نونو د رسولو د ل0Lت لپاره یو د ل0Lت تابع منn تھ راوړۍ. د رکا xد    –الف 
n0ت منLنونو د رسولو لپاره <ومره لUتھ را/ي؟ کار 

  €	1,15یو  د موادو رسولو شرکت د <0اک موادو رسولو  لپاره  پھ  ھر کارUن  –ب 
کارUنونو د رسولو د ل0Lت یو ترم ولیک�.  د کوم د رسولوghون یا   xوړاندیز کوي.  د 

 تعداد  لپاره  د رسولو شرکت  ل0Lت مساعد ده؟–
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	د کر0یزو توابعو پھ مرستھ 2.4                    ٢٣۴       

---------------------------------------------------------------------------------- 

  4000ړاندې کړۍ، چې د ل0Lت سپما د ود میوې فاربریکې تھ یو  وړاندیز   -پ
 وي.  	€	680کارتونونو  سره بھ 

  –دویم 

معاش پھ واک کې دي. د یوه   اليد چمتو اقتصاد مودل کې  مصارف کر0یز ي پھ یوه مل
 وي.  .€	1460معاش سره  بھ   €	1800دی. د  €	900معاش سره  ل0Lت   	€	1000

 لپاره  تابع ترم ولیک�.  Kد مصرف تابع   –الف 

، ھمداسې €	2500ھمداسې  €	800رۍ کھ معاش ید مصرفونې جLوالی وشم –ب 
 وی.  €	4000

  -پ

  لپاره کارول کیږي یا ل0Lت معاش برخھ ده چې د مصرف) د quoteد مصرفکچھ(   
) د (Einkommen	/	Konsum	=	Konsumquote)(معاش: ل0Lت = د ل0Lت کووتې 

یکې د مصرفکووتو ړکې معاش <خھ وUاک�. کومې Uولیزې ا –ف کووتې د پھ ب رمص
 او معاش ترمنn شتون لري؟

زیاتوالی  د مصرف لپاره دی.  <و پھ سلو کې د معاش   .dxد معاش زیاتولی  -ت 
 ورکړ شوی دی؟

  S	او  K	د معاش  پھ واکوالي کې د سپماتوان  تشریح کوي. تابع  Sکوم تابع -ټ 
 صفر/ای کوم غوره والی لري؟  S	hرافیکي  ان/ور کړۍ. د

  –دریم 

 اوږد  دی او د پړسٻدنې ضریب یې    یو اوسپنھ وړونکی  
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	٢٣۵            د کر0یزو توابعو پھ مرستھ 2.4                           

---------------------------------------------------------------------------------- 

د اوسپنې باروړونکي  اوږدوالی   پھ hوتھ  دی. یو تابع ترم
 پھ واکوالي کې.   تودوخ�  Kکوي، د پھ  

 ورکړۍوړونکې د تابع ترم   د دې اوسپنې –الف 

 رۍ.ید لاندې تودوخ� تغیر سره د اوسپنې وړونکي اوږدوالی و شم -ب

:	30	K	;	60	K	;	40	K. 

تودوخ� پھ جLوالي  د اوږدوالی  K	25اوسپنھ وړونکی باید <ومره اوږدوي، چې د -پ
 وکړي؟  mm	25تغیر  

 

 حلونھ
 

 XVIکر0یز مساوات 

 

 مفصل حلونھ

 لومړی:

 -الف

 	کارتونونھ:    

 قیمت لري.  کاتونونو وړنھ   د  
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	د کر0یزو توابعو پھ مرستھ 2.4                    ٢٣۶       

---------------------------------------------------------------------------------- 

 لوhیستیکي فیرما  فابریکھ      -ب

 	د نرخ توپیر:

 	0	>	U(x)د فابریکې لپاره Uhھ کھ

=>-0,35x+840>0	ó	-0,35x>-840óx<240 

 پورې کارتونونھ لوhیتیکي فیرما مساعد قیمت لري.  2400تر 

 	نوی ل0Lت تابع  د لوhیتیکي فیرما لپاره: –پ 

 	د ل0Lت توپیر:

 ده. €680کارتونونو کې Uhھ   4000پھ 

	لھ دې لاس تھ را/ي، چې

	

 	

 پھ یوه کارتون. €0,84دا پھ دې معنا دی چې  

 دویم:

 xخپلواکھ اوو0تونې(متحولھ)   معاش= -الف

 = د خوراک ل0Lت(کر0یزه اړیکې)y=K(x)بلواک متحولھ   
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	٢٣٧                د کر0یزو توابعو پھ مرستھ 2.4                           

---------------------------------------------------------------------------------- 

 	ھ ورکو شویو شرایطو لرو:ل

 

 -ب

 

	-پ

 

د	ل0Lت	کچھ =
ل0Lت
معاش

= 𝐾(𝑥)/𝑥 

	لھ دې لاس تھ را/ي  €800معاش 

	لھ دې لاس تھ را/ي €2500معاش  

	لاس تھ را/ي €400معاش 

 Uولیزې اړیکې:

 د ل0Lت کچھ=

تھ نږدې کیږي، داپھ  0,7پام: ھر<ومره چې معاش جm وي، ھمغومره ل0Lت ارز0ت  
دا پھ واک کې معاش د مصرف یا خوراک لپاره لLیږي. دا  %70دې معنا، چې لږترلږه 

 پاتې کیدی شي سپما شي.
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---------------------------------------------------------------------------------- 

             ای0ونھ:  -ت 
               زوړ معاش
 نوی معاش

 د معاش زیاتوالی  

 

 

	
د  معاش زیلتوالی د    %70: یا ترې لاس تھ راتلنھ پھ تعقیب  ترې لاس تھ راتلنھ:

                        تھ کوي.وجLوالی پھ K(x)  hخوراک یا ل0Lت لپاره لLیږي. دا د 
 ي  ھغھ سپما کیږي:ږې نھ لږیچھر<ھ  -ټ
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	٢٣٩                 د کر0یزو توابعو پھ مرستھ 2.4                           

---------------------------------------------------------------------------------- 

 معاش.E(x)=د سپما تابع   ،  S(x)=د ل0Lت تابع:  

	صفر/ای:  S(x)د 

	
لومړی لھ یوه معاش وروستھ کیدی شي زخیره یا سپما شي. پھ  د صفر/ای غوره والي:
د شتون مینیمومو ک0تھ پوروړی کیږي، /کھ  مینیموم جوړوي.  دې مودل کې  د شتون

 چې انسان لھ یوه <ھ <خھ باید ژوند وکړي.

 دریم:

	   -الف

  -ب 

 

		د تودوخئ تغیر: د اوږدوالي تغیر:   -پ 
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	د کر0یزو توابعو پھ مرستھ 2.4             ٢۴٠              

--------------------------------------------------------------------------------- 

	25تودوخئ  سره    K	25اوږده ده د یوې 	m	83,33یو باروړونکي اوسپنھ چې 
mm .اوږدیږي یا غزیږي	

 

 پو0تنې

 XVII  کر0یز توابع  برخھ

 

 لومړی: <یره  د یوه کر0یز ل0Lت hراف 0ایي( Uول ل0Lت)

سره  €لھ hراف <خھ /ای پھ /ای ل0Lت راواخلئ او متحول دانھ قیمت پھ  -الف
 K	) تولید سره Uول ل0Lت MEډٻرئ یونونو یا  سټ واحدونو(   xورکړئ. د یوه  

 ورکړئ.

 

لھ hراف <خھ /ای پھ /ای ل0Lت  -الف
سره  €راواخلئ او متحول دانھ قیمت پھ 

ډٻرئ یونونو یا  سټ  xورکړئ. د یوه  
 K	) تولید سره Uول ل0Lت MEواحدونو(  

 ورکړئ.

کې لاس   MEکوم د خر<لاوقیمت پھ ھر  -ب
تولید شي او  ME	175تھ راوړل کیږي، کھ 

 تاوان ترې منn تھ را نھ شي.

	

پھ واک کې  xکر0یز د تولید شوو توپونوتعداد  Kدویم: د تنیس توپونو تولید لپاره ل0Lت 
 دی.  
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د توپونو یا  3000ھمداسې 1000د   -الف
  تولیدد <ومره hران دی؟  (کرو)غونډوسکو

لپاره یو ترم ورکړئ. /ای پھ  Kد ل0ت تابع 
<ومره دی؟ د متحولو دانھ  fK/ای ل0Lت 

 <ومره لوړ دی؟ vkل0Lت 

  2500د لګښت پوره کولو لپاره  تر  –ب 
  1E  € 750 =دانو پورې یو ټول ارزښت 

دانو  یا توپونو پورتھ  2500باور لري. لھ 
ګټھ یا خرڅلاو د توپونو د خرڅلاو د تعداد 

)2(E یږي. د سره کرښیز جګx > 2500   
وټاکئ  او 2E (x)لپاره د خرڅلاو تابع 

 xترمنځ د  2Sاو  1S. د  2Sاو   1Sغوڅټکي 
 ارزښتونو باندې کومنتار ورکړئ.–

دریم: د دې لپاره چې یوه فنر( بgکھ)  د فنرتلې پھ <یر وکارولی شو، پھ فنر باندې 
) تر منn اړیکو <خھ   cm( پھ  	x) او د فنر تغیر N( پھ نیوUون  GFاغیزمنھ وزنزور 

 کره یا Uاکل کیږي. 

 

وUاکئ.  <ھ  	Dد فنر ثابتھ 	2Fپھ فنر -الف
 معنا لري؟

<خھ د   xیو ترم وUاکئ، چې لھ تغیر  -ب
 پھ واکوالی تشریح کوي. Fقوې یا زور 

ایا شونې ده، چې د دې فرمول سره سره  
کره یا  	GFتغیر لپاره اړینھ قوه  m	1د 

 معلومھ شي؟
 m	1ده،چې د دې فرمول سره د  ایا شونې-پ

 وUاکو؟ GFتغیر لپاره منn تھ راغلی زور 
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 لپاره مختلف فنر ثابتې <ھ معنا لري؟  2Fھمداسې    1Fد فنر  -ت

 <لورم: د یو نړیوالجال چلوونکی مشتریانو تھ لاندې وړاندیز وړاندې کوي:

 سنت. Ct	1. ھره پسې دقیقھ  €	27,50ساعتھ انترنت، Uول ل0Lت ۵٠

ساعتو  ۵٠دوه تاریف مودولونو باندې کار وکړئ، چې د انترنت استعمالکوونکي تھ د 
 بر شرایط ورکړي.لپاره ھمدا یا برا

 بې لھ بنسUل0Lت. ١ترخ  -الف

 بنسUل0Lت.  €	8: د  ٢نرخ -ب

 ساعتھ <خھ زیات د کارولو دوام لپاره کوم تاریف یا نرخ مساعد دی؟ ۵٠د -پ

 

 /وابونھ

 XVII  کر0یز توابع  برخھ

 

 مفصل حلونھ

 لومړی:

 د فابریکې د ل0Lتشمیرنې کلیمو تعریفونھ:     

 Uول ل0Lت                               /ای پھ /اي ل0Lت   

 دا ھغھ ل0Lت دی، چې تولید ونھ شي           د فابریکې Uول ھغھ ل0Lت دی، چې 

 ھلتھ ھم رامنn تھ کیږي(Uhھ (ورکونھ)،        د یوه شي پھ تولید کې رامنn تھ کیږي 
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 .  K(x)کرایھ،بیمھ، معاشونھ او نور)                           

 

 د یوې دانې متحول ارز0تونھ                    د متحولې Uول ارز0تونھ

 Uول ل0Lت بې لھ /ا پھ /ای ل0Lت <خھ        د متحولې ل0Lت دی پھ ھره دانھ  

        

 

 د Uhې تابع                                   کر0یزه خر<لاو تابع        

 Uxول ل0Lت                  د  قیمت ضرب منn تھ راوړې ډٻرئ یا سټ  -د خر<لاو

                                  	

 K(x)=a1x+a0تابع یو کر0یز مساوات دی:دلتھ د ل0Lت   -الف

 دي   ( لھ hراف <خھ لوستل شوی) K(0)=a0=450€/ا پھ /اي ل0Lتونھ 

                      	متحول ل0Lتونھ دي:
 د کر0ي   جLوالی دی K(x)دا Uیک د 

  لوستل کیږي او      Uکي

لھ دې لاس تھ را/ي د متحولې   لھ دې لاس تھ را/ي  

   	ې د دانې قیمت یا اوو0تون
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	ل0Lت تابع:

	UhG(x)=E(x)-K(x)ھ:  –ب 

 کھ چیرتھ زیان رامنn تھ نھ شي، باید Uhھ لږ تر لږه صفر وي.

 

 لاس تھ را/ي  او    لھ 

 

	لپاره باور لري:  x=175MEد  
وي، چې لھ دې سره کوم زیان رامنn تھ نھ €2,821د یوې دانې قیمت باید لږ ترلږه  

 شي.

 دویم:

 توپونھ:  3000توپونھ:    ، 1000  -الف 

	a1x+a0	=	K(x)ل0Lت تابع:

	

 =400€	a0	=	K(0)<اي پھ /اي ارز0ت:
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		متحول ارز0تونھ:

	

	UhG(x)=E(x)-K(x)ھ:  –ب 

 کھ چیرتھ زیان رامنn تھ نھ شي، باید Uhھ لږ تر لږه صفر وي.

 

 لاس تھ را/ي  او    لھ 

 

	لپاره باور لري:  x=175MEد  
وي، چې لھ دې سره کوم زیان رامنn تھ نھ €2,821د یوې دانې قیمت باید لږ ترلږه  

 شي.

 دویم:

 توپونھ:  3000توپونھ:    ، 1000  -الف 

	a1x+a0	=	K(x)ل0Lت تابع:
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 =400€	a0	=	K(0)اي پھ /اي ارز0ت:/

 	متحول ارز0تونھ:

 	لپاره  خر<لاو تابع:  د   -ب

 لپاره خر<لاو تابع:  د  

 

	:  S1غو<Uکی 

	 

	:  S2غو<Uکی 

	 

       K(x)	<	E(x)لپاره یو زیان منn تھ را/ي، /کھ چېx<4500>1750رو0انھ ونھ: د 
 دی S3سره  E2(x)غو<Uکی د  E1(x)د   
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 ډٻره راک0ړنکې یا د پام وړ ده.  2875	<	x	>	2500د مشتري لپاره ورشو

 2500توپونھ د مساعده قیمت پھ حیث لاس تھ راوړي نسبت   2800دی د بیلLې پھ توhھ 
 توپونو تھ

 دریم: 

 د فنر ثابتھ:    F2د فنر     -الف

 د فنرثابتھ د کر0ې د جLیدنې لپاره یوه کچونھ ده.

  –ب 

	

 :		نظري یا تیورتیکي -پ

 پھ ر0تیا چې فنر د یومتر پھ کLونھ غزیږي.

	د فنرونو  مختلفې ثابتې د دواړو  فنرونو کلکوالی 0ایي. -ت

 <لورم:

 €	27,50دقیقو، ل0Lت  3000ساعتونھ =  50 -الف

 لھ دې لاس تھ را/ي پھ دقیقھ ل0Lت:
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 پاتې کیږي. .€	19,5دقیقو لپاره نورې   3000بنسټ تادیھ ونھ، د   €	8  -ب

 لاس تھ را/ي چې: 

 	ل0Lت پھ دقیقھ:

 

 

ساعتھ زیات استعمال <خھ خورا مساعد دی، /کھ چې  ۵٠دویم تاریفت یا نرخ د  –پ 
 سنت ل0Lت لري.	0,65ھره پسې دقیقھ فقط 

	

 پو0تنې

 XVIII کر0یز مساوات برخھ

 

،، د (پھ غوړوو کې سره یاپاخھ شوي الوhان)پومس – MCلومړی: چUک رستورانت،،  
 kg	250تیا لري. تر اوسھ پھ زخیره کې پومس لو0ي لپاره ھره ورځ  تازه غوړیو تھ اړ

 شتھ دي.

یا کواوردینات سیستم کې یې  -ولاړ-د تابع مساوات ولیکئ او پھ یوه مناسب پروت -الف
 hراف وکاږئ.

زخیرې وروستھ د رستورانت مشر باید د نورو فرمایش وکړي. لھ  kg	95د   -ب  
 <ومره ور/ووروستھ باید فرمایش صورت ونیسي.
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 دا غوړي  ترکومھ وخت رسیږي، کھ پسې فرمایش ورنھ کړای شي؟

وخت کې باید (لھ سرو) پاک شي او لھ  دویم: د ،،ربنسن،، اسونو تبیلھ کې  پھ Uاکلي
  m	317سره Uولیږي. ډٻران یو د  m	32,5تیاری ونیول شي. د ور/ي   تھتازه وخو 

 سره زخیره کیدی شي.  m	350ډکی یا حجم لري. ماکسیمال یا خورا زیات 

چې دا حالت تشریح کوي او اړونده hراف یې پھ یوه  یو تابع مساوات ولیکئ -الف
 لاړسیستم کې وکاږئ.و-تمناسب پرو

 لھ کوم وخت وروستھ باید سره یووړل شي؟ –ب 

 <و ور/ې د مخھ د اخر /ل لپاره سره وړل شوې وه؟-پ

 ان سرف،،  نرخ hوريزدریم: ارین د ،،ار

د میاشت لومړي لس ساعتونھ ازاد دي، بیا  €	5: اساسي یا بنسټ نرخ  Aنرخ 
0,5	Ct .پھ دقیقھ 

 د میاشتې لومړي شل ساعتونھ ا زاد، بیا €	10:اساس� یا بنسټ نرخ   B	نرخ

  0,4	Ct.	/	min.	  .یا پھ دقیقھ	

 د میاشتې .  €	25یا یھ یو/ل نرخ   C  :Flatrateنرخ 

 پھ من/نئ کچھ ارمین د ور/ي دونیم ساعتھ سرف کوي یا نړیوال جال hوري.

 د ھر نرخ پاره د تابع مساوات ولیکئ. -الف

 یا کواوردینات سیستم کې hرافونھ وکاږئ. -پھ یوه مناسب پروتولاړ -ب

 Uول <ھ تشریح کړئ، چې لھ hرافونو <خھ لوستل کیږي.  ) Interpretation(   -پ

 د ارمین لپاره مساعد نرخ وشمیرئ یا پیدا کړئ. -ت
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                لپاره پھ کوم Uکي کې د نرخ برابروالی برلاسی دی؟ Bاو   Aد نرخ   -ټ
	لھ کوم سرف وخت  <خھ د ارمین لپاره فلاتریټ یا Uولنرخ مساعد دی -ث

     سي تلفون) د قرارداد شرایط ھیp نھ دي لوستل�.<لورم: لوhر او علي د ملفون(لا
کړي او دواړه پھ لاندې داتا باندې تکیھ ودواړه غو0تنھ لري، جې ھغھ مساعد قرارداد 

	13,70ورکوي، کھ ھغھ د میاشتې دیرش دقیقې تلفون وکړي او    €	10,10لورا    کوي:
 کھ ھغھ شپیتھ دقیقې تلفون وکړي. €

کھ ھغھ د  	€	15,20د میاشتې دیرش دقیقې تلفون وکړي او ، کھ ھغھ  €	10,10علي 
 فون وکړي.تلمیاشتې اتیا دقیقې 

 د دواړو قراردادونو لپاره تابعمساوات ولیکئ. -الف

 یا کواوردینات سیستم کې وکاږئ. -دواړه hرافونھ پھ یوه مناسب پروتولار -ب

	کړئ.لھ دې دواړو کوم یو مساعد قرارداد لري. نتیجھ یې مد¥  -پ

	pro	pاو یوه ل0Lتقیمت    Gپن/م: یو د انرژي قرارداد دنرخمودل د میاشتې بنسټ نرخ 
kWh  .پھ یوکیلوواټ پھ ساعت   <خھ جوړ دی 

	p.x+G	=	K(x)لھ دې سره یوه کر0یزه اړیکھ منn تھ را/ي: 

 لاندې نرخ راتھ جمتو لرو:

 نرخ میاشتنی ل0Lت پھ یورود  یو کیلوواټ قیمت پھ یورو
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یا کواوردینات  -الف: د ھر نرخ لپاره تابعمساوات ولیکئ او پھ یوه مناسب پروتولاړ
                                                                                   سیستم وکاوئ.

کیلږواټ پھ ساعت کې) د من/نئ کورنئ میاشتني ل0Lت  ٨٠٠(  kWh	800د  -ب
                                                                         مساعد پلورونکی پیداکړئ.

        یا کواوردینات سیستم کې د کر0و غو<Uکي <ھ مفھوم لري؟-ولاړپھ پروت  -پ
محور پھ زیاتیز یا  x	ورکړ0وې. د تابع hراف د 2	-	0,4x	=	f(x)شپږم: کر0یزه تابع  

 g(x)یوونونو یا واحدونو راک0ل کیږي. د راک0لي کر0ې تابعترم  ۴مثبت  لور پھ 
 <خھ جوړٻدی شي؟ f(x)<نLھ لھ g(x)وUاکئ.  

 مفصل حلونھ

	XVIIIکر0یز مساوات برخھ 

 پھ کیلوhرام ا یا مقدارډٻرئ اسټ ی  

 

 وخت پھ ور/و           

خپلواک اوو0تونې یا متحولھ   -الف
x .د وخت لپاره /اپھ /ای شوې 

د پھ کیلوhرام   	f(x)	بلواک متحولھ 
 د پاتې غوړیو لپاره ای0وول شوی

 دی.   kg	250پیل ارز0ت 

	19یا کمیزه ده اوتغیرکچھ منفي 
kg/Tag .ده	
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	وروستھ د نورو فرمایش ورکول کیږي، دا ای0وونھ باور لري:  kg	95دا چې لھ  –ب 

 

 فرمایش باید لھ اتھ ور/و وروستھ صورت ونیسي.

	محور سره باید وUاکل شي:– yد hراف غو<Uکی  –پ 

 

 	ورځ، لپاره بسیا کوي.  13غوړي نور ھم د 

 دویم: 

 د وخت لپاره /ای پھ /ای شوې. xخپلواک اوو0تونې یا متحولھ   -الف -الف

 شوی د پاتې سرې لپاره ای0وول 3mد پھ   		f(x)بلواک متحولھ 

 دی.   m	311پیل ارز0ت 

 ده. m	Tag32,5/تغیرکچھ مثبت یا زیاتیزه  ده او

	دا چې کر0یزه اړیکې شتون لري:

	سره کیږي او د   د   
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 m³پھ  مقدارډٻرې یا                                

           
 ووخت پھ ور/

	تھ جLیږي. m	350وخت  Uاکل کیږي لھ کوم وروستھ چې سره   –ب 

	
 ناولتوب یووړل شي.د نږدې  پن/لس ور/و وروستھ  باید دا 

ارز0ت  پھ کمیزه ورشو کې ورکو چې – xمحور سره د hراف د غو<Uکي د  	xد -پ
	کلھ اخرنئ ناپاکي وړل شوې ده.   
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	هور/و زیات دا ا خرنئ ناپاکي وړل شوې د ۴نږدې لھ 

د الماني متن معنا،، لھ پورتھک0تھ لور تھ: قیمت پھ یورو، فلاترات،  -الف				دریم:
 رسمونھ، وخت پھ ساعتونو.

	

       y  یورو            مت پھیمحور قxمحور  وخت پھ ساعتونو 

 وي، نو  لرو: کھ   : Aنرخ  

																																																																																																																دقیقې    

 	( جLیدنھ)							

 

ازاده ساعتونھ پھ دې معنادي، چې پھ لومړنیو لس ساعتونو کې فقط بنسټ ل0Lت د    10
	دی.  5€

 hراف /غلي.  لھ دې Uکي د 				P(10|5)لھ دې لاس تھ را/ي  
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 لپاره د تابع مساوات:  د نرخ 

 محور  وخت پھ ساعتونوxمحور قثمت پھ یورو                      B :        yنرخ  

0,5Ct/min  	10Ct)پھ دقیقھ   دقیقې دي:	

( جLیدنھ)   	
	

بنسټ کرایھ   €10اولنیو شل ساعتونو کې د  ھساعتونھ پھ دې معنا دي، چې پشل ازاد 
 	P(20|10)لویږي.لھ د ې لاس تھ را/ي

	hراف تیریږي.  لھ دې Uکي د

  					                          
                                 نرخ لپاره تابع مساوات:  Bد 

                               دسرف وخت <خھ خپلواک دی. €25: فلیت ریټ یا Uولنرخ  Cنرخ 
                   محور سره غبرګ)-  x(د    :	=25	F(x)لپاره  Cد تابع مساوات د نرخ 

،  Bفلیټ، نرخ , Aپھ کواوردیناتسیستم کې لھ پورتھ ک0تھ او پ0تو: قیمت پھ یورو، نرخ 
                                                                              دقیمت برابروالی.

کې قیمتبرابروالی  53ساعتونو کې دواړه کر0ې سره غو<وي، پھ Uکي  53پھ نږدې  -پ
ترمنn نرخ  مساعد   82او   53و پورې نرخ  مساعد ی. د نږدې سلواک لري. تر نږدې 

.                                 يساعتھ وروستھ فلیټ ریټ یا Uولنرخ Uhور تمامیږ 82دی. لھ 
 رف کوي. د ده لپاره د دې سرف وختسساعتھ   75ارمین پھ میاشت کې نږې  –ت 

	لپاره نرخ   مساعد وی. یو عساب بھ دا تایید:
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	د کر0یزو توابعو پھ مرستھ 2.4                ٢۵۶       

---------------------------------------------------------------------------------- 

	میاشتنی د سرفدوام:     

 قیمت: A 	د نرخ

 قیمت: Bد نرخ  

 قیمت 	Cد نرخ 

2,5h.30=75  ساعتھ	

 

 نرخ د قیمتبرابروالی د دواړو کر0و د غو<Uکو <خھ پیدا کیږي.  B	او Aد نرخ   –ټ 

 دقیقې) ٢٠ساعتونھ  او ۵٣پ0تو:(  لاندې پھ

 

دقیقو وروستھ پھ واک کې دی. د دې وخت لپاره  ٢٠ساعتھ او  ۵٣د قیمت برابروالی د 
 دی. €	18قیمت د دواړو نرخونو لپاره

سره ھغھ Uکی پھ نخ0ھ   (x)	Fغو<Uکی د  BK	(x)لھ hراف <خھ لوسل کیږي، چې د  -ث
	مساعد دی. تھ  Bکوي، لھ کوم چې فلیټ ریټ نسبت نرخ 
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                             ٢۵٧          د کر0یزو توابعو پھ مرستھ 2.4                          
----------------------------------------------------------------------------------   

 کړي.د   ساعتھ د میاشتې د صرف لھ وخت <خھ دې سړی فلیټ ریټ تھ بدل 

 				محور پھ دقیقو 	xمحور   د یورو  				y  -الف          <لورم:

	یورو 10,10دقیقې    30یورو           لوhر:   10,80دقیقې  40علي            	

 

	ولاړ: قیمت پھ یورو. پروت: وخت پھ دقیقو -ب
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	د کر0یزو توابعو پھ مرستھ 2.4                   ٢۵٨        

----------------------------------------------------------------------------------
د لوhر د کږې <خھ  2K(x)علې ارزان قرارداد لري، /کھ چې د قیمت کږه یا منحني  -پ

                                                                        لاندې لور تھ پرتھ ده.
 2K(x)، /کھ چې د  	اتیزه ساحھ کې نھ سره غو<ويیپھ مثبت یا ز xکر0ې  ھم د  دواړه

							لھ جLوالي کم دی او د خبرو زیاتوالي سره د قیمت توپیر لوییږي.  1K(x)جLوالی د 
پھ کمیزه یا منفي ساحھ کې پروت دی او نسبت پو0تنې کولو تھ   xد کر0و غو<Uکی د 

	کومھ معنا یا مفھوم نھ لري.
تاریف د نرخ پھ معنا دی.  -الف   پن/م:
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	٢۵٩                  د کر0یزو توابعو پھ مرستھ 2.4                           

---------------------------------------------------------------------------------- 

 -ب

	
 خورا مساعد دی.  IVل0Lت  سره نرخ   kWh	800د میاشتې د 

ھرچیرتھ چې دوه hرافونھ غو<وي ھلتھ  د Uاکلي ل0Lت د نرخبرابروالی منn ت ه   -پ
 را/ي

 	شپږم:

	یوونونو یا واحدونو پھ شاو خوا راک0نھ ۴د  

	
	پھ شاوخوا ک0تھ لور تھ راک0نې لھ لارې لاس تھ را/ي.1,6برابره نتیجھ د 
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 :UولLھ2.5-

 کر0یزې توابع

 

 د کرښې عمومي مساوات.

 د کرښیزې تابع ګراف یوه کرښھ ده.   

 	محورغو<تکي:

 پھ حیث ځایسره د صفر xsد    

 وګورئ

 د جګوالي درٻګوډی یا مثلث

 پھ پروت اړخ: مخامخ اړخ= جګوالی
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	٢۶١																																																	UولLھ:2.5-                           

---------------------------------------------------------------------------------- 

 

 پھ کیڼ مثلث کې:پھ پروت اړخ|مخامخ اړخ=جګوالی

 :وکورئ ھم

 تیریږي. y 2( x 2P |2 (او    x 1P )y 1 |1  (د یوې کرښې جګوالی چې لھ ټکو 

 

 . سره تابع د روکړشوو شرایطو

 تیریږي y 1( x1P |1 (جکوالي سره لھ ټکي   1aلومړی حالت: یوه کرښھ د 

ټولیز حل

 

 بیلګھ:
 ټکی  جګوالی  

  وتونمساوات:
  جګوالی کیږدئ:

 ارزښت د شمیرلو دی د  
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	UولLھ:2.5-                   ٢۶٢        

---------------------------------------------------------------------------------	

 

 جګوالي بڼھ-د ټکي

 

 لپاره.  ټکی ازماٻښت د 

 
 ھم وhورئ. د

 پھ یوه کرښھ پراتھ دي.  y 2( x2P |2 (او x1P )y 1 |1 (دویم حالت: دوه ټکي 

 بیلLھ:

  	وتونمساوات:   

 	دجLوالي Uاکنھ:

 لپاره او یا د   او د ټکې ازماٻښت د    جګوالی کیږدئ  

 
 یا د کرښیزمساوات ټولیزه بڼھ د دوه ټکو لھ لارې و کاروئ

 

 ھم وکورئ دا

 د کر0یزمساوات /انLړی حالت.

 . aمحور تھ غبرګ پھ واټڼ  yمحور تھ غبرګ:  د  xد  0aپھ  واټن 
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	٢۶٣                              UولLھ:2.5-                                      

----------------------------------------------------------------------------------	

  
 وhورئ. ھم دا

 /ای نسبت یو بل تھ.پروتد دوه کر0و 

 کیدی شي یو بل سره غوڅې کړي، یو بل سره غبرګې یا کټمټ وي. gاو   fدوه کرښې 

 لھ لارې.g(x)	=	f(x)د حل ای0ونھ د توابعمساواتو د برابرای0وونې 

hرافونھ سره پھ یوه Uکي کې غو<وي.   g	او Ufیک یو حل ولري، نو د   g(x)	=	f(x)کھ 
 تلف جLوالي لري.خکر0ې م

کوم حل ونھ لري، نو دواړه کر0ې hډ Uکی نھ لري. دوی یو لھ بل سره  g(x)	=	f(x)کھ  
 غبرhې /غلي

 ناپای ډیر حلونھ ولري، نو دواړه کرښې سره کټمټ دي. f(x) = g(x)کھ  
 ې) ولاړې دي).اوتوګونالې کرښي (دوه کرښې یو پھ بل عمود(ولاړ

 

 د دوه یو پھ بل ولاړو عمود(ولاړو) 

 لپاره باور لري: hاو  gکر0و 

		              
 ھمدلسې

 

	یا
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	د کر0یزو توابعو پھ مرستھ 24                  ٢۶۴         

---------------------------------------------------------------------------------- 

 پو0تنې  

 VIII کر0یز  توابع برخھ

 

	=	f(x)د ھغھ د مساوات لھ لارې ورکړ شوې ده.تابع مساوات   fKلومړی: یوه کر0شھ 
0x	+	a1a  .راف پھ یوه مناسب کووردینات سیستم کې وکاږئh  یې ولیکی او د ھر 

  -پ   -ب    -الف 

  –ث   -ټ   -ت  

 دی. سره ورکړ شوید    دویم:  کر0یز تابع

 	د تابع ارز0تونھ وشمیرئ: -الف

 لري؟  5-ب: تابع پھ کوم /ا ی کې ارز0ت 

 د کوم افقي قیمت لپاره ارز0تونھ مثبت(زاتیز) دي؟ -پ

 خپلواک دی. uلھ  	f(u+2)-f(u)و0ایئ،چې  -ت

Uکي وUاکئ او پھ یوه کواوردیناتسیستم کې یې دریم: د لاندې کر0زو مساواتو محورغوڅ
 کړئ.hرافونھ رسم 

                   -پ   -ب    -الف 

 -ث   -ټ   -ت 
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	٢۶۵         د کر0یزو توابعو پھ مرستھ 2.4                           

----------------------------------------------------------------------------------
لھ لارې  P(-3|1)سره د Uکې -2x+4	=	g(x)<لورم: د غبرhو مساوات و کر0ي د  

 وUاکئ.

سره  پھ کواوردیناتسیستم کې رسم کړئ. بې لھ  1,5x	=	f(x)پن/م: کر0ھ د تابع مساوات 
 نورو مرستندویو موادو دا لاندې کر0ې ھم ور رسم کړئ.

 

تولیدوي. دا پھ تولید کې منn تھ "Amore"د شونډورنBeauty"  m	Big"شپږم: فیرما 
دانو پھ تولید  100	=	xراغلي ل0Lونھ د د تولید شوو دانوتعداد پع واک کې یا تابع دي. د 

ل0Lت منn تھ  €	410دانو پھ تولید سره    200	=	xل0Lت منn تھ را/ي، د  €	385سره 
 شتون لري. را/ي. د دانوتعداد او د منn تھ راغلو ل0Lتونو ترمنn یوه کر0یزه اړیکھ

                                                                   د  ل0Lت تابع ولیکئ. -الف
                                دانو تولید سره د دانې ل0Lت <ومره دی   140	=	xد   -ب
      د خورا زیاتو دانو تولید سره  د دانې ل0Lت د کوم ارزشت لور تھ  ھ<یږي؟  -پ
سره د Uhې ساحھ  پرتھ، کھ د ھر شونډو رنm خر<لاو قیمت  x	پھ کوم ډٻرئ یا سټ -ت

 لاس تھ راوړل شي؟  €	5,20

( د خر<لاو تابع)   hرافونھ پھ یوه کواوردیناتسیستم E(x)	(دل0Lت تابع) او K(x)	د -ټ
 کې وکاږئ.

 

  اوم: کوم مساوات پھ کومھکر0ھ اړه لري؟
	ړدانھ کړئ.خپلھ پریکړه پھ دلیل 
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---------------------------------------------------------------------------------- 

 /وابونھ
 VIIIکر0یز توابع  

 مفصل حلونھ

 لومړی:
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	٢۶٧            د کر0یزو توابعو پھ مرستھ 2.4                           

---------------------------------------------------------------------------------- 

 

 

 

 

 دلتھ
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---------------------------------------------------------------------------------- 

 	دویم:

 	نتیجٻې پھ درې /ایونو راUوأ شوې دي: -الف

 

 -ب

  

  –پ   

 

    -ت   

 

 خپلواک دی. uلھ  

 دریم:
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	٢۶٩              د کر0یزو توابعو پھ مرستھ 2.4                           

---------------------------------------------------------------------------------- 
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---------------------------------------------------------------------------------- 
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	٢٧٢            د کر0یزو توابعو پھ مرستھ 2.4                           

---------------------------------------------------------------------------------- 

 

 
 	<لورم:

  g(x)	=	-2x+4  ھhغبرh(x) لھP(-3|1)  .خھ تییږي> 

	غبرhھ ھمغھ یا برابر جLوالی لري.

 h(x)	=	-2x+a0	

	 

 پن/م:

 

f(x)	=	1,5x	

g(x)=1,5(x-2)           
 0ي لورتھ ک0ونھ 2پھ 

h(x)=1,5x-2             
ک0تھ لور تھ  2پھ 

 i(x)=1,5(-x)=-xک0ونھ

 محور ھدنارونھ- yپھ 

j(x)=1,5(2x)=3x 

 ډبل جLوالی 

 شپږم:
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---------------------------------------------------------------------------------- 

 قیمتتابع:  	،			 -الف

 

		0,25x+360	=	K(x)لھ دې <خھ  لاس تھ قیمت تابع را/ي:

 -ب

 :	K(140)=0,25.140+360=395دانو لپاره قیمت  140د

 د دانې قیمت=  دانھ/قیمت=

	

 دی.. €	2,82دانو تولید سره د دانې ل0Lت 140د 

 د دانې ل0Lت یا قیمت= دانھ/ ل0Lت= -پ

 

تل کوچنی کیږي.، داسې چې د دانو  تعداد سره ترم  –د ډٻرو لویو دانوghون یا 
 ارز0ت تھ نږدې کیږي.   €0,25قیمت یا ل0Lت تل زیات د

 :وھنیز یا ریاضیکي داسې لیکل کیږي:پدا شمیر
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	٢٧٣              د کر0یزو توابعو پھ مرستھ 2.4                           

---------------------------------------------------------------------------------- 

  K(x)	دومره لوي دی لکھ ل0Lت E(x)	معنا، چې خر<لاو ېUhھ /ای پھ /ایوالی پھ د -ت

	
 د شونډو پنسل خر<لاو وروستھ Uhھ کیږي.دانو ډٻرۍ یا سټ  73د 

 -ټ

 اسعارواحدونھ                                                       

                       
                                                                                  سټ واحدونھ

واحد. ولاړ: د پیسوواحد. پھ منn کط لھ ک0تھ پروت محور: د ډٻرۍ یا سټ یوون یا 
 پورتھ لور تّ: د تاوان ورشو یا ساحھ، د برابروالي ورشو، د Uhط ورشو.
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	د کر0یزو توابعو پھ مرستھ 2.4                   ٢٧۴        

---------------------------------------------------------------------------------- 

 اوم:

 لھ  املھ   او  د  

 پھ hرافیک کې نھ را/ي   

 لھ املھ    ا و  د    

	لھ ا ملھ  او  د    

 

 کر0یزمساوات
 Xبرخھ   

 	لومړی: د یوه کر0یز تابع د تابع ترم دی:

 وUاک�   uپھ hراف پروت دی.   UA(u|-1)کی   -الف

 صفر/ایونھ وUاک�  f(x)د  –ب 

 ؟  1	>	f(x)د کوم ارز0ت لپاره باور لري   xد  -پ

 وي.  سټ وUاک�، کھ –ارز0تډٻرۍ یا   f(x)د -ت 

کې x=-2محور پھ  - hxراف داسې و ک0وۍ، چې  ک0ول شوې کر0ھ د  f(x)د   -ټ
	غو<ھ کړي.
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	٢٧۵             د کر0یزو توابعو پھ مرستھ 2.4                           

---------------------------------------------------------------------------------- 

hراف لھ سرچینې یا پیل h(x)ورکړۍ. د کر0یز تابع    h(x)	او  f(x)دویم: دوه توابع 
 <خھ تیریږي.

h(x)    اک�، کھUوh(x)=f(0) وي.   او 

 لاندط اړیکې معلومې وي:سفر/ایونھ او وUاک�، کھ f(x)دریم: د کر0یز تابع 

	

 <لورم: و0ای�:

 پھ یوه کر0ھ پراتھ دي.  او Uکي   

	<خھ تیریږي. د Pلھ  Uکي   hداسې راکا0ل کیږي، چې  راک0لې کر0ھ   gپن/م: کر0ھ  
h  .اک�Uمساوات یا برابرون و 

 

کې  او    شپږم: د  د کومو ارز0تونو لپاره کر0ھ پھ Uکو

 لري؟ جLوالی  

 حل کړۍ:اوم:  

 ارز0تونھ وUاک�-  xلپاره د   f(x)>oد 0,5x-3	=	f(x).	   -الف

 غو<Uکی وۓتاک�. . 0,5x-3	=	   f(x)	1,25x	=	g(x)		;	-ب

تھ اوبھ پرتې یا خوندي  دي.  ھره وځ لھ Uانک vلی  9500 ېزخیره Uانک ک	اتم: پھ یوه
 لیتره اوبھ وٻستل کیږي.  160<خھ 
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	د کر0یزو توابعو پھ مرستھ 2.4                     ٢٧۶      

---------------------------------------------------------------------------------- 

 د دې (شي ) حالت لپاره تابعمساوات ولیک�. -الف

 لھ <ومره ور/و وروستھ Uانک تشیږي؟-ب

 د تابع hراف وکاږۍ. -پ

تھ  km/h	25پھ یوه وخت/غاستھ کې    دچUکتیا منn ارز0ت   Aنھم: یو بایلسکل/غاستی 
 رسیږي.

	45<خھ  وروستھ خوزي او   یو من/ن� چUکتیا Aدقیقې د  B  20	بایسکل/غاستی  
km/h .تھ رسیږي 

 تھ رسیږي؟ یوه سکی<ي چمتو کړۍ.   A	و Bچیرتھ او کلھ بایسکل/غاتی 

 

 /وابونھ:
 ې او مفصل <وابونھنتیج

 نتیجې :

 لومړی:

 -پ   -ب   -الف

   -ټ   -ت   

 دویم:
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	٢٧٧                  د کر0یزو توابعو پھ مرستھ 2.4                           

---------------------------------------------------------------------------------- 

 								دریم:

 	<خھ لرویا ترې لاس تھ را/ي  P2او P1لھ  <لروم: 

 پرتھ.ه دf(x)	پھ 	P3راکوي، 	لپاره Uکی ازماٻ0ت د  

   پن/م::

        شپږم:

    -ب    -الف         اوم:

 -الف         اتم: 

  ور/و وروستھ تش دی. ۴،U۵٩انک لھ  <ھ نا <ھ   –ب   

 hراف د مفل <واب سره ک0ل شوی دی.  –ت  

دقیقو وروستھ نیول کیږي.  نو      45<خھ د Bلھ   بایسکل/غاستي   Aنھم: بایسکل/غاستی 
B 25   18,75دقیقي پھ لار وو. دواړو /غاستو یوه د	km .لار وھلې ده 

	

 مفصل ځوابونھ:

    -الف     لومړی:
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	د کر0یزو توابعو پھ مرستھ 2.4                 ٢٧٨          

----------------------------------------------------------------------------------			

  		–ب 

  –پ   

   
  –ت 

 
  –ټ   

 

xs=-2   دg(x)  صفرځای دې وي، نو 
 

 جګیدنھ ساتلې پاتیږي

 
 پورتھ لور تھ راکښنھ  14/3پھ 

 کیڼ لور تھ راکښنھ 3,5یا پھ 

       دویم: 
 

  دریم:
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	٢٧٩                    د کر0یزو توابعو پھ مرستھ 2.4                           

----------------------------------------------------------------------------------

 

   
 د... لپاره ضرب، پھ   پروت دی.څلورم: د المانط پښتو لھ پورتھ کښتھ  لور تھ: 

 

 زماٻښت:لپاره ټکی ا د 
 

 .پروت دیپھ 
 څخھ تیریږي.  P(3|4)لھ    g(x)=-0,25x+1  h(x)پنځم:     
 راکښل کرښې لپاره جګیدنھ برابره  پاتې کیږي.h(x)د 
 

 
 

        شپږم:
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	د کر0یزو توابعو پھ مرستھ 2.4                ٢٨٠          

----------------------------------------------------------------------------------  

	–الف 		اوم: 

       لپاره x > 6د  f(x) >0  نو 

                                                                 -ب      

  :د غوڅټکي لپاره شرطونھ

 
 د ټانک خوندیونھ=  f(x): ورځې=x    -الف   اتم: 

 

  ایښوونھ:  ب =   
 تش دی.  ورځو څخھ وروستھ59,4ټانک لھ  

    -ت 
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	٢٨١              د کر0یزو توابعو پھ مرستھ 2.4                           

----------------------------------------------------------------------------------  

	نھم:

	
	

دقیقو تلنې  ۴۵لھ   Aبایسکل /غلونکی 
<خھ   Bوروستھ لھ بایسکل /غلونکې 

 رانیول کیږي.

دقیقو پھ لار  ٢۵بیا لھ  Bبایسکل /غلونکی 
کیلو  ١٨،٧۵وو. دواړو /غلونکو یوه  د 

 متره لار وھلې .

	

	

	

B لھA  دقیقې وروستھ پھ  20<خھ
 خوز0ت پیل کوې

 غو<Uکی نتیجھ راکوي: د دواړو کر0و

 

 ساعتھ وروستھ tلھ 

 

 km/minکھ  سزعت یا چUکتیا پھ 
واړول شي، سړی کړی شي پھ شمیرلو 

 کې پھ واحد سرف نظر وکړي.
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 مربع توابع     2.6
 

 یا مربع توابعو تھ ننوتنھ یا پیل -څلورۍ    6.1 . 2

 

 ننوتنھ یا پیل

وي، جې د بریک پھ وخت کې پھ پاخھ سرک  د ھرڅوک چې موټر زده کوي، باید پوه 
 دی شي..یک دی شي یا جمعھیبریک نیولو او د موټر دریدځای ترمنځ څنګھ سره یوځای  ک

( کیلومتر پھ ساعت) د  km/hپھ  vقانون سره سم  لھ چټکتیا( سرعت)   رد لاندې  موټ
 دی شي.یرلکیپھ متر شم bد بریک لار  rعکس العمل لار  

 لګې پھ توګھ د المان پخوانی او  لھ څخھ نوي قانون.یی) :  د بپام ( خبردار

 رل کیږي.یلھ   څخھ د تملار پھ وچ اسفالت شوي سرک د پل بریکلار سره شم

 العمل لارد عکس    د برٻک لار     
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                           ٢٨٣                                مربع توابع                                        
--------------------------------------------------------------------------------- 

کلار لپاره  دا فرمول  باور لري.: ریرا پھ دې خوا پھ جرمني کې د ب څھ وختیادونھ: د 

 
ھ پسرعت  راوځي، کھ چټکتیا یا   (m)د بریک ھمدا ډول د عکس العمل لار  پھ متر 

 وي. (km/h)متر پھ ساعت وکیل

تابع مساوات   و ټاکۍ ، د کوم لپاره چې پھ ھره  s = f(v) د دواړو حالتونو  لپاره د –الف 
 دی شي.یرل کیتللې چټکتیا یا سرعت  تملار شم

 ,v = 0د  دواړو حالتونو لپاره  د وھل شوی سرعت    s = f(v)د تابع مشاوات    -ب 
10, 20, 30, ... 100 km/h  رل کیږي.یسره  د ه یوه   د توقف لار چې شم 

 اف رسم کړۍ.رمتسیستم کې ګییا د وضعیھ ق ېکم دیناتسیسترپ : پھ کواو

 ت: ټولھ لاس تھ راوړې نتیجھ تشریح کړۍ.

Problemlösung:  :د پرابلم حل 

 الف: د تابع مساوات:

 زوړ قانون: 

 

  نوی قانون:

 

 متر پھ ساعت کې): ارزښتجدول( پھ کیلو  -ب 
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 ګرافون  -پ 

                                     
 پھ ګوتھ کوي.  km/hمحور  ھر ه وھل شوې لار پھ    xد  

 وتھ کوي.ګپھ  m محور د ھر ھمغھ د توقفلار پھ  - yد 
 کومنتار –ت 

  km/h 50د نوي نظم وروستھ د   د چټکتیا(سرعت)  زیاتیدنې  توپیر تل زیاتیږي.  د  
ده. پھ   %69نږدې    m 40ده، دا د زړې لار m 27,5لار   چټکتیا سره  نوی  د تم کیدلو

100 km/h      130دا نوې لار نوره فقط  ده، دا د زړې m  ده.   د    %61لارٻا نږدې
 سره موخھ وره ده.  (ABS)برٻک نیولو لار  کمېدنھ د برٻک ښھ کیدو

دا نھ کرښیز د تابع مساوات د ټیک پاموړتیا  او ګراف لھ املھ  موږ کره کوو، چې 
 مساوات دی او نھ  یوه کرښھ. انځوروي.

 

(c) ketabton.com: The Digital Library



	
	   

                  ٢٨۵                                         مربع توابع                                        
---------------------------------------------------------------------------------    

      وات لاندې بڼھ لري:د تابع مسا

 مې  درجې ټول(تام) راشنل توابع.– 2داسې تابع مربع تابع بولو  او یا ھم  د

 ګرافونھ یې پارابول بلل کیږي. 

 :تمرینونھ

 ږۍ.وکا رافونھh پارابولونوې لاند د

 �کیول   جدول ت0ارز لپارهې د د

    -دریم  دویم    -اول 

   -شپږم     -پن/م   -<لورم 

    -اتم    -اوم 

   -لسم    -نھم م

 

 ېن0راک او ضریب ھgب پارابل، نورمال
 :قرارداد کار د

 

 قیمت وضعیھ پھ رافh اوړۍ ی<و  تابع  لپاره تونو0ارز مختلفو د a2 د
         ږۍ:وکاې ک سیستم
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--------------------------------------------------------------------------------- 

 تابع پارابل شوي ور/ان د
	x²  د  بل لھ یو  مساوات
  املھ لھ  2a	  ضریب

	.توپیروي

	
gې ب د پارابل د 2a  ضریب دا

 د املھې د لھ او   مسول  لپاره
 . يږکی بلل ضریبgې ب

وضعیھ   Sد تقاطع ټکی 
 لري.  S ( 0 | 0 )قیمتونھ   

 

 بڼھ ضریب د پارابل  قوارې   یا شکل تھ څنګھ تغیر ورکوي؟

 ضریب بڼې د پارابول پھ نخښھ ونھ
                 نورمال پارابو ل                                                           

غزٻدلی پارابول                                                                        
کېکاږلی پارابول                                                                                  

محور ھنداره شوی نورمال پارابول                                xپھ
محور ھنداره - xزٻدلی پارابول،  پھ   غ

حور م– xکاږلی پاربول،  پھ یشوی  ک
  ھنداره شوی 

 

 :قرارداد  کار د
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               ٢٨٧                                            مربع توابع                                        
--------------------------------------------------------------------------------- 

تابع   مطالع کړۍ او پھ وضعیھ   د مختلفو ارزښتونو لپاره د 0aد  

 قیمتسیستم کې یې ګراف  رسم کړۍ:

 

ې چ ،ید پارابل نورمالی ل0راک یو دا
 پھ 	0aد  S) نقطھ آس ر دی( کU	کرئک
 .دهې شو ل0راک حدونواو

 

ې  باند دواليږاو پھ  محور  yد نھ0راک
 لورې ن0راک دې  چ رتھٻچ ، نیسي صورت

 .شيی دیک اکلې  Uلار لھ0ې مخنخ 	0aد  د

  0S ( 0 | a (کواوردینات  Sد تقاطع ټکی 
 لري.

 
 
 :قرارداد ورکونې  کار د

 پھې ی رافh اوړۍ ی<و نھ0راک  لپاره تونو0ارز مختلفو د  u د  تابع (x+u)²	=	f(x)د
	ړۍک رسم  xې ک ستمیمتسیق ھیوضع

	

 :جدول ت0ارز د
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--------------------------------------------------------------------------------- 

 

 

یو راکښلی (چې ځای تھ یې تغیر ورکړ شوی وي) نورمال پارابول دی، چې ککرئ  د ا
پھ محور  راکښل یا کښول شوې   x پھ واحدونو(یوونونو) د uیې د   Sټکی(د رأس نقطھ)  

 لري. S ( -u | 0 )غوڅتکی(نقطھ تقاطع) یې کواوردینات       S ده.  د

واحدونو یا  uپھ   S کیڼې لور تھ څرخون یا څرخول، ککرئ ټکی
 یوونوو د پیل یا سرچینې کیڼ لورت پروت دی.

ونو د پیل یا واحد  uپھ  Sښی څرخون یا څرخول، ککرټکی    
 سرچینې  ښۍ لورتھ  پروت  دی.

u>0 => 

 

u<0 => 
 :قرارداد (ورکونې)  کار د

 

یې پھ 	و<یړۍ او hراف a0	+	(x+u)²	=	f(x)دمختلفو ارز0تونو لپاره تابع      a0او  uد 
	یوه کواوردینات(پروت ولاړ) سیستم کې ان/ور کړۍ.
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               ٢٨٩                                            مربع توابع                                        
--------------------------------------------------------------------------------- 

	

یې پھ دوه واحده 0ی   hSراف بیرتھ یو نورمال پارابول دی، چې ککرئ Uکی    2f	(x)د 
پورتھ لور تھ راک0لی دی.                                            لور تھ او پھ درې واحده

پھ یوه  S(د رأسUکی) hراف ھم یو نورمال پارابول دی، چې ککرUکی   3f		(x)د 
 دی. یا راک0ل شوی 	واحد(یوون) کیڼ او پھ درې واحده لاندې  لور تھ ک0ول شوی

ډول  تابع   د مربع  تابع د ککرئ Uکي(رأس Uکي) بgې تابع   د 
 بلل کیږي.

د  0aمحور پھ لور او  پھ    	xارز0ت  د uد تابع hراف نورمال پاربول دی، چې پھ 
y                                                              .محور پھ لور راک0ل شوی دی

کړو، نو د ککرUکي بgې مربع تابع پھ دې ډول سره پھ نخ0ھ   کھ ککرUکی د 

	ده: 
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 لنډه بgھ:

  بٻلLھ:

	
	

 تر اوسھ مو فقط نورمال پارابول راک0لی  (را کش شوی)   وو.

 ھمدا یا برابره  راک0نھ کیدی شي د یوه پھ خو0ھ پارابول سره  سرتھ ورسول شي.

 پھ پام کې ونیول شي.  2aدلتھ دې بیا  فاکتور 

 

	پھ Uولیزه توhھ باور لري: 

ککرUکی (د  د یوه نورمال پارابول  تابع (بلوان) دی، چې  

د ککرUکي  د تابع   لری، نو      	رأس Uکی)
	مساوات دي.

 ټکي) ټاکل د مربع تکمیلونې لھ لارې د رآس ټکي( ککرۍ

 موږ پوھیږو چې صدق کوي:

 

پھ ککرټکي کې د ټولیز تابع مساواتو  د ترم تابع  لھ لارې کیدی شي د یوه پارابول 
 ککرټکی ( د ککرۍ ټکی) وشمیرل شي.

 بیلګھ:

F(x) = 3x² - 12x + 15    .دې پھ ککرئ ټکي مساوات واړول شي 
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--------------------------------------------------------------------------------- 

 تر مخھ ضریب دې لھ نوکانو راوه وٻستل شي.  x²پل(قدم) : د  لوړمی

=> f(x) = 3[x²-4x+5] 

 او بڼھ بدلون  [   ]دویم پل : مربع تکمیلونھ   

=> f(x) = 3.[x² - 4x +(2)²  -(2)²  +5] = 3.[(x-2)²+1]=3.(x-2)² +3 
=>S(2;3) 

 بیلګھ:

 

 بیلګھ:

  

 

 
 لارې د رآس ټکي( ککرۍټکي) ټاکلد مربع تکمیلونې لھ تمرینونھ:    
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--------------------------------------------------------------------------------- 

ې لاند د).  تابع راشنل ولې Uجردې میدو د( دي  ويشړورک  مساوات تابع پارابل یوه د
	ړۍ.ک دایپ کيUرآس او  ھgب کوUرآس لپاره بارابولونو

hږۍ:وکایې  رافونھ 

 : میدر : میدو ړی: لوم

: مږشپ  : م/پن  : لورم<

 :  اتم  : اووم   

 	:لسم :  نھم 

 

 ېجینت

	I مساوات مربع تمرینونھ

 I سره رافh او جدول ت0ارز دې تیجن

 ړی:لوم

 

   5	–	4x	+	x²	=	f(x):  تابعمساوات
 تجدول0ارز
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 :میدو

 

 تابعمساوات

f(x)	=	x²	+	2x	+	5 

 :تجدول0ارز

	

 

 :مید

 

 تابعمساوات

f(x)	=	 -	x²	+	x	+	6 

 تجدول0ارز

 

 

 :لورم<
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--------------------------------------------------------------------------------- 

 

 x		-		x²	 	=	f(x):  تابعمساوات
	:تجدول0ارز

 

 :م/پن

 

 x		-		x²	 	=	f(x):  تابعمساوات

 :تجدول0ارز

 

 :مږشپ

 

 +2x+3		x²	 (½)	=	f(x):  تابعمساوات

 :تجدول0ارز
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 :  اووم

 

 تابعمساوات

f(x)	=(1/3)x²	+(2/3)x	+	5/3 

	:تجدول0ارز

 

 

 :اتم

 

 تابعمساوات

f(x)	=	-2x²		+8x-	11 

	:تجدول0ارز

 

 

 :نھم
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--------------------------------------------------------------------------------- 

 

 x	3	-		3x²	 	=	f(x):تابعمساوات

 :تجدول0ارز

 

 :لسم

 

 تابعمساوات

f(x)	=	1/4 	x²	+	(11/2)x	+10 

 :تجدول0ارز

 

 : 1	 ھLلیب

ې چ ،ید یندړاې ک حالتونو اتویز شو،پھی اړک رسمې چ رافh تابع راشنل ولU د
	ی. د نیړیا تل  ھم دا خو.  شيی دیکې لار لھ  ريیجبشم لپارهې د د. ژنویوپ تجدول0ارز

 .خھ< ريیجبشم لھې ب  ھLلیب ساده ه یو

  	3	+	x	4	-	x²	=	f(x):  مساوات تابع
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--------------------------------------------------------------------------------- 

 کوو لیپ خھ<0	=	x	ې  تحول دږ مو

 

 .يړک پعې چ شيی دٻک شي،ی  لو +		10  لھ   ت0ارز تابع دې چې ھغ تر

 .يږکی اکلU لپاره تونو0ارز   	x	منفي د تونھ0ارز تابع د اوس

	

 .يږکی ل0کې ک جدول یوه پھ تونھ0ارز ولU اوس

 

 .شي رسم رافf(x)  h د شيی دٻک  سره تونو0ارزې د لھ اوس

	 شيی دٻک رلیشمې پس بیا دا وي، نھ شتھ  تونھ0ارزn من نورې ک وخت پھ رسمولو د کھ

    = x+    ½لګې پھ توګھید ب
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 لھ کسان دا شيړی کې ک حالتې د پھی. د نھ بلد ھ0 سره ريیجبشم لھ وک< ھر
 	.واخلي کار خھ< وتریکمپ یا رونيیشم

	د اصلي hډ مرج ( ماتلاندې ) پ ھمعنا دی.  HNپھ لاندې کې  

	

 دي شوي حل  مرستھ پھ ريٻجبشم دې یې برخې نې /چ ھ،Lلٻب غوره یوه

 مساوات تابع د

 .دي مانا پھ مخرجی اصل د دا راغلي، HN ونھیا/ اتیزې لاند پھ: بادونھ

 کوو پیل سره  0	=	x دږ مو

 

 

 

 

	.اکوU لپاره تونو0ارز  x منفي   د تونھ0ارز تابع د اوس
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 .يږکی کلیلې  ک جدول یوه پھ تونھ0ارز ولU اوس

 

 

 .شيی دیک ل0ک رافh  د اوس سره تونو0ارزې د د

ی دیک رلیشمې پس بیا دا  ، وي نھ شتھ  تونھ0ارزn من نورې ک وخت پھ رسمولو د کھ
	 شي

					=	x+				5/2ھhتو پھLې لیب د
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 مشترک مخرج یا (ماتلاندې)جرمخې صلاد Hauptnenner)	HN(ې  ک پورتھ پھ: یادونھ
	ی.د معنا پھ

د دې لپاره چې د یوه Uول ری0تونې یا تام راشنل  تابع hراف ان/ور کړای شو، پھ زیاتو 
حالتونو کې اړیین دی، چې ارز0ت جدول وکاږو. د دې لپاره یو جبشمیروني تھ اړتیا 

		لرو.
	
 .خھ< ريیشمجب لھې ب  ھLلیب ساده ه یو

  	3	+	x	4	-	x²	=	f(x):  مساوات تابع

 کوو لیپ خھ<0	=	x	ې  تحول دږ مو

 

	

 .يړک پعې چ شيی دٻک شي،ی  لو +		10  لھ   ت0ارز تابع دې چې ھغ تر

 .يږکی اکلU لپاره تونو0ارز   	x	منفي د تونھ0ارز تابع د اوس

	

 .يږکی ل0کې ک جدول یوه پھ تونھ0ارز ولU اوس
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 .شي رسم رافf(x)  h د شيی دٻک  سره تونو0ارزې د لھ اوس

	 شيی دیک رلٻشمې پس بیا دا  ، وي نھ شتھ تونھ0ارزn من نورې ک وخت پھ رسمولو د کھ

					=	x+				½ھhتو پھLې لٻب د

	
 لھ کسان دا شيړی کې ک حالتې د پھی. د نھ بلد ھ0 سره ريٻجبشم لھ وک< ھر
 .واخلي کار خھ< وتریکمپ یا رونيیشم

 :دي شوي حل  مرستھ پھ ريیجبشم دې یې برخې نې /چ ھ،Lلیب غوره یوه

 مساوات تابع د

 کوو بیل سره  0	=	x دږ مو
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 .اکوU لپاره تونو0ارز  x منفي   د تونھ0ارز تابع د وسااا

 .يږکی کلیلې  ک جدول یوه پھ تونھ0ارز ولU اوس

 د      
 .شيی دیک ل0ک رافh  د اوس سره تونو0ارزې د

	 شيی دیک رلیشمې پس بیا دا وي، نھ شتھ  تونھ0ارزn من نورې ک وخت پھ رسمولو د کھ

					=	x+				5/2ھhتو پھLې لٻب د
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	ې جینت

		II تمرینونھ  توابعو مربع د

 ېلار لھې لونیتکم (<لورئ)ربعم د او رافh د فرمولی کU رآس د تابع مربع د

 لومړی:

 

 : مساوات تابع

F(x)=x²+2x+5		

 :بgھ	کيUرآس د

F(x+1)²+4	

	یکUرآس

S(-1;4) 

 :میدو

 

 : مساوات تابع

 :فرمول کيUرآس د

 

 یکUئ ککر ای 		رآس

 

(c) ketabton.com: The Digital Library



	

                                                           مربع توابع                             ٣٠۴           
--------------------------------------------------------------------------------- 

 :میدر

 

 :لورم<

 

 : مساوات تابع

 

 کيUئ ککر ای – رآس د
 :فرمول

 

 یکUئ ککر ای -رآس

 

 :م/پن

 

 

 : مساوات تابع

 

 :فرمول کيUرآس د

 

 یکUئ ککر ای رآس
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 : مساوات تابع

 :فرمول کيUرآس د

 

 :یکUرآس

 :مږشپ

 : مساوات تابع

 :فرمول کيUرآس د

 

 :  یکUیا ککرۍ  -رآس

 :اووم

 

 : مساوات تابع

 :فرمول کيUرآس د

 

 :یکUیا ککرۍ -رآس
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 اتم:

 

 : مساوات تابع

 

 :فرمول کيUرآس د

 

 یکUرآس

 

 :نھم

 

 : مساوات تابع

 

 :فرمول کيUرآس د

 

 (ککرUکی)یکUرآس
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 :لسم

 

 : مساوات تابع

 

 :فرمول کيUرآس د

 

 	:یکUرآس

 

	

	

 بیلLھ: 

	Uکي تاکلو لپاره یوه مفصلھ بیلLھ: ۍد ککر

 پھ Uولیزه بgھ د پارابول  تابع مساوات:

f(x)	=	-(1/2)x²	-2x	+6	

 ترمخ  ضریب لھ قوسونو راو/يx²	د واریابلې 

f(x).=(	½)[x²+4x-12] 

 د مربع تکمیلیدنھ پھ hوډٻزه (کونجزه ) نوکانو کې

(c) ketabton.com: The Digital Library



	

                                                           مربع توابع                               ٣٠٨           
--------------------------------------------------------------------------------- 

 

 Uکي بgھ لاس تھ را/ي. ۍد بیرتھ یا پھ <ټ ضرب لھ لارې د مربع  تابع  د ککر

 

S(-2;8)کی ۍککرU 

 

 راوتنې لپاره یادونھ :د نوکانو 

	x²-2x+6	=	f(x)مخ تھ <ھ نھ وي، یعنې    xلومړی حالت:  کھ د متحولې

 پھ دې حالت کې  سملاسې  پھ مربع تکمیلونې پیل کیدی شي.

 -x²-2x+6	=	f(x)دویم حالت :  کھ د نوکانن رمخ منفي نخ0ھ وي، یعنې  

 f(x)=-[x²+2-6]لھ نوکانو را وه وٻستل شي، یعې    -ھمداسې  1-پھ دې حالت کې باید  

 

 پوښتنې

 د مربع توابعو بنسUونھ

 د لاندې توابعو  hرافونھ رسم کړې.  -لومړی
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    -پ       -ب      -الف 

  -ث     -ټ  ت ـ     

   -ح    -چ     -ج   

د پارابولو صفر/ایونھ، محورغو<Uکي، او ککرۍ Uکي وUاکی او کرافونھ یې   -دویم 
رسم کړۍ                                                                                             

	-پ  - ب  - الف

 -ټ   - ت

	 - ث

     - ح  - چ  -ج 

صفر/ایونھ، محورغو<Uکي، او ککرئ Uکي وUاکی او   د لاندې توابعو      -دریم 
hرافونھ یې رسم کړۍ                                                                               

  -پ – ب= الف

 - ث   -ټ    - ت   

     - ح  چ  - ج  
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    -<لورم 

د ورکړشوی تابع مساوات سره پارابول رسم کړۍ د دې لپاره یو ارز0ت جدول جوړ 
 کړۍ hرافونھ یې پرتلھ کړۍ.

 

 4ضریب  کیکاhل کیږي (کٻ0کودل کیږي)او پھ   	0,4یو نورمال پارابول  د –پن/م 
 واحده 0ی لور تھ راک0ل کیږي.

 د تابع مساوات وUاک�.

پھ محور  پارابول  yسره یو پارابول ورکړ شوی دی. د  f(x)دد تابع مساوات     -شپږم
<خھ تیر شي. دواړه hرافونھ پھ یوه پروت   	)	2	|	0	(	Pداسې  و ک0وی ، چې لھ Uکي 

ولاړ سیستم یا کواودینات سیستم کې و کاږۍ او د راک0ل شوي پارابول تابع مساوات 
g(x)	   .اک�Uو 

   -پ    -ب    -الف 

   

 یوه فزیکی تجربھ لاندې ارز0تونھ 0ایي:  -اوم 

 

 Sاړین وخت پھ

 cm	وھل شوې لار پھ

 

پروتولاړ سیسم کې وکاږۍ او محورونھ پھ لیک و0ای� تابع 	ارز0تونھ پھ یوه مناسب
 مساوات وUاکی.
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 /وابونھ:

 I  مربع توابع برخھ

 نتیجې:

	 -لومړی

	 - ب

 

	 -الف

 

	 - ت

 

	 - پ
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	 - ث

 

	 -ټ 

 

	 - چ

 

	- ج

 

 

  - ح
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   –دویم 

  -الف

 

 

 ککره یا رأس:

 نھوصفر/ای

 

 تقاطع ا<ی یغو –y د

 

  – ب
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 	: ۍککر

 نھ: وصفر/ای

 :تقاطع ا<ی یغو –y د

  – پ

 

 ککره :

	نھ:وصفر/ای

 :<یغو –y د

- ت

 

 

  ۍککر

	نھوصفر/ای

 تقاطع ا<ی یغو –y د

 -ټ 
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 ککره یا رأس: 

	نھ:وصفر/ای

 :تقاطع ا<ی یغو –y د

  – ث

 

 

 :یکU رأس د

: ونھیا/صفر

 

:<ی غو –y د
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  – ج

 

 : رأس

 : ونھیا/صفر

 :<یغو –y د

  – چ

 

  : رأس د

 : ونھیا/صفر

 :تقاطع–y د

 -ح

 

-      

 : ئککر ای– رأس

 :نھ شتھ ونھیا/صفر

 :تقاطع–y د
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   –دریم 

  -الف

 

 

 ککرئ بgھ:

 

 : ئککر ای رأس

 : ونھیا/صفر

 :تقاطع–y د

  – ب

 

 

د ککرې بgھ
 

 :ی ککر د

: ونھیا/صفر

 

 تقاطع ا<ی یغو –y د

 

(c) ketabton.com: The Digital Library



	

                                                           مربع توابع                            ٣١٨            
--------------------------------------------------------------------------------- 

  – پ

 

 د        
:ھgب رأس

	

 : ککرئ

: ونھیا/صفر

 

 :<ی غو –y د

  ت

 

 د           
 ھgبی  کU ککر ای– رأس

 

 رآس:ککرئ یا 

 : شتون نھ لري ونھیا/صفر

 :<ی غو –y د
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 -ټ

 

           
 ھgبی  کU ککر ای– رأس د

 

 :نھ شتھونھیا/صفر

 :<ی غو –y د

  – ث

 

 

  ھgبی   ککر ای– رأس د

 

  ونھیا/صفر

 نھ شتھ

 تقاطع ا<ی یغو –y د

 

  – ج
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 ھgب رأس د

 

 : ئککر

: ونھیا/صفر

  

 :تقاطع–y د

  – چ

 

 

  ھgب  ئککر ای– رأس د

 

 : ئککر

  ونھیا/صفر

 

 تقاطع ا<ی یغو –y د
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-ح

 

 

 ھgب  ئککر ای– رأس د

 

 : ئککر

 :نھ شتھ ونھیا/صفر

 :<ی غو –y د

	 –<لورم 
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 hرافونھ پھ برتلھ کونھ کې 

hرافونھ  پورتھ لور تھ   	g(x)او    	f(x)د  
 واز دي.

 hراف ک0تھ لور تھ واز دی. 	h(x)د

hراف  خوار یا نری دی   	h(x)او    	g(x)د 
 تھ.  .f(x)نسبت  

 دا د بgې فاکتور  سره سر او کار لري.

 hراف  دوه صفر/ایونھ لري،f(x)د  

 صفر/ای لري،hرف ډبل 	g(x)د  

 صفر/ای نھ لري.  	h(x)او د 

	

 

  -پن/م 

 

	x²	=	f(x):پارابول نورمال

	:سره  0,4  بیضر	gېب د

g(x)	=	0,4x² 

  یوونھ لور<  پھ نھ0راک

	تھ لور ي0  واحدونوو ای

h(x)	=	0,4(x-4)² 
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  –شپږم 

  -الف

 

f(x)	=	-(x-1)²	

		u	+	f(x)	=	g(x): وونھی0ا

	

ې در پھ  S(1;0)ی کUککر
	) واحدونو(یوونو

 .يیږک ل0راک تھ لور پورتھ

  – ب

 

f(x)	=	3x²	-	1	

		u	+	f(x)	=	g(x):وونھی0ا

	
 تھ لور پورتھ واحدونوې در پھ پارابول

 .يیږک ل0راک
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  – پ

f(x)	=	–x²	-2x+1		

 	u	+	f(x)	=	g(x)	:وونھی0ا

	
 تھ لور پورتھ واحد وی پھ پارابول

 .يیږک رکشأ

  –اوم 

:   وونھی0ا

                   :ونھین
Uتٻ0ازمای ک: 
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 پو0تنې 

 

 II   مربع توابع بنسUونھ 

  ړۍ:ورک مساوات تابع د پارابولونوې لاند د  -ړی لوم

	  – ب  -الف

	 -ت  – پ  

	 – ث   -ټ  

 – چ – ج

 - خ  -ح 

 �.اکUو کيU ئککر او ھgب کيUئ ککر د) ١(

 ۍ.ریوشم کي<Uغو محورونو د) ٢(

 دا او ي/را تھn من ھLن< حخھ پارابول نورمال د f(x)	�چ ،ړۍک حیتشر  پل پھ پل)  ٣(
 ی.د واز ھLن<

                           ږۍ وکا رافf(x) h  دې ک ستمیسړپروتولا مناسب وهی پھ)  ۴(
 د  کي<Uغو د  د پارابول ھ0خو پھ ھر  خھ< پارابول نورمال د شيړی کړی س – میدو

 تھ لور تھ0ک دا کھ.  يړاو تھn منې  لار لھې  غزون اې یدنٻسړپ د اوې لار لھې ن0راک
 .  يیږک یا منعکس 	کیږي ھندارهې باند محور x	د دا نو وي، واز
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 : ژنویپ کيې Uلاند ھکلھ پھ پارابول  وهی د

 پھ لور راکښنھ یا ځای بدلون  yد 
 واحدونو کښنھ لور  تھ  2پھ ١-
 واحدونو پورتھ لور تھ  4پھ  - ٢
 
 واحدونو کښتھ لور تھ 4پھ  - ٣
 واحدونو پورتھ لور تھ 5پھ   – ۴
 
 واحدونو پورتھ لور تھ  3پھ   - ۵
 
 واحدونو کښنھ لور  تھ  6پھ  - ۶
 
 واحدونو پورتھ لور تھ 3پھ   - ٧
 
 واحدونو کښنھ لور تھ 4,5پھ  - ٨
واحدونو یا یوونونو  3ه   - ٩

 کښنھ لور  تھ
 

واحدونو پورتھ لور    3پھ - ١٠
 تھ

 پھ لور راکښنھ یا ځای بدلون xد  
 واحدونو  ښي لورتھ 2پھ  
 واحدونو  ښي لورتھ 2پھ  

 
 واحدونو کیڼ لورتھ  2پھ 

 واحد ښي لورتھ 1پھ  
 

 واحدونو کیڼ لورتھ 4پھ  
 

 واحدونو ښي لورتھ  2,5پھ 
 

 واحدونو کیڼ لورتھ  3پھ 
 

 واحدونو ښي لورتھ   3,5پھ 
ښي یا یوونونو  واحدونو  2پھ  
 لورتھ

 
 واحدونو ښي لورتھ 4پھ  

 بڼھ ضریب
 

 

 
 

 

 

 
 

 

 

 

 �.اکUو کيU ئککر او ھgب کيUئ ککر د) ١(

 ۍ.ریوشم کي<Uغو محورونو د) ٢(

 دي؟ ھLن<      ھgب نومیپول پھ مساوات تابع د) ٣(

	ږۍ. وکا رافf(x)  h دې ک سمیس ناتیکواورد مناسب وی پھ)  ۴(

 

  حلونھ
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	IIبنسUونھ  مربع توابع   

 حلونھ مفصل اوې جینت
NP    :پارابول نورمال 

 واز تھ لور پورتھ                واز تھ لور تھ0ک		 		

   n	-> پھ n  یل0کار لورتھ ي0  واحدونو					  n<--  پھ n  راک0ل تھ لوریڼ ک  ونونوی 

	یشو ل0رک تھ لور پورتھ وونونوی n  پھ

 ی.شو ل0راک تھ  لور تھ0ک وونونوی n  پھ 			

 ېجینت
 –ړی لوم

  -الف

۴ 

 

 ١ -  

 ٢ –  

٣ –  
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 ۴ – ب

 

١ -  

 ٢ – 

٣ –  

 ۴– پ

 

١ -   

٢ – 

 ٣ –  

  ت

۴ 

 

١ -  

 ٢ – 

 ٣ –  

 کیکاږل شوی د ...  سره.mit	Gestaucht	پھ لاندې کې: -ټ 
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۴ 

١ - 

  ٢ –  

٣ –  

 کیکاږل شوی د ...  سره.mit	Gestaucht	پھ لاندې کې: – ث

 

١ -       

٣                   – ٢ 

–  

 ۴ – ج

 

١ - 

  ٢ –  

٣ –  
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  – چ

۴ 

 

١ - 

  ٢ –  

٣ –  

 

 -ح

۴ 

 

١ - 

  ٢ –

 

٣ –  
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 -خ

۴ 

 

١ - 

  ٢ – 

 ٣ –  

 

  – میدو

	 – الف

 

١ - 

  ٢ – 

 ٣ –  

  – ب
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١ - 

  ٢ – 

 ٣ –  

 – پ

 

١ - 

  ٢ – 

 ٣ –  

  -ت

 

١ - 

  ٢ – 

 ٣ –  

 -ټ 
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١ -  

٢ –          

٣ –  

  – ث

 

١ -  

٢ –                

٣ –  

  – ج

 

١ -    

٣                    – ٢ 

–  
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  – چ

 

١ - 

  ٢ – 

 ٣ –  

   - ح   

 

١ -        

٣                    - ٢ 

- 

  - خ

 

١ -      

٢ -                

٣ -   
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--------------------------------------------------------------------------------- 

	

  حلونھ مفصل
	1aالف-لومړی

		کیUۍ ککر د   (1)
	ېلار لھې لونیتکم مربع د رنھیشم کيۍ Uککر

	

 یک<Uمحورغو       دې  ھمداس     د  (2)

د لاندې پ0تو لھ کیڼ ک0تھ <خھ 0ي ک0تھ لور تھ: د ... سره غو<Uکی، صفر/ایونھ ، 
 حالت

	

 تھ0ک واحدونو دوه پھ او تھ لور ي0 واحدونو دوه پھی  ک<Uغو پارابول نورمال د (3)
 ی.د واز تھ لور  پورتھ پارابول. يیږک ول0ک تھ لور

(c) ketabton.com: The Digital Library
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--------------------------------------------------------------------------------- 

(4)       	

1b			     الف- 	

	ېلار لھې لونیتکم مربع د رنھیشم کيۍ Uککر د  (1)

 
	یکۍ Uککر

 کي<Uمحورغو    دې ھمداس او   د (2)

 د لاندې پ0تو لھ کیڼ ک0تھ 0ي ک0تھ لور تھ: د ... سره غو<Uکی، صفر/ایونھ ، حالت
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 تھ0ک واحدونو دوه پھ او تھ لوریڼ واحدونوک دوه پھی  ک<Uغو پارابول نورمال د (3)	
	ید واز تھ لور  پورتھ پارابول. يیږک ول0ک تھ لور

)۴( 

 

1c                   )Scheitelpunkt=ککرU یکۍ( 

	ېلار لھې لونیتکم مربع د رنھٻشم کيۍ Uککر د(1)
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--------------------------------------------------------------------------------- 

 یتک<غو محور  ې ھمداس     د  (2)    

د لاندې پ0تو لھ کیڼ ک0تھ <خھ 0ي ک0تھ لور تھ: د ... سره غو<Uکی، صفر/ایونھ ، 
 حالت

 

 لور پورتھ واحدونو 7 پھ او تھ لوریڼ ک واحدونو دوه پھی  ک<Uغو پارابول نورمال د(3)
 ھنداره    محور پھ x  د  2a  پھ  املھ لھ0ې مخنخ منفي د  پارابول. يیږک ول0ک تھ
 	ی.د واز تھ لور  تھ0ک  املھې د لھ او  يیږک

)۴( 
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 ېلار لھې لونیتکم مربع د رنھٻشم کيUککر د -لومړی ت 

(1)	

 

 یکۍ Uککرپورتھ الماني=      

  کيUڅ غو محور ې ھمداس   د (2)

د لاندې پ0تو لھ کیڼ ک0تھ <خھ 0ي ک0تھ لور تھ: د ... سره غو<Uکی، صفر/ایونھ ،  
 حالت

 

 

 تھ لور  پورتھ واحدونو 7پھ او تھ لور ي0 واحدونو4 پھی  ک<Uغو پارابول نورمال د (3)
 لھ او يیږک ھنداره  محور پھ  x د املھ لھ0ې مخنخې زیکم د 2a	 د پارابول. يیږک ول0ک
 ی.د واز تھ لور تھ0ک پارابول  املھې د
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--------------------------------------------------------------------------------- 

)۴( 

  

1e: 

	ېلار لھې لونیتکم مربع د رنھٻشم کيۍUککر د( ١)

 

 S(4;-3)ی کې Uککر    3	-	=(1/2)(x-4)²	f(x)  برعکس او ي/را تھ لاسې د لھ 

  کيU تقاطع محور   ېھمداس    د( ٢)

د لاندې پ0تو لھ کیڼ ک0تھ <خھ 0ي ک0تھ لور تھ: د ... سره غو<Uکی، صفر/ایونھ ،  
 حالت
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 لور تھ0ک واحدونوې در پھ او تھ لور ي0 واحدونو 4پھی  ک<Uغو پارابول نورمال د( ٣)
 ی.د واز تھ لور  پورتھ پارابول.  يیږسړپ سره  	½ بیضر د پارابول.  يیږک ول0ک تھ

(۴ ) 

 

1f: 
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--------------------------------------------------------------------------------- 

	ېلار لھې لونیتکم مربع د رنھٻشم کيUککر د)   ١ (

        

                                                                        
 S(-2;8)	ی کUۍ ککر ای  - رأس

  کيU تقاطع محور ې ھمداس    د(  ٢)

د لاندې پ0تو لھ کیڼ ک0تھ <خھ 0ي ک0تھ لور تھ: د ... سره غو<Uکی، صفر/ایونھ ، 
 حالت

 

 لور پورتھ واحدونو 8 پھ او تھ لورڼ کی واحدونو 2 پھی  ک<Uغو پارابول نورمال د(  ٣) 
 ھنداره محور پھ   x	د او يیږک سولړپ  بونویضر½ پھ   پارابول. يیږک ول0ک تھ
 ی.د واز تھ لور  تھ0ک ي،پارابولیږک
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---------------------------------------------------------------------------------    

 (۴  ) 

 

1g: 

	.ېلار لھې لونیتکم مربع د رنھیشم کيۍ Uککر د(  ١) 

              

    ی: کۍ Uککر

   کيڅ Uغو محور ې  ھمداس    د(  ٢)   

د لاندې پ0تو لھ کیڼ ک0تھ <خھ 0ي ک0تھ لور تھ: د ... سره غو<Uکی، صفر/ایونھ ،  
 حالت
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--------------------------------------------------------------------------------- 

 

 تھ0ک واحدونو 7/3 پھ او تھ لور ي0 واحدونو 1 پھی  ک<Uغو پارابول نورمال د(  ٣) 
 . يیږک ول0ک تھ لور

 ی.د واز تھ لور  پورتھ پارابول.  يیږک سولړپ بونویضر1/3 پھ   پارابول

  (۴  ) 

 

1h: 
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 ېلار لھې لونیتکم مربع د نھیرشم کيټ ۍککر د ) ١ (

 

څ غو محور ې ھمداس   د(  ٢) 
Uکي  

صفر/ایونھ ، د لاندې پ0تو لھ کیڼ ک0تھ <خھ 0ي ک0تھ لور تھ: د ... سره غو<Uکی،  
حالت
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 پھ او تھ لور ي0 واحدونو9/1 پھی  ک<Uغو پارابول نورمال د (3)
 يیږک سولړپ  بونویضر  2/3 پھ   پارابول. يیږک ول0ک تھ لور واحدونوپوتھ795/128

 	ی.د واز تھ لور  تھ0ک پارابول يیږک ھنداره محور پھ   x	د او

(4) 

 

1i:    )1 ( ککر دU ېلار لھې لونیتکم مربع د رنھٻشم کيۍ	

  د  

              کيڅ Uغو محور   ېھمداس  
لاندې پ0تو لھ کیڼ ک0تھ <خھ 0ي ک0تھ لور تھ: د ... سره غو<Uکی، صفر/ایونھ ، د 

 حالت
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 تھ0ک واحدونو337/48پھ او تھ لور ي0 واحدونو 1/6 پھی  ک<Uغو پارابول نورمال د3)
 تھ لور  پورتھ پارابول.  يیږک سولړپ  بونویضر3/4 پھ   پارابول. يیږک ول0ک تھ لور
                                                                                         ی.د واز
(4) 
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--------------------------------------------------------------------------------- 

1j 

 .ېلار لھې لونیتکم مربع د رنھٻشم کيU ۍککر د(1)

 

  کيڅ Uغو محور  ې ھمداس    د(2)

 :سره غو<Uکیمحور  	yد  

 ، صفر/ایونھ ، حالت
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---------------------------------------------------------------------------------   

fallsکھ= 

 د3)(                                      
 لور تھښک واحدونو 941/256 پھ او تھ لورڼ کی واحدونو دوه پھی  کڅټغو پارابول نورمال

 واز تھ لور  پورتھ پارابول.  يیږک سولړپ  بونویضر4/5 پھ   پارابول. يیږک ولښک تھ
 ی.د

(4)   
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---------------------------------------------------------------------------------    

2a:    (1)   تھ لور تھ0ک  واحدونو   ٢پھ     لورتھ ي0  واحدونو٢ پھ  

 

 یک<Uغو سره محور  	2	-	2)²		(x	=	f(x) د (2)

             

 :    ونھیا/صفر

 : حالت

:حالت

 

                                       
 نومیپول    د(3)

 

(4)  
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2b: 

  تھ لور پورتھ  واحدونو  4 پھ    تھ لورڼ کی  واحدونو  3پھ     (1)

 

	 کيU تقاطع ای –څ غو محور   4	+	-(x+3)²	=	f(x)    د(2)

 

	: ونھیا/صفر

 

 حالت:

 

	حالت:

 

 

 نومیپول  -(x+3)+4	=	f(x)  د (3)
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---------------------------------------------------------------------------------    

(4) 

2c:  :(1)لومړل	تھ لور تھ0ک  واحدونو ۴ پھ     لورتھڼ کی  واحدونو ٢ پھ     

                                                  

	کيU تقاطع ای –څ غو محور     ددویم: 

  

 :ونھیا/صفر
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 حالت:

 

 حالت:

 

 

 نومیپول   د دریم:

 

 :رمږحل
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2d:      واح 1پھ ړی:  لوم	تھ لور پورتھ یونونو5  پھ    لورتھ ي0 د  

 

	 کيU تقاطع ای –څ غو محور       د: میدو

 

 :ونھیا/صفر

 

 حالت:

 حالت:

 

 

 نومیپول    د: میدر
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 :لورم<

 

2e:  (1)    تھ لور پورتھ  واحدونوې در پھ    تھ لورڼ کی واحدونو ۴ پھ  

 

  کيU تقاطع ای –څ غو محور     د  (2)

 :ونھیا/صفر
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 کھ وي:

 

 کھ وي: 

 

 

 نومیپول   د  (3)

 

(4) 
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2f 

  تھ لور تھ0ک واحدونوږ شپ  پھ    لورتھ ي0 واحدونو  مین دوه پھ  ړی: لوم

 

  کيU تقاطع ای –څ غو محور      د: میدو

 

 :ونھیا/صفر

 

 کھ وي 

 

 کھ وي:
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   نومیپول   د  (3)

 

 رم؛ږل<

 

2g 

 تھ رړل رتھړپ واحدونوې در پھ    تھ لوریڼ ک واحدونوې در پھ   (1)
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  کيU تقاطع ای –څ غو محور      د:ومید

 

 :ونھیا/صفر

 

 نومیپول    د: میدر
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 :رمول<

 

2h  

 تھ0ک  واحدونو میلورن<  پھ    لورتھ ي0 احدونوږ مینې در پھ   ړی: لوم
  تھ  لور

 

  کيU تقاطع ای –څ غو محور      د: میدو

 

 پھ لانې کې د الماني پ0تو:  کھ( د یوه شي حالت) :ونھیا/صفر
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 نومیپول د:  میدر

 

 : لورم<
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 :دویم: ح

  تھ لور تھ0ک  واحدونوې در پھ    تھ لور ي0 واحدونو دوه پھ   )١(

 

  کيU تقاطع ای –څ غو محور     د) ٢(

 

 :ونھیا/صفر

 

 نومیپول    د)٣(  
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 : لورم<

 

 : خ میدو

  تھ لور پورتھ واحدونوې در پھ    تھ لور ي0 واحدونو لور< پھ  )  ١(
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---------------------------------------------------------------------------------    

  کيU تقاطع ای –څ غو محور     د()٢(

 

 :ونھیا/صفر

 

 نومیپول    د) ٣(
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(4) 

 

 ې تن0پو
  IIIد مربع توابعو بنسټونھ 

 
  –لومړی 

غوڅټکي او ککرۍ ټکي د یوه پارابول د  تابع مساوات  ورکړ شوي دي.  د محورونو 
 وټاکۍ او ګراف رسم کړۍ.

  – پ  – ب  -الف

  – ث   -ټ  -ت

 -ح  – چ – ج

 –دویم 
 دککرۍ ټکي د کواوردینات  د ټاکنۍ تلنلار  روښانھ کړۍ. 
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 وکاروۍ.  د دط لپاره د تابع مساوات  
  –دریم 

پھ ګراف یوه وینا   .f(x)لپاره یو ارزښت جدول ورکړ شوی دی. د   .f(x)د یوه مربع تابع 
کوم ارزښت لپاره د تابع ارزښت  xمتري محور، وازوالی. د  ړي، سیورکړۍ  ککرې ټک

 کمیږي؟

 -الف

 -ب
 

  –څلورم 
 او  f(x)د دویمې درجې ټول راشنل توابع  د ارزښت جدول لھ لارې  ورکړ شوي. د 

g(x)   دی شي  و لوستل شي؟ دواړه پارابولونھ څنګھ توپیر ید ګرافونو  کوم  خویونھ ک
 کیږي؟

 
  –پنځم 

یو پارابول د   پھ لور ځای بدلوي ھمداسې غزول کیږي. د پارابول کوم خویونھ ساتلي 
 پاتې کیږي، کوم یې تغیر خوري.

  –شپږم 
 لري. یو مربع تابع د تابع مساوات  

 سره کرښې تھ. x = 2متریک دی   د مساوات  وګراف  سی f(x)و ښایۍ، چې د    –الف 
ھ راکښل کیږي. د راکښل شوي پارابول تابعمساوات ګراف پھ دوه وحدونو کیڼ لور ت –ب 

g(x)   .وټاکۍ 
دی شي د ځایبدلون او غزونې لھ لارې  لھ نورمال پارابول څخھ لاس تھ یھر پارابول ک

راوړی شي یا ګټلی شي. پھ پروتولاړسیستم یا کواوردینات سیستم کې  لاندې ګرافونھ 
 غزونې  لھ دې سره تاسو کره کړي.وکاږې او تشریح کړۍ، چې کوم ځای بدلونونھ  او 

 
  –اتم 
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 ترمنځ کومې اړیکې پرتې دي و ښایاستد توابعو د ګرافونو 

 
 

 حلونھ 
 IIIد مربع توابعو بنسټونھ برخھ  

 مفصل حلونھ
 

 :  کيڅټغو محور    لومړی الف:

 

 ېشر:  ونھیا/صفر

 

 
 ی کۍ Uککر

 	:ناتیکواورد xۍ  ککر د  

		کواوردینات: yد ککرۍ    
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 ګراف:

 
 

 محور  غوڅټکي:    -لومړی ب

 

 ېشر:  ونھیا/صفر

 

 
 

 ی کۍ Uککر
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 	:ناتیکواورد  xۍ ککر د  

 	:ناتیکواورد yۍ  ککر د  

 
 -ګراف

 
 

 -لومړی پ
 ::کي<Uغو محور

 

 شرطونھ:   ونھیا/صفر
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---------------------------------------------------------------------------------   	

 

 

   ککرۍ ټکی: 
 -ګراف

 
 

  -لومړی ت
  کيU تقاطع ای –څ غو محور  د
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   شرطونھ: ونھیا/صفر

 

 لمسټکی
 ی کۍ Uککر

 ټکی ککرۍټکی دی لمس

 
 -ګراف

 
 

  –لومړی ټ 
  کيU تقاطع ای –څ غو محور  y   د

 :ونھیا/صفر
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 	لپار شرایط:  pyد 

 د صفر ضرب چملې لھ مخې صفر/ایونھ: شرایط 

 
 

 ککرئ کی

 
 -ګراف
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  -لومړی ث
  کيU تقاطع ای –څ غو محور   y  د

 :ونھیا/صفر

 
 ککرئ ټکی 

 

  -ګراف
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 : –لومړی ج 
 شرایط :ونھیا/صفرپ0تو: 

 
  :یکۍ Uککر

 	:ناتیکواورد xۍ  ککر د  

 	     :ناتیکواورد  yۍ ککر د  

 
 -ګراف
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  -لومړی چ
  کيU تقاطع ای –څ غو محور   د

 

		.2	|	0,5x²-2,5	=>	0	=	f(x)   شرطونھ: ونھیا/صفر

 
 ککرئ ټکی: 

 
 -ګراف

 
 –لومړی ح 
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  کيU تقاطع ای –څ غو محور x  د

 

 شرط :ونھیا/صفر

 

 

 مماس یا لمسټکی

 ککرۍ ټکی
 -ګراف

 
 دویم:

 
f(x)=2x²-4x+4 

 f(x)=2[x²-2x+2]اول. ضریب لھ نوکانو وباسې:
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	دوه: مربع پوره کیدنھ:

f(x)=2[x²-2x+1² - 1² +2] 
f(x)=2[(x-1)²+1] 
 ککرۍ ټکی یا د رأس ټکی f(x)=2(x-1)²+2درې:سره ضرب کړۍ

 S(1|2)یا ولیکۍ. څلور. د ککرۍ ټکي کواوردیناتونھ ولولۍ
 -الف  دریم:

 
 یادونھ:

ارزښت جدول څخھ کیدی شي د 
و   S ( 2 | 1 ) ککرۍ کواوردیناتونھ

 لوستل شي.
 دا ایښونھ زاکوي. 
 

 ایښونھ: 
 

 
 S(2|1)ککرۍ ټکی:

 x=2سیمتري:

 لھ املھ پورتھ لور تھ وازونھ  د 
 لپاره لویږي(کمیږي)  x<2تابع ارزښت د

  -ب
 یادونھ:

جدول څخھ کیدی شي د ارزښت 
و   S ( 0 | -1 ) ککرۍ کواوردیناتونھ

 لوستل شي. دا ایښونھ زاکوي.

 f(x)=a2x²-1ځای کونھ: ایښوونھ یاپھ

 
 S(0|-1)ۍ ټکی یا رأس:کرک

 x=0 سیمتري
 لھ املھ کښتھ لور تھ وازیدنھ  a2=-0,5 < 0د 
 لپاره د تابع ارزښتونھ کیمیږي. x>0د 
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	 <لورم:

 

 کوۍ ټککر د     .کښتھ لور تھ وازٻدنھ 
 ونھیاځ او  بونھیضرڼې ب د مختلف

 

 

 تھ لور تھ وازٻدنھروپ

 

  پنځم: 
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 :نھښراک لور پھ  y د

 تښرزا y دۍ ککر د ي،یږپتې ساتل ھڼب
 ریتغ کيڅټغو محور د. خوري ریغت

 .خوري

 :غزونھ لور پھ y د

 ھڼب. يیږپات ساتلي کيڅټغو سره محور x د
 محور y د. خوري ریتغ تونھښارزy  د او
 .خوري ریتغ کيڅټغو سره

 
 شپږم: 

 

 -الف

 
سره کرښې تھ سیمتریک پھ دې   x = 2د  

  x معنا دی،چې ککۍ ټکي د
 وي. 2کواوردیناتونھ باید 

 
یوونھ یا واحده کیڼ لور تھ   2پھ -ب

 غزونھ:

 
 اوم:
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(x):		1f :  دy   غزونھ  او د0,25پھ لور پھ ضریبy	  1پھ لور پھ	LE.  د اوږدوالي)

	واحد) راک0نھ 
(x):		2f:   دy   1راک0نھ پھ 2پھ لور پھ ضریب	LE.   ( یو د اوږدوالي واحد) 0ي لورتھ

	( پھ یو د اوږدوالي واحد) پورتھ لور تھ. LE	1او راک0نھ پھ
(x):		3f:  دx  2محور باندې ھندارونھ او پھ	LE   ( د اوږدوالي یوونھ یا واحده) پورتھ لور

                                                                                      تھ راک0نھ.
:اتم

 

 

g(x)   لھ	f(x) من n3  پھ ي/را تھ	LE  

 ېن0راک د  لورتھ ي0و واحده دواليږاو د

 املھ لھ 
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 ې تن0پو
 IV ونھUبنس توابعو مربع د

 ړی:لوم

ې ک محور x پھ  تابع رافې  hچ ،ی�ا0وې لار لھې رنٻشم دی. دی شوړ ورک f(x)  تابع
 ږۍ.  وکا راف. hلمسوي

 

 رسمیې  راف. hکيۍ Uککر او ،ۍریوشم کي/Uغو محور د f(x)	مساوات تابع د: میدو
 ړۍ.ک

  -پ   - ب   -الف

 -ث –ټ  - ت

 لري؟ سطحھ ھیلو خورا) زډیکوړولا(لیمستط کوم سره  طیمح cm	18	=	U	د: میدر

 پرتي رتھیچۍ ککر وي؟<محورغو x د رتھیچ رافونھg(x)  h	او f(x) توابعو د: لورم<
 مرستھ پھ جدول ت0ارز د  دي؟ې پرتې کړیاې کومn ترمن رافونوh وړدوا د دي؟

 ړۍ.ک واب/ې تن0پو

 – الف
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 – ب

  

 شي؟ی دیک لوستل دهیس خھ< مساوات تابع د ونھیخو کوم رافh وندهړا د:  م/پن

 

	

 بونھاځو
 IV ونھUبنس توابعو مربع د

 ړی:لوم

 

 لھ
ۍ ککری = کUلمس  D=0ي/را تھ لاسې د
Uی.ک

	

 	ی:کۍ Uککر
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 -الف دوه

 

 

   - ب دوه

 

 

  – پ دوه
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 یکUلمس: تو0پ المانيې لاند د

 

 

 -ټ دوه
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 -ث دوه

 

 

 :مٻدر

 U=2a+2a:  طیمح اای چاپریال لیمستط ای زډیوړhولا وهی د

 A=a.b:سطحھ لیمستط د

 :ړۍکی ا/ پھ ي اې یې /ک فرمول سطحھ پھ:    دوږ
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 ید واز تھ لور تھ0ک پارابول           

 .راکوي مومیماکس ناتونھیکواوردې ککر د لپارهې سطح د

ۍ ککر د                

Uب کيgھ:     	

 مومیماکس سطحط د

-b=(U/2)-a=9cm او =4,5	a=18cm/4: لري باور لپاره U=18cm د
4,5cm=4,5cm 	

 .لري ونھیسطحخوند ھUغ خورا لیمستط لپاره b=4,5cm او a=4,5cm  د	

 .دهۍ لور< ای مربع وهی توکلي دا

 ی�.وازمایې  سره U=30cm  د ده لھیھ

 : لورم<

 -ب

 f(x) :ۍ ککرS(2|4) 

 

 -الف

f(x) 

 ونھیاځصفر

-3<x1<-2 او 

1<x2<2 متريیس 
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 ید واز تھ لورې لاند پارابول

 لاملھ لھ متريیس د    

 

 �ولول خھ< جدول ت0ارز د

	ی.د واز تھ لور پورتھ پارابول

 

 f(x)  اوg(x)  دي کیمتریس  

 .تھ  x=-0,5 و

 

	-ب

	f(x) :ۍ ککرS(2|4) 

 

 :ونھیا/صفر

 

 ید واز تھ لور تھ0ک پارابول

 g(x) ۍککرS(2|-4,5)	

 

 ید واز تھ لور پورتھ پارابول

 ونھیا/صفر

 

f(x)او g(x)    وx=2 دي کیومتریس تھ  

	: م/پن

		  واز تھ لور پورتھ ھgب پاربابول نورمال د 				
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 واز تھ لور تھ0ک ھgب پاربابول نورمال د

 

 واز تھ لور تھ0ک ھgب پاربول نورمال د

 

 

 ې تن0پو
 I	رافونھh توابعو مربع د

 ګراف وکاږۍ. g(x)ګراف ورکړ شوی دی. د   f(x)لومړی: دتابع 
 

 

 -الف
 -ب
 -پ

 -ت

 دویم: 
 ترمنځ کومې  g(x)او   f(x) د ګراف

 اړیکې پرتې دي؟ 
 د ککرۍ ټکي مساوات ولیکۍ او سره

 -الف
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 پرتلھ یې کړۍ

-ب

 

 -پ

 
 دریم:

 

 اړه لري؟ کوم ګراف پھ کوم تابع پورې
 خپلھ پرٻکړه مد· کړه.

 

 
 

 ځوابونھ
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 I	رافونھh توابعو مربع د

 لومړی:
	

 -الف

 

 

 -ب

 

 

 -پ

 

 

 -ت
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 -دویم الف
	ی.د  کي� Uکک   Scheitelpunktې  ک تھ0ک او پورتھ: ادوهی

 
 د الماني پښتو: ککرئ ټکی:

 
 

 ید پروتې ک بیضر ھgب اوی ا/ پھ کيۍ Uککر د ریتوپ

 –دویم ب 
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 ککري ټکی

 
 

 
 ککرۍ ټکی

 

 واحدونو یا یوونونو یو لھ بل لرې پراتھ دي ٢فقط ککرئ ټکي پھ 
 دویم پ:
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g(x) دx   پھ محور دf(x) ھندارونھ(انعکاس) ده 

 : میدر

 لور تھ0ک پارابول. لري هړاې روپ   پھ املھ لھ   د
 ی.د واز تھ
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 لور پورتھ پارابول. لري هړاې روپ   پھ املھ لھ   د
 ی.د واز تھ

 . لري هړاې روپ   پھ املھ لھ   د

 

 ې تن0پو
 II رافونھh مساواتو مربع د

 ړۍک بیترت ای میتنظ تابع وهی سره رافh تابع د ھر

 

B	

 

A	
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D	

 

C	

 

F	

 

E	

 

	

	

  حلونھ
 II	رافونھh توابعو امربعی –ۍ لور< د
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B	

 

	:برابرون - ای مساوات تابع
 

A		

	

  

	:برابرون - ای مساوات تابع
 

D	

	
	:برابرون - ای مساوات تابع

 

C	

 
 :برابرون - ای مساوات تابع
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F	

	
 : برابرون - ای مساوات تابع

 

E	

	
	:برابرون - ای مساوات تابع

 

                                                                                 ې تن0پو
 III د مربع توابعو hرافونھ

ھر یو  اړونده تابع ترم وUاک�.   –ړی لوم
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 دوی:

 

 میتنظ ترم تابع د وی سره پارابول ھر
 ړی.ک

 ھم وټاکۍ. 1aاو    2aضریبونھ  
 

 

 
 دریم:

 

 

 

 

ړ ورک  g(x) او  f(x) توابع مربع
 دي شوي

  g(x)   دy  پھ لور داسې و کښوۍ
چې کښول شوې کږه یا منحني 

g*(x)  اوf(x) .ګډ ټکي ونھ لري 

 

 
  حلونھ

 III رافونھh تابعو  مربع اۍ یلور< د

	ېجینت
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 ړی:لوم

 

 

 لري هړا   C(x) پھ    :میدو

 

 لري هړا A(x)پھ

    ونھیا/صفر
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	لري هړاې پور  B(x)  پھ    

 

  :میدر

	:شي ول0ک و تھ لور پورتھ g(x)  دیبا , لري ونھ شتونیک<Uغوې چ لپارهې د د

	

 	f(x)	=	g*(x): شرطونھ نړیا لپاره کو<Uغو د

 

 D<0: وي کھ شتھ نھی ک<Uغو

 

	.لري نھ کي<Uغوhډ  g*(x) او f(x) نو  وي 7/2	>	a0کھ
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 د مربع توابعو  د محورونو غوڅتکي2-7
 

 د محورونو غوڅتکي

پھ څنګ   څېره کې د ګراف  کتلو 
کې  یوڅو ټکي  پھ ځانګړې توګھ 

 پام تھ راځي

محور سره غوڅټکی- yد  
 

محور سره غوڅټکي   - xد 

 او   

 

  ککرټکی

  

 

 

 څیړنبیلګھ:

 تابع پھ چوپړکې لرو. f(x) = x²-6x+5د څیړنبیلګې پھ توګھ دا  
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     د مربع توابعو  د ..... .2            ۴٠٢      

----------------------------------------------------------------------------------- 

 محور سره غوڅټکی- yد 

 ټکي کې غوڅوي. yPمحور پھ   –  yګراف د

 کواوردینات  صفر دی. xمحور باندې پروت دی ، د   y د ھر ټکی لپاره، چې د

 f(0)لپاره شرطونھ :   yPد  

 

 

کواوردینات سیده د تابع مساوات څخھ  - yپھ دې حالت کې بھ توانیدلي وی، چې  د  
 ولولو.

 بیلګھ:

f(x) = (x-3)³ - 4    (ککرټکی یا د رأس ټکی )   S(3;4) 

 

 محور سره غوڅټکی xد  

 پھ   ټکو کې غوڅوي.    x2Pاو x1Pمحور  د   xګراف د  

 کواوردینات صفر دی. yد   پھ محور پروت دی،  xد ھر ټکي لپاره، چې د 

 د   لپاره شرایط: 

 :تھ بیایي  ³ - 4 = 0(x-3) ایښونھ مو مربع مساوات    f(x) = (x-3)³ - 4 = 0دا سې  

 د مربع تکمیلیدولھ لارې حل یا ښوونھ:
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                    ۴٠٣                         د مربع توابعو  د .....                                  
----------------------------------------------------------------------------------- 

 

 تمرینونھ :  
 د مربع تکمیلیدنو لھ الرې د صفرځای ټاکنھ

دی. د لاندز مھ درجھ ټول راشنل تابع) د تابع مساوات  ورکړل شوي -2د یوه پارابول (   
 پارابول لپاره صفرځایونھ او  د محورونو غوڅټکي وټاکۍ.

 د ککرټکي  پھ مرستھ  ګراف و کاږۍ.

   -دویم    -اول 

    -دریم  

    -څلورم 

 -شپږم    -پنځم 

  -اتم  -اوم 

  -نھم 

   -لسم 
 

 ارزښت (مطلقھ ارزښت )   یادونھ:
. 
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----------------------------------------------------------------------------------- 

 120ارزښت ګټي.  یو کس د    € 120ګټي، موږ  ھم وایو چې ھغھ  د € 120یو کس  
 ړي.د پیسو جزا ورک € 120جزاپاڼھ تر ګوتو کوي، موږ وایو ھغھ باید د  €

 دي.  € 120پھ دواړو حالتونو کې   مطلب یا موخھ  
 

 د اقتصادي تخنیک لھ مخې  ګټھ   د مثبټ(زیاتیز) او جریمھ د منفی(کمیز) پھ معنادی.  
 

 د یوه عدد ارزښت یا مطلقھ ارزښت  د شمیر پوھنې لھ مخې   تل   مثبت دی.
 

 شمیرلو قانون تھ اړ یو.د دې لپاره چې د یوې متحولې ارزښت وشمیرلی شو، نو یو د 
 

     :د شمیرلو قانو

 

 
 وي. x< 0کھ  
 وي.  x < 0کھ  

 
 

 بیلګھ:
 دې حل کړای شي.    د مطلقھ ارزښت مساوات    

 د شمیرنې قانون:

 وي   کھ  

  وي  کھ 
 

 دا مو د حالت توپیر تھ بیایي:
 وي، نو لاس تھ راځي لومړی حالت: کھ 

 
 وي، نو لاس تھ راځي دویم حالت: کھ 

 
 حل پھ لنده بڼھ:
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 ۴٠۵           د مربع توابعو  د .....                                         

----------------------------------------------------------------------------------- 

	د نورو څیړنو لپاره د  بیلګې  ګراف کاږو: 

دا کښتھ لور تھ واز پارابول دی، چې 
   S ( 3 | - 4 )ککرټکی یې پھ ټکی 

 راکښل شوی دی.
 محور سره یې عوڅتټکی y د
  ( 0 | 5 ) yP .دی 
 محور سره یې غوڅټکي  x د
  ( 1 | 0 )  x1P  او 

( 5 | 0 ) x2P     .دي 
د  محور سره غوڅټکي یې  د تابع  

f(x)  صفرځایونھ بولو، چخھ چې
 f (5)او   = f (1)ھلتھ  باور لري:  

= 0 
 

 

 
 د تعریف او ارزښت سټ(ډٻرۍ)

 زیات وخت د تابع تلنھ پھ یوه ټاکلي ورشو یا ساحھ کې تر څېړنې نیول کیږي.
 دا مو تعریفډٻرۍ او ارزښت ډٻرۍ تھ لارښودوي.

ارزښتونو  پھ ورشو کې پھ  x د    x = +6تر    x = -1ځموږ د بیلګې تابع دې  فقط   لھ  
 ھلتھ رامنځ تھ کیدونکو  تابع ارزښتونو وڅېړل شي.

 

  x=6تر    x=-1پھ دې معنا چې   لھ ډٻرۍ): -تعریف سټ(
 پورې

ککرټکی  دی.، ځکھ چې پارابول پورتھ لور تھ  دتابع خورا کوچنی ارزښت( مینیموم) 
 .  x min=-4واز دی، پس  

 څیړل کیږي. x=6 او   x=-1اوس د انتروال پولې 
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            د مربع توابعو  د .....               ۴٠۶   
----------------------------------------------------------------------------------- 

 سره ارزښت سټ  دی: لھ دې

 
 سټ تل  د  تعریف سټ  لھ لارې ورکول کیږی.-د ارزښت ډٻرئ یا 

 د نورې څیړنې لپاره  ځموږ د بیلګې تاب ګراف ترڅیړنې لاندې نیسو.
دا ترڅنګ څیره ټیک د تابع ګراف  
برخھ ښایي، چې د تعریفسټ سره د 

 مخھ ورړ شوې ده.
 

 

 
 د سیومتري څیړنھ:

محور سره غبرګ    y پارابول نسبت و محورونو تھ  سیومتریک دی،  چې ددا څیره شوی 
 د ککرټکي څخھ تیرٻږي، دی:    دلتھ   .

 
 دا د ټولو پارابولونو لپاره اعتبار لري.
 د سیومتري محور مساوات چې د

) s| y sS( x    :ککرټکي   څخھ تیر یږي دیsx = x دلتھx = 3 . 
 
 
 

(c) ketabton.com: The Digital Library



	
	   

 ۴٠٧                       د مربع توابعو  د .....                             

----------------------------------------------------------------------------------- 
 

صفرځایونھ ھم سیومتري محور تھ 
سیومتریک دي. دا پھ دې معنا، چې د 
معلومو صفرځایونو  څخھ د  ککرئ 

 ارزښتونھ شمیرل کیدی شي. xټکي 

 
 
 

 ټکي شمیرنھ ۍلھ صفرځایونو څخھ د ککر
 

 څرګنددي. لھ دې لاس تھ راځي:   x1;x2صفرځایونھ :  

  
 زموږ د بیلګې لپاره باور لري:

 
 

 xکھ د مربع تابع صفرځایونھ معلوم وي، نو د دې اریتمیتیکي منځ  د ککرئ ټکي د  
 کواوردینات دی.

 
 فرمول پیداکونھ - q -p د   

 
د یوه مربع تابع د صفرځایونو پیداکولو امکانات  د مربع تکمیلیدنو  لھ املھ  د مربع 

مساوات د حل لھ لارې  صورت نیسي. د دې لپاره یو د حل فرمول ھم  منځ تھ راوړی 
 شو.

 x²-6x+5=0مربع مساوات   
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 د مربع توابعو  د .....                        ۴٠٨       

----------------------------------------------------------------------------------- 
 مو د مربع مساوات نورمالبڼې تھ بیایې:

 حل د مربع تکمیلیدنې لھ لارې.   x²-6x+5=0د    
 

 
 

 د ریښې لاندې افاده(ویینھ)  دٻسکریمینانت بلل کیږي.

 دٻسکریمینات =

 فرمول:   -  p-qد 
 
 فرمول پھ مرستھ وشمیرل شي.- p - qزموږ د بیلګې تابع صفرځایونھ دې اوس د   

 
 لومړی دې  دٻسکریمینات وشمیرل شي: 

 
 

 دٻسکریمینانت او د حلونو سټ
 مربع مساوات تل حلوړ نھ دي.

 
 بیلګھ:
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 ۴٠٩               د مربع توابعو  د ......2                                

----------------------------------------------------------------------------------- 

 
-p-q  فرمول 

 : 
 حل نھ لري.

 
کھ دٻسکریمینات منفی(کمیزه) مخنخښھ ولري، نو مساوات حلوړ نھ دي، ځکھ چې ریښې 

 فقط د مثبت ارزښتونو لپاره تعریف دي.
 

 حل ھم ولري.مربع مساوات کیدی شي چې  فقط یو 
 

 بیلګھ:

 

   -p-q   :فقط یو حل.  فرمول 
 

 ټولګھ:
 حلونو تعداد ټاکي د یوه مربع مساوات د Dدٻسکریمینانت 

 

 

د دوه حلونو 
 ډٻرۍ(سټ)
 د یوه حل سټ

 د حلونو سټ نھ شتھ 
 
 

 د حلونو سټ او د تابع ګراف
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 د .....د مربع توابعو  .2                               ۴١٠        

----------------------------------------------------------------------------------- 
 

 نا لري؟  اباندې څھ م یا ډٻرۍ د یوه مربع تابع  د ګراف  تلنھ  د مربع مساوات د حلونو سټ 
 زموږ پھ بیلګھ موږ مربع مساوات لروده د دوه ، ھیڅ  او فقط یوه  حل سره.

 دې اړونده تابع ګراف رسموو.موږ  د 
 

 
 حل نھ شتھ

 
 یو صفرځای

 دوه صفرځایونھ
 

 محور دوه واره غوڅوي.x کھ دوه صفرځایونھ شتون ولري، نو د تابع ګراف د
 محور پھ ککرټکي کې لمسوي. x د یوه صفرځای سره  د تابع ګراف  د

محور  xکھ صفرځای مو مخ تھ نھ پروت، نو  د پورتھ لور تھ واز پارابول  ککر ټکی د  
محور   کښتھ لور تھ   xپورتھ لور تھ پروت دی، کښتھ لور تھ واز پارابول  ککر ټکی د 

 پروت دی. 
 
 

 جملھ: Vietaد  ویتا   
 

 جملھ:
جملھ باور لري:    حلونھ دي، نو د ویتا د ریښې x²+px+qاو   د مربع مساوات      

 .  او    
 ښوونھ (ثبوت):  ثبوت د سېده شمېرنې  لھ لارې صورت نیسي:
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                     ۴١١                د مربع توابعو  د .....  .2                                     
----------------------------------------------------------------------------------- 

    x1  او  x2سره ضرب کړۍ 

 

x1     اوx2 سره جمعھ کړی 

 

 
 دا جملھ د حل د کنترول لپاره  ښھ د کار (استعمال) وړ ده.

 بیلګھ:

 
  حل:

 
 

 صفرځایونھ او کرښیز ضریبونھ(فاکتورونھ)
 

 ویتا جملې لھ مخې باور لري:د 

 
 سره کیږدۍ پھ نورمال بڼھ  یې د   
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                                                              د مربع توابعو  د ..... .2                         ۴١٢        
----------------------------------------------------------------------------------- 

 د پورتھ پښتو: کرښیز ضریبونھ
یو مربع مساوات چې صفرځایونھ یې معلوم وي، کېدی شي د کرښیزو ضریبونو  پھ 

 ضرب سره ولیکل شي.
 
 

 جملھ:
 د صفرضرب جملھ:

 یو ضرب ټیک ھلتھ صفر دی، چې لږ تر لږه یو ضریب یې صفر وي.
 دې معنا دی: دا زموږ د مربع تابع  د مربع مساوات لپاره  پھ 

 

  حل:

 
 

 اوس پخپلھ کولی شو، چې مربع مساوات د مخھ ورکړشوي  صفرځایونو سره جوړ کړو:
سره  دې  منځ تھ راوړل   2x  3 =او  1x  =- 2یو مربع مساوات دې د صفر ځایونو  

 ولري.   ¾شي، چې کښتھ لور تھ واز وي او ضریب 
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                                                            ۴١٣                     د مربع توابعو  د ..... 2                                       
----------------------------------------------------------------------------------- 

 تمرینونھ
 IIIد مربع توابعو تمرینونھ  

 د مربع تکمیلیدنې لھ لارېد صفرځایونو ټاکنھ 
 نتیجې

 IIIد مربع توابعو تمرینونھ  
 :د صفرځایونو ټاکنھ د مربع تکمیلېدنې لھ لارې

 لومړی:

 

 x²+4x-5	=	f(x)تابع مساوات: 

 X1=-5;x2=1صفر/ایونھ:

	محور سره غو<Uکی:  xد 

 

 محور سره غو<Uکی.  yد

 
 دویم:

 

تابع مساوات :
 

  صفر/یونھ: 

 سره غو<Uکی:محور xد   

         
	محور سره غو<Uکی:  yد

 

 دریم:
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 د مربع توابعو  د .....                                   ۴١۴      

----------------------------------------------------------------------------------- 

 

 تابع مساوات :

F(x)	=	-x²	-4x-4 

 صفر/یونھ: 

x1=-2	;		x2=-2(ډبل صفر/ای) 

 محور سره غو<Uکی:   xد

 

 محور سره غو<Uکی:  yد

 

 
 څلورم:

 

تابع مساوات :

 

 صفر/ایونھ: 

 محور سره غو<Uکی:  xد 

 

 محور سره غو<Uکی: yد 

 
 پنځم:
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                           ۴١۵                                  د مربع توابعو  د .....                  
----------------------------------------------------------------------------------- 

 

 تابع مساوات :

صفر/یونھ:     

 

 محور سره غو<Uکی:  xد 

 

 محور سره غو<Uکی: yد 

 
 شپږم:

 

 تابع مساوات :

f(x)	=	x²	-4x+5 

 یونھ: اصفر/

 شتھ نھ

 محور سره غو<Uکی: xد  

	ري ل نھ شتون

	محور سره غو<Uکی: yد 
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 د مربع توابعو  د .....                                     ۴١۶    

----------------------------------------------------------------------------------- 
 اووم: 

 

 تابع مساوات :

 

 صفر/یونھ: 

 

 محور سره غو<Uکی:  xد 

 

	محور سره غو<Uکی: yد 

 
 اتم:

 

 f(x)=4x²+x-5تابع مساوات :

 صفر/یونھ: 

 محور سره غو<Uکی:  xد 

 

	محور سره غو<Uکی: yد 

 
 نھم:
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 ۴١٧                      د مربع توابعو  د .....                                           

----------------------------------------------------------------------------------- 

 

 f(x)=-4x²-x+5تابع مساوات :

 صفر/ایونھ: 

 محور سره غو<Uکی:   xد

 

 محور سره غو<Uکی: yد 

 
 لسم:

 

 تابع مساوات :

 

 صفر/یونھ: 

 

 محور سره غو<Uکی: xد  

 

 محور سره غو<Uکی: yد 
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 د مربع توابعو  د .....                                ۴١٨           

----------------------------------------------------------------------------------- 

 بیلLھ

	لارې  مفصلھ بیلLھ: د صفر/ایونو Uاکلو لپاره د مربع تکمیلیدنې  لھ

 پھ Uولیزه بgھ  د پارابول  تابع مساوات

 د صفر/ایونو لپاره شرطونھ

 

 مربع مساوات 

 باید اوس د مربع تکمیلیدنې لھ لارې حل شي.

 پھ نورمال بڼھ راوړل   
 

 نورمالمربع مساوات
 

 مربع تکمیلونھ
 

   

	

	ړۍک حل ت0ارز			 - -ری0ھ وٻستنھ یا ری0ھ نیونھ  
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                         ۴١٩                         د مربع توابعو  د .....                                
----------------------------------------------------------------------------------- 

 لومړی حالت

  دویم حالت

	

	صفر/ایونھ:  	ې داسمھ   				

 	ېھمداس  محور سره غو<Uکی: xد 

 

	محور سره غو<تکی شرطونھ:   yد

	

 

 پو0تنې 
 

 پارابولونھ  د ورکړ شوو شرطونو سره

د ضریبونو  لپاره باید کوم شرایط پوره شي،    x	=	2f(x)	a	a1+	+	0xد تابع    –لومړی 
 	صفر/ایونھ  ونھ لري؟ f(x)لھ کومو سره چې تابع 

پھ واکوالي  (تابعیت) کې و <یړۍ، کھ  xبرعکس /ایونھ  د     g(x)	او  f(x)	د  –دویم   
 باور ولري:

 او      
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                                           د مربع توابعو  د .....                              ۴٢٠          
----------------------------------------------------------------------------------- 

 مربع توابع  پھ لاندې توhھ ورکړ شوي دي:   g(x)	او   f(x)	د   –دریم   

 او    

hرافونھ و کاږې. بې لھ  g(x)او f(x)	یا پروتولاړ سیستم کې د –پھ کواوردینات    –الف 
 پھ محور سره غو<وي..  xد    g(x)او  f(x)شمیرنې دلیل رواړۍ، چې ولې 

S(.1,5;2,25)      دf(x) .ککره ( رأس) دی	

 ککره ورکړۍ.   g(x)د

  Q 		پھ Uکي  g(x)او   Pپھ Uکي    f(x)	لپاره  <0	u	>3-سره د   x=u	کر0ھ   د   –ب  
 کې غو<وي.

 کواوردیناتونھ  و Uاک�.  Qاو  Pد 

بنده کر0ھ  د یوه مستطیل یا ولاړhوډیز یو اړخ  (ضلع) دی، چې پھ دواړو  PQ	د  –پ  
پھ  uد   Uلپاره  او چاپیریال   -1	=	uپارابولونو کې دننھ ده. د مستطیل  منn یا سطحھ د 

 واکوالي کې وUاکی. 

	f(x)پھ لور داس� و ک0وي، چې دا راک0ل شوی پارابول  د y	د g(x)پارابول   –ت   
 ړي. د لمسUکي کواوردینات وشمیرۍ.hراف لمس ک

 باور ولري.	 0	=	f(a+1)	–	f(a)داسې وUاکی  چې     	a   -ټ 

 ورکړ شوی.   f(x)یو مربع تابع 	–<لورم    

a     اک�، چې  پارابولUداسې وg(x)   دf(x)  .راف لمس کړيh	
hراف  نورمال    f(x)داسې  ارز0ت نھ شتھ، چې د  a	و0ای�، چې د  –پن/م     

	پارابول لمس کړي.
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                                                                   ۴٢١                  د مربع توابعو  د .....                                      
----------------------------------------------------------------------------------- 

 xکې یوه ککره لري او د  S(0|6)سره پھ    f(x)یو پارابول د  تابع مساوات   –شپږم 

 کې غو<وي. محور پھ  Uکي  

 

 د تابع مساوات وUاک� او hراف یې رسم کړۍ.

کواوردینات محورونھ پھ  Uکو  f(x)ې Uول کسري (راشنل) تابع  جد ویمې در  –اوم   

 کې غو<وي.  او   

 تابع مساوات وUاک�.f(x)	د

	xپھ   3	+	a1x	+	a2x²	=	f(x)داسې پیدا کړۍ، چ� تابع     a2او  a1ضریبونھ   –اتم 
 . 1	-	2x	=	g(x)لکھ تابع   	/ایونو کې ھمغھ تابع ارز0ت ولري  x=0,5او  1-	=

		 

 /وابونھ:
 Iپارابولونھ د ورکړشوو شرطونو سره 

	مفصل حلونھ

		a0	+	a1x	+	x²	=	F(x)  –لومړی 

	0	<	Dد صفر/ای لپاره د نھ شتون شرط:  
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                                       د مربع توابعو  د .....                                ۴٢٢        
----------------------------------------------------------------------------------- 

  –دویم 

   	

 	پھ پام کې نیول :  aد 

 کUمټ یا ایدنتیک پارابول د ناپای ډٻرو غو<Uکو سره.    

	

            	

 دوه مختلف غو<Uکي.  

    -الف     -دریم  

 

 

 f(x)      اوg(x)    ھمغھ یا برابر
	صفر/ایونھ لري.
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              ۴٢٣                      د مربع توابعو  د .....                                            
----------------------------------------------------------------------------------- 

 ارز0ت راکوي:  y/ای پھ /ای کونھ پھ تابع مساوات کې  د   u	=	xد    -ب 

 

  

    -پ   

 لاس تھ را/ي  (bلھ  

  P(u;-u²-3u)   یاP(u;-u(u+3) 

Q(u;0,5u(u+3)) 

x - کواوردیناتونھ 

xs=	1,5 

 لپاره باور لري  uد

   0			<u		<3	- 	 لھ دې لاس تھ را/ي
u .منفي دی 

 

 

  –ت  
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                                            د مربع توابعو  د .....                              ۴٢۴         
----------------------------------------------------------------------------------- 

AP=BQ	

	د ککرې  0ي لور تھ پروت دی)(-  x=u	<1,5		u>	0کھ   

منفي ده) لھ دې لاس تھ  u( دا چې     نو باور لري  
	را/ي

=>	AP)2(1,5+u)    

		:A=-1,5.(-1)(-1+3).2(1,5-1)=3FEلري باور لپاره  u=-1 د  ھhتو يLړان/ پھ

 	) سطحھ:زډیوhړولا	د مستطیل (

 پھ واکوالي کې: uد مستطیل چاپریال  (محیط) د 

 

 )ید روتد  ککرې کیڼ لور ه پ  u<3-   )x=u>-1,5   کھ

     نو باور لري  

	AP=2(-u-1,5):ي/را تھ لاس ېد لھ 		منفي)  u(  دا چې 

 پھ واکوالي کې:  uد مستطیل محیط د 

  

   –ټ   
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 ۴٢۵          د مربع توابعو  د .....                                           

----------------------------------------------------------------------------------- 

  

  –<لورم  

 

	D=0	پاره شرطونھ :لد مماس 

	

    	f(x).لمسوي 

	g(x)=x²;f(x)=ax²+1نورمال پارابول :     –م /پن  

 لپاره د           
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 د مربع توابعو  د ......2                                   ۴٢۶        

----------------------------------------------------------------------------------- 

 صفر /ای شتون نھ لري.  ېچ ي/را تھ لاس دط لھ  د 

  :دوه حلونھ ي/را تھ لاسې د لھلپاره  د  

 

   -شپږم  

  

 

 –اوم  

 

 کر0یز ضریبونھ
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 ۴٢٧                      د مربع توابعو  د .....2                           

----------------------------------------------------------------------------------- 

     -اتم  

 

 

 پو0تنې 
 IIپارابولونھ د ورکړو شرطونو سره 

 .د <یړنو <خھ د تابع مساوات و Uاک�.  -لومړی

 الف

 

 –ب 
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 د مربع توابعو  د ......2                               ۴٢٨            

-----------------------------------------------------------------------------------	

 پ

 

 ت

 

کې x=-3محور  پھ     xکراف د   +b	bx	-	3x²	=	f(x)د یوه مربع تابع    –دویم 
                                   غو<وي.  د تابع ترم وUاکی.                               

-لري  او خورا کوچني تابع ارز0ت   3او   2-یو مربع مساوات   صفر/ایونھ 		-دریم  
	وUاک�. f(x)لري.     1

پھ ھکلھ کومې   0aاو   1aد  ضریبونو 	 x	=	2f(x)	a	a1+	+	0xد مربع تابع   –<لورم 
	ویناوي ( د ریاضي منطق وhورۍ) کٻدی شي؟

                                                         لري 0	=	xیو صفر/ای  	f(x)  –الف  
 صفر/ایونھ  پھ مخنخ0ھ کې یو لھ بل توپیر لري.  f(x)د  –ب 

	     باورلري f(1)=2  او f(0)=5  لپاره تابع   مربع وهی د –پن/م 

 	دي؟ې پرتې کړیاې کومn ترمن 	1aاو  	2aد –الف   

 ؟یدی ا/صفر 3	=	x لپاره تونو0ارز کومو د 1a او  2a د –ب    

 مخې. لھ وطیشرا شووړورک د پارابولونھ  –شپږم   

 پارابول سره x	=	2f(x)	2-	+	1,5x  مساوات دې چ ،ی�ا0وې لار لھې رنیشم د  –الف    
 .لري نھی ک<Uغو سره ورحم  x	د
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 ۴٢٩               مربع توابعو  د .....د         2                                

----------------------------------------------------------------------------------- 

	a	=	2x2f(x)	-مساوات د پارابول سره ت0ارز کوم د) نابرابر سره صفر د( 	2aد –ب 
1,5x	+	2 وی سره Uکوم نھ ،یک Uدوه ای یک Uد کيx  لري؟ سره محور 

ې چ وي، پوره شرطونھ کوم دیبا لپاره بونویضر د 	x	=	2f(x)	a	a1+	+	0xتابع د –اوم   
 لري؟ ونھی ا/صفر کوم f(x)	ېمخ لھ ھغو د

 �.اکUو تونھ0ارز کوچني خوراې ھمداس ای یخورالو f(x)	تابع  د –اتم   

    -ب    -الف 

	

 /وابونھ
 

 II	پارابول د ورکړ شوو شرطونو لھ مخی

 /وابونھ مفصل

    -لومړی
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 د مربع توابعو  د .....                           ۴٣٠          

----------------------------------------------------------------------------------- 

  :ککرۍ

 
 
 

 
 
 

 

 
 

 
 

 
 : دویم     

 او  
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 ۴٣١                    د مربع توابعو  د .....2                                  

----------------------------------------------------------------------------------- 

 : میدر

 

		1-	ت0ارز–یکوچن تابع  د

 

 

 :لورم<

 	ھ0خو پھ   او  ي/را تھ لاس نو وي،   کھ -الف

 دیبا رافf(x)  h د نو ولري، ریتوپ سره املھ لھ0ې مخنخ د فقط ونھیا/صفر کھ -ب
 ای ناتیکواوردx	د رأس ای کيU ۍککر دې چ معنا،ې د پھ دا. وي کیومتریس محور
 ی. د صفر محور

 .لري ونھیا/صفر  سرهې د لھ  او   	

 – الف  : م/پن
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 د مربع توابعو  د .....2                            ۴٣٢          

----------------------------------------------------------------------------------- 

 ي/را تھ لاس ، سره   لھ او: بیترت پھ لورتھ ي0ویڼ ک لھ ېلاند-ب

  

 	سره  لرو:  او لھ دې 

 :مږشپ

 – الف

f(x)	=	x²-1,5x+2 ې  چ معناې د پھی ا/صفر لھې بD<0 

 

	ی.د پوره  D<0 شرط

 : پھ پ0تو بیترت پھ تھ لور تھ0ک – ب

 :ي/را تھ لاس   لھ
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 ۴٣٣              د مربع توابعو  د .....2                                            

----------------------------------------------------------------------------------- 

	D=0: یا/وصفری

	

		:D<0شتھ نھی ا/صفر ،

	

 		:D>0ونھیا/صفر دوه

 

	: اووم

 	D<0:شرطونھ لپارهی ا/صفر نھ د

 

 :اتم

 – الف
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 د مربع توابعو  د .....2                   ۴٣۴        

----------------------------------------------------------------------------------- 

 .ده مومینیم رأس لۍ یککر ،ید واز تھ لور پورتھ پارابول

 

    

 ی.د ت0ارزی کوچن خورا

 – ب

 

 ی.د مومینیم رأس اۍ یککر ،ید واز تھ لور تھ0ک پارابول

 

	ی.د ت0ارز لوي خورا
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 د پارابول او کرښې غوڅټکي2.8 -

 لګھ:یبیلب

 یوه د پلو لار د یوٻھ جګ سرک لاندې تللې او ھغې تھ غبرګھ.

چې د پارابول بڼې پھ ډول لیندې  دې د پلو لار د یوې مایلسطحې جوړه  د یوه پلھ پھ پښھ
 شي، چې سرک تھ پورتھ ځي.

 د ډ مایل سطحې د پھ ولاړو پښو جګوالی وټکۍ.

 لري.  2a 1/20 =د پارابول څخھ فقط پوھیږو، چې د بڼې ضریب 
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                                           د پارابول او کرښې غوڅټکي2.9 -               ۴٣۶            
------------------------------------------------------------------------------------  

 جګ سرک Hochstrasseپھ پورتھ کې  

Fussweg    د پلو لار 

Stützpfeiler ې یا مټېستن) یا تکیھ ( د درٻدو 

  Modellierung د مودل جوړونھ
 

 

 تابع مساوات لیکنھ 

 کې.  P(50;10)مایلسطحھ( د کرښې پھ ډول) پھ سرجینھ او

 

 سره .  او د پلھ لینده یا کھ غواړۍ قوس(پارابول) د ککرۍ 

 ککرۍ ټکي بڼھ

 ټولیزه بڼھ

 

ستنو جګوالی لاس تھ راوړو د پارابول سره د کرښې  ود دې پاره چې د د پھ ولاړ
 کو تھ اړتیا لرو.ټغوڅ
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               ۴٣٧                            د پارابول او کرښې غوڅټکي2.9 -                             
------------------------------------------------------------------------------------  

 رنھ؛ید غوڅټکو شم

 f(x)-g(x)=0یا   f(x)=g(x)ایښوونھ: 

 

 مساواتڅلوریز یا مربع 

 

 ارزښتونھ دي.  yد مټو یا ستنو  جګوالی  د اړونده   

 

 دی.  m 7,433جګوالی    2hدی، د ستنې   m 3,764جګوالی  1hد مټې  

کھ د یوې کرښې غوڅټکی د پارابول سره ټاکل کیږي، دا مو تل یوه مربع مساوات تھ 
 بیایي. 

 رٻدونېی،  تمماس، یا قطاع غوڅوونې
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                                           د پارابول او کرښې غوڅټکي2.9 -                   ۴٣٨        
------------------------------------------------------------------------------------  

 د کارقرارداد:

ر دواړه ګرافونھ پھ یوه سره وټاکۍ او ھg(x)غوڅټکي  د یوې کرښې    f(x) د پارابول
 مناسب پروتولاړسیستم کې  وکاږۍ.

 د پارابول د رسمولو لپاره د ککرۍ ټکي بڼھ وکاروۍ.

  ھمداسې  د ککرۍټکي بڼھ کې :    

a)		 	 b)		 	 c)		 	

 د پارابول او ګرښې غوڅتکي
ل کیږي، بیا کېدی شي یرد داړو مساواتو د ضریبونو د ورکړې وروستھ، غوڅتکي شم

 ؟دواړه ګرافونھ وکښل شي

 
ګراف پھ    f(x)کرښھ  د    g(x)د 

 غوڅوونې دوه ټکو کې غوڅوي. 
 بلل کیږي.
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               ۴٣٩                            د پارابول او کرښې غوڅټکي2.9 -                           
------------------------------------------------------------------------------------  

	

hراف پھ یوه  hf(x)ر0ھ د   g(x)د  
 Uکي کې لمسوي.

	
	

 یا مماس د لمسUکیپورتھ: 

یوه کرښھ چې ګراف پھ ټیک یوه ټکي کې 
 لسږي تانجنت یا لمسوونې بلل کیږي

 

	
	

 سره hډ Uکی نھ لري.  f(x)د   g(x)کر0ھ  

 کیږي.داسې یوه کرښھ تېرٻدونې بلل 

 

لګو څخھ پېژندل کیږي،  چې غوڅټکو ګڼون یا تعداد، چې یوه کرښھ یې لھ ید تمرین ب
 پارابول سره لري د دیسکریمینانت څخھ  سیده لوستل کیږي.
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                                           د پارابول او کرښې غوڅټکي2.9 -                 ۴۴٠          
------------------------------------------------------------------------------------  

پارابول او کرښھ پھ دوه ټکو کې سره غوڅوي  
پارابول  او کرښھ سره پھ یوه ټکي کې 

  لمسوي. پارابول او کښھ ګډ ټکی نھ لري.

 

 تنېښپو

 IIکرښھ  پارابول او

 ومړی:ل

   2f(x)سره لھ یوې کرښې د تابع 1f(x)یو پارابول د تابع  
ھغھ خورا  1Pکې غوڅیږي، چېرتھ چې   1Pاو 1Pپھ ټکو 

  2f(x)ټیټ ټکی باید وي. کرښي تھ ولاړکونجیز د تابع 
سره ځغلي چې لھ ټکي  3f(x)سره یوه دویمھ کرښھ د تابع 

2P .تیریږي  

 :وشمیرۍ

 . 2Pاو   1Pاو پارابول غوڅټکيد کرښې   -الف

 تھ ولاړکونجیزه څغلي.  2f(x)چې 3f(x)تابع  –ب   

 توابعو تھ ګرافونھ وکاږۍ.  -پ   

 لمس کړي.  g پھ لور داسې راکاږۍ، چې کرښھ yد    f(x) دویم: پارابول

 

 راکښنھ وشمیرۍاو لمس ټکی.  f(x)د 

 دریم:
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               ۴۴١                            او کرښې غوڅټکيد پارابول 2.9 -                           
------------------------------------------------------------------------------------  

   2f(x)سره لھ یوې کرښې د تابع 1f(x)یو پارابول د تابع  
ھغھ خورا  1Pکې غوڅیږي، چېرتھ چې   1Pاو 1Pپھ ټکو 
  2f(x)باید وي. کرښي تھ ولاړکونجیز د تابع  ټیټ ټکی

سره ځغلي چې لھ ټکي  3f(x)سره یوه دویمھ کرښھ د تابع 
2P .تیریږي  

 . 2Pاو   1Pد کرښې او پارابول غوڅټکي  -الف: وشمیرۍ

 تھ ولاړکونجیزه څغلي.  2f(x)چې 3f(x)تابع  –ب   

 توابعو تھ ګرافونھ وکاږۍ.  -پ   

 ورکړ شوی  څلورم: یو تابع 

 لھ لارې ځغلي. A( 1 | 6 )د  g(x)سچینیزه کرښھ  -الف

  سره وشمیرۍ. g(x)د  f(x) د غوڅټکي

 لمسوئ؟  f(x)سره کومھ غبرګھ    g(x)د  -ب

 لمسټکی و شمیرۍ.

 سره غوڅټکی نھ لري. f(x)سره کومھ غبرګھ د   g(x)د 

 3Pاو   2Pکې غوڅوي او پھ ټکو  1Pمحور) پھ –  yپنځم: یو پارابول د اوردینات محور(
 سره غوڅوي.  دا وشمیرۍ:  1f(x)تابع کې لھ یوې کرښي  د

  2f(x)د  -ب  3Pاو   2Pټکي -الف
ککرۍ   2f(x)د -پ  تابع پارابول.

 ککرۍ ټکی.-ت  ټکی.

  د محور غوڅټکي  -ټ
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                                           د پارابول او کرښې غوڅټکي2.9 -                 ۴۴٢          
------------------------------------------------------------------------------------  

 شپږم: 

یو پارابول او یوه کرښھ د ھغھ د ارزښت جدول 
سره ورکړ شوي دي. پارابول او کرښھ یو بل 

 سره څنګھ پراتھ دي؟

ابول د کرښې پھ کومھ ورشو یا ساحھ کې پار
 پورتھ لور تھ ځغلي؟

 

 ځوابونھ

 IIپارابول او کرښھ 

 نتیجې نتیجې او مفصل حلونھ

د پارابول او کرښي  -الف  لومړی:
 . 2Pاو   1Pغوڅټکي 

تھ  2f(x)و 3f(x)تابع چې  -ب
 ولاړګوډیزه یا قایمالزاویھ ځغلي:

                     
 د پارابول ککرۍ ټکي کواوردینات:

 

 ګرافونھ ترڅنګ دي.
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              ۴۴٣                             د پارابول او کرښې غوڅټکي2.9 -                           
------------------------------------------------------------------------------------  

  دویم: مفصل ځواب:

                            راکښنھ: f(x)پھ لور د   yد 

                                                     
: لپاره شرطونھ D=0د  

                       

  لپاره باور لري:  D=0د   مماس:

 یونونو یا واحدونو کښتھ لور تھ راکښل کیږي. 3,5پارابول پھ

د پارابول او کرښي  -الف  دریم: نتیجھ:
 . 2Pاو  1Pټکي غوڅ

        
تھ  2f(x)و 3f(x)تابع چې  -ب

 ولاړګوډیزه یا قایمالزاویھ ځغلي:

 

د پارابول ککرۍ ټکي -پ
 کواوردیناتونھ:
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                                           د پارابول او کرښې غوڅټکي2.9 -               ۴۴۴            
------------------------------------------------------------------------------------  

                      ، 

  پیلکرښھ:

 
 
 g*(x) = 6x+a0تھ:  g(x)غبرګ و 

 
 : D=0 <=> 4-(2/3)a0 = 0 <=> a0=6 لپاره شرطونھ مماسد 
 

=> g*(x)=6x+6 
 ټکی دی:مماسلھ املھ  D=0د 

 
 لپاره لمسټکی نھ شتھ. D > 0د  

 

  سره  g*(x)=6x+a0تھ د  g(x)ټولې غبرګې و 
 

 پنځم نتیجې:   سره لمسټکی نھ  لري. f(x)د سره a>0د  
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              ۴۴۵                             د پارابول او کرښې غوڅټکي2.9 -                           
------------------------------------------------------------------------------------  

 ټکي   او   . –الف 

 
 د پارابول تابع:-ب

 
 د  ککرۍ ټکی: -پ

 
 ککرۍ ټکی: -ت

 
 محور غوڅټکي:

 

 

 شپږم:
 د ارزښت جدول څخھ لوستل کیږي:

 (x)1f  .دپارابول تابعمساوات دی 
  (x)2f .د  کرښې تابع مساوات دی 

 کې سره غوڅوي. 2S ( 4 | 2 )او   1S  )-( 9 | 2پارابول او کرښھ پھ   
 پارابول کښتھ لور ت واز دی.

 کې د کرښې پورتھ لور تھ ځغلي.   | R2 < x < 4 }-I = { xپارابول پھ انتروال 
 

 پو0تنې

 III	پارابول او کر0ھ

 لومړی:
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                                           د پارابول او کرښې غوڅټکي2.9 -                  ۴۴۶         
------------------------------------------------------------------------------------  

 د مساوات g(x)کر0ھ 

 

 پھ  سرچینھ کې لمسوي.  f(x)سره پارابول  

 د کومو ارز0تونو لپاره سرجینھ یٻزه   1aد 

   f(x)سره  د   کر0ھ د مساوات

 سره دوه ھمداسې یو hډ Uکی لري؟

 

 دویم: د دواړو پارابولونو د غو<Uکو کواوردیناتونھ وUاک�.

  -الف

 -ب   

   -پ    

   -ت  

کې سره  2Pاو   1Pسره پھ Uکو   2f(x)او   1f(x)دریم: دوه پارابولونونھ د توابعو 
 غو<وي.

 

 وشمیرې:

 یامحور ارز0تونھ.-کواوردیناتونھ یا پروتولاړ  2Pاو   1Pد Uکو  -الف
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                  ۴۴٧                         د پارابول او کرښې غوڅټکي2.9 -                           
------------------------------------------------------------------------------------  

 د دواړو پارابولونو صفر/ایونھ. –پ     تابع. P	1[	2P	[د تړونکر0ې  –ب   

   محور سره. yد پارابولونو غو<Uکي د  –ت   

 ککرۍ بgھ او ککرۍ Uکی. 	x1f)(د پارابول –ټ  

 ککرۍ بgھ او ککرۍ Uکی. 	2f(x)د پارابول –ث 

 یا کواوردینات سیستم د درې توابعو hرافونھ رسم کړۍ.   -پھ یوه پروتولاړ  –ج 

 د hډو Uکو پرواتھ ولاړ ارز0تونھ یا کواوردیناتونھ وشمیرۍ. g(x)او  f(x)<لورم: د 

 

  -ب    -الف

   -ت    -پ   

 پن/م: 

سره پھ Uکو  2f(x)او  1f(x)دوه پارابولونھ د تابع  
1P 2اوP	  .کې سره غو<وي 

  دا وشمیرۍ؛

 . 2Pاو  1Pغو<Uکي   -الف

 سره.  	f	=	3y(x)تابعمساوات د P	1[	2P	[د غو<کر0ې  –ب    

 . 2Sاو   1Sککرۍ Uکي  –پ   

 پھ یوه پروت ولاړسیستم  یا کوبوردیناتسیستم کې د تابع hراف وکاږۍ.   –ت   
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                                           د پارابول او کرښې غوڅټکي2.9 -                ۴۴٨            
------------------------------------------------------------------------------------ 

 وابونھځ
 

 III پارابول او کرښھ
 نتیجې او ځنې مفصل

 مفصل ځواب: -لومړی
 . P(0|0)یو مماسټکی  a1=-2لھ ګراف څخھ لوستل کیږي:  

 دی. S1(0|0)لپاره  دوه غوڅټکي، یو لھ دوی تل   a|=-2د 
   :کې پروت دی  IVیا   Jلپاره یو غوڅټکی پھ  a1>-2د  

 :ې پروت دیک   IIلپاره یو غوڅټکی پھ    a1<-2د  

 

 

 

 
 دویم:  مفصل ځواب:   
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             ۴۴٩                              د پارابول او کرښې غوڅټکي2.9 -                           
------------------------------------------------------------------------------------  

 د لمس ټکی

 
لاس تھ راځي فقط یو غوڅټکی ېکرښیزمساوات لھ د

 
 دریم: مفصل ځواب:

 کواوردیناتونھ یا پروتولاړ ارزښتونھ:  2Pاو  1Pد ټکو  -الف

 
 تابع: 2P 1[ P [د تړونکرښو -ب

 
 د دواړو پارابولونو صفرځایونھ: -پ

 
 محور سره:  yد پارابولونو غوڅټکی د  -ت 

 
 ککرۍ بڼھ او ککرۍ ټکی:  1f(x)د پارابول -ټ

 
 ککرۍ بڼھ او ککرۍ ټکی:  2f(x)د پارابول  -ث

 
 
 راف:ګد پارابول  -ج
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                                           د پارابول او کرښې غوڅټکي2.9 -                  ۴۵٠         
------------------------------------------------------------------------------------  

 
 څلورم: مفصل ځواب:

  –الف 

 

 لمسټکی
 لمسټکی   –ب   

 –پ 
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              ۴۵١                             د پارابول او کرښې غوڅټکي2.9 -                           
------------------------------------------------------------------------------------   

 

   -ت  
 پنځم: مفصل ځواب:

  .   2Pاو 1Pغوڅتکي   –الف 
 تابع مساوات   2P 1[ P [سره د غوڅکرښې   3= fy(x)د   –ب   

 
 . 2Sاو   1Sککرۍ ټکي   -پ   
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                                           د پارابول او کرښې غوڅټکي2.9 -                    ۴۵٢       
------------------------------------------------------------------------------------    

 ګراف:  -ت   
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 د پارابل او پارابل غوڅټکي( د تقاطع ټکي)2.9 
 تمرینیزه بیلګھ:

 و.ړکپیدا د دوه پارابولونو د تابع مساوات ورکړ شوي دي، چې د ھغو غڅټکي غواړو 

 

د کرښې او  کھ د توابعو غوڅټکي غواړو پیدا کړو، نو  د  توابعو مساوات مساوي  ږدو. دا
 پارابول لپاره ھم ھمداسې وو. دا تګلار د پارابولونو لپاره ھم کارول کیږي.

 
 

 د کار قرارداد 

 د لاندې پارابولونو غوڅټکي وټاکۍ او پاربولونھ رسم کړۍ.
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 د پارابل او پرابل غوڅټکي                     ۴۵۴        

----------------------------------------------------------------------------------- 

	د ھمداسې پھ معنا دی ېک پ لاندې		bzw: ادونھی

 

 
 کھ ځفقط یو لمسټکی شتون لري، 

 D = 0 چې

 

(c) ketabton.com: The Digital Library



	
	   

        ۴۵۵                       د پارابل او پرابل غوڅټکي                                  

----------------------------------------------------------------------------------- 

 
 غوڅټکی شتون نھ لري، ځکھ چې

D < 0. 
 

 لھ دې لاس تھ را/ي، چې حل نھ شتھ.

 
 

برابر ایښوونھ مو   یو کرښیز مساوات  تھ بوزي،  نو دواړه     g(x)او    f(x)کھ   د 
                                                                            پارابولونھ یو غوځټکی لري.

ژندل کیږي، چې د غوڅټکو تعداد(ګڼون) ، چې دوه پارابولونھ یې پیلګې څخھ ید تمرین ب
 دٻسکریمینانتې پھ واک کې دي. یو لھ بل سره لري د 

                      پارابولونھ  پھ دوه ټکو کې غوڅوي
                پارابولونھ پھ یوه ټکي کې سره لمسوي.

                             پاربولونھ ګډ ټکی نھ لري
څټکی وکرښیزمساوات لھ دې لاس تھ راځي پاربولونھ یو غ

  لري.
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 د ورکړ شوو شرایطو لھ مخې د توابع مساواتو  ترتیبونھ 2.10-

 درې Uکو ورکونھ ( درې Uکي ورکړل شوي دي).  د لھ مخھ

 درې  مختلف Uکي، چې Uول پھ یوه پارابول پراتھ دي ورکړل شوي. 

 لھ دې <خھ دې د پارابول تابع مساوات و Uاکل شي.

 ورکړل شوي Uکي : 

 Uولیز تابع مساوات        

لپاره اړونده عددې   0aاو    a2a	,1د تابع مساواتو Uاکلو لپاره  باید د Uولیزو ضریبونو  
د Uاکونکي   3Pاو    1P	P	,2کمپوننتونھ ( برخې) وUاکل شي. دا چې درٻواړه Uکي  

یا کواوردینات سیستم  -پارابول Uکي دي، کیدی شي  د Uولیز مساواتسیستم  پھ  پروتولاړ
ایونو کې د دې Uکو د درٻواره ای0وونو لھ لارې  دې مساوات /  yاو   xکې  د 

Uاکل   2aاو   a0a	,1سیستمونھ لھ درې  ناUاکلو سره  جوړ شي ، چې لھ ھغو ضریبونھ  
کیدی شي                                                                                          

 د مساوات سیستم ای0وونھ:

 

دا د درې کرښیز مساواتو څخھ جوړ  
مساوات سیستم دی  د درې 

 ناپیژندونکو سره. 

د جمعې قانون لھ مخې حل   
 پیداکیدی شي.
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 ۴۵٧                         د پارابل او پرابل غوڅټکي                               

----------------------------------------------------------------------------------- 

 د جمعې تلنلار :

 

 لھ دې سره د تابع مساوات دي:

 ټکي ازماٻښت:

 

 د جمعې سیستم کیدی شي   . دا مو د ګاوس الګوریتم تھ لارښودوي.

 فقط لھ ضریبونو سره شمیرل کیږي. لھ لارېد ګاوس الګوریتم 

 د ګاوس الګوریتم؛
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 د پارابل او پرابل غوڅټکي                      ۴۵٨          

----------------------------------------------------------------------------------- 

 د پھ ځای ایښوونې لھ لارې حل:

 

  تابع مساوات:

د ګاوس الګوریتم سره د 
 لیکو لھ لارې کار کیږي.

 لیکې کړی شو:

 بدلې کړو -

د یوه عددد سره ضرب  -
 کړو.

 د یوه عدد سره و وٻشو.-

 سره جمعھ کړو. -

 سره منفي کړو. -

کھ درځونھ (ولاړې 
لیکې) بدلې شي، نو باید 

ضریبونھ ھم ورسره 
 واخستل شي.

دا موخھ دې د یوه مثلث پھ 
 بڼھ راوړل شي. 

 

 دتابع ګراف:

 

 

(c) ketabton.com: The Digital Library



	
	   

 ۴۵٩             د پارابل او پرابل غوڅټکي                                  

----------------------------------------------------------------------------------- 

 

د دې لپاره چې د یوې مربع تابع د تابع 
مساوات لاس تھ راوړل شو درې ټکي 

 اړیین دي.

 پھ یاد رلوړو:

د کرښیزې تابع (کرښې) لپاره درې ټکي 
 وو.

رابول ګراف پاک د دې لپاره چې د یوه پا
و کښلی شو،  لھ دې درې ټکو سربېره  
 ککرټکی او د محور غوڅټکي اړیین دي.

کھ  پھ  ککرټکي عمود یا ولاړې تھ 
سیمتری  ھم پھ پام کې ونیسو  ، نو پھ 

زیاتو حالتونو کې  نورو ټکو تھ اړتیا نھ 
 لرو.

 ځانګړي حالتونھکې پھ پارابول  

 پھ  ځنو حالتونو کې کېدی شي تابعمساوات د د لږو ورکړو سره وټکلی شو. 

 بیلګھ:

 او     محور تھ  محور سیومتریک دی چې لھ ټکو yیو پارابول  د  
 تېریږي.

 وټاکۍ او ګرافونھ و کاږۍ.   f(x)تابعمساوات 
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 د پارابل او پرابل غوڅټکي                      ۴۶٠          

----------------------------------------------------------------------------------- 

ټکي بڼھ لیکو :ۍ پھ ککر
 

دی او   x0=0د محور سیومتري لھ املھ  
ys=a0 

 

 مساوات سیستم:

 
 

دي. د ھغھ خورا لوي  او    بییلګھ:    د یوه  پارابول صفرټکي 
 دی.  3تابع ارزښت 

 وټاکی او ګ رافونھ رسم کړۍ.   f(x)مساوات د تابع

    x1=3;x2=-5 پھ کرښیزضریبونو کې  ایښوونھ:

 

 S(xs;3)  د تابع خورا لوی ار ښت پھ ککرټکي
  پروت دی  
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 ۴۶١                   د پارابل او پرابل غوڅټکي                    

----------------------------------------------------------------------------------- 

 

د ورکړې لھ مخې، چې د 
 ٣تابع خورا لوی ارزښت  

دی، کېدی شي پای کړو، 
چې پارابول کښتھ لو رتھ 

واز دی. څھ چې شمېرنھ 
 ھم تصدیقوي.

 بیلګھ:

ځای کې لمسوي او لھ    x=4محور پھ xد دویمې درجې د ټول راشنل تابع  ګراف  د  
 تېریږي. P(-1;2)ټکي  

 د تابع ترم وټاکۍ او ګراف یې رسم کړۍ.

  S(4;0)ټکی  ۍ لمسټکی =  ککر

 

 

 د استعمال بیلګھ:

غزونې اوږدوالي   او یوه  m 40د یوه پلھ پارابول شکلھ لینده(قوس) ورکړ شوی دی د
 سره.   m 10خورا (ماکسیمال) جګوالي 
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 د پارابل او پرابل غوڅټکي                      ۴۶٢       

----------------------------------------------------------------------------------- 

 عمود یا ولاړ ایښول شوو برابرو اوږدو غزون ستنو یا غزونمټو  واټن وشمیرۍ.  7د

 یا سرک پھ لاندې الماني=کوڅھ

 

 

 یا د مودل ورکونھ: مودل کونھ

 

کھ کواوردینات سیستمم 
داسې وټاکل شي، نو 

 لاندې ټکي څرګند دي.

 صفرځایونھ 

 

   S(20;10) :ۍککر

  ککرۍ ټکي بڼھ:ښوونھ:     

 
  ارزښتونو لھ لارې  د کچوني اوږدوالی:   xد
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 ۴۶٣                   د پارابل او پرابل غوڅټکي                                  

----------------------------------------------------------------------------------- 

 

 f(x) = 10 د ککرۍ کواوردینات لھ املھ:

 f(25) = f(15) = 9,375  : د سیومتری دلایلو لھ املھ    

   f(30) = f(10) = 7,5د سیومتری دلایلو لھ املھ :  

   f(35) = 4,375 ومتری دلایلو لھ املھ :د سی  

 

 پوښتنې

 I پا ربول چې لھ در ې ټکو تیریږي

  .تابع   مساوات وټاکۍ،کھ لاندې  معلوم وي.   f(x) د پارابول  د  –لومړی 

 تیریږي.  ګراف  لھ ټکو    f(x)د   –الف  

 تیریږي.   ګراف  لھ  ټکو    f(x)د  –ب  

محور سره   yد  او   ګراف  لھ ټکو    f(x)د –پ   
 سیمتریک ځغلي 

 تېریږي. P(-5;-7) کې لمسوي او لھ ټکي x1=-3محور پھ  xګراف د  f(x)د  –ت   
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 د پارابل او پرابل غوڅټکي                          ۴۶۴        

----------------------------------------------------------------------------------- 

-;P(1 غوځوي او لھ   ېک  x2 = -1 او x1 = 2 محور پھ    xګراف د  f(x)د   –ټ     
 تیریږي. څخھ  ټکي (2

 کې    لمسوي.x = -2محورم  پھ    xیو راکښلی نورمال پارابول د   –ث    

 درې غوڅې شوې کرښې د یوه درٻګوډي(مثلث) اړخونھ (ضلعې)  جوړوي.   –دویم   

 
 وشمېرۍ:

 د پارابول تابع د دې مثلث  لھ ګوډونو(کونجونو) تېریږي. –الف 

 ټول ګرافونھ پھ یوه مناسب کواوردینات سیستم کې و کاږۍ.  –ب  

د ککرټکوبڼھ. د تابع مساوات وشمېری، محوررغوڅټکي، ککرټکي او او –دریم    
 ګراف یې پھ یوه مناسب کواوردینات سیستم کې وکاږۍ.

  -ب    -الف    
 

 -ت    -پ  

   -ث    -ټ    

د تابع مساوات وشمیرۍ، د محورغوڅټکي، د ککرټکیبڼھ وشمیرۍ. پھ یوه   –څلورم   
 مناسب کواوردیناتسیستم کې یې ګراف وکاږۍ. 

    -الف  

  -ب 
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 ۴۶۵                          د پارابل او پرابل غوڅټکي                                      

----------------------------------------------------------------------------------- 

    -پ   

  -ت 

    -ټ    

   -ث 

وشمیرۍ. پھ یوه بڼھ  ټکيۍد تابع مساوات وشمېرۍ، د محورغوڅټکي، د ککر  –پنځم  
 متاسب کواوردیناتسیستم کې یې ګراف وکاږۍ.

 -ب    -الف   

 

   -ت    -پ   
 

    -ث    -ټ  

 

 ځوابونھ:
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 د پارابل او پرابل غوڅټکي                       ۴۶۶         

----------------------------------------------------------------------------------- 

 I پارابول چې لھ درې ټکو تېریږي 

 نتیجې او مفصل ځوابونھ

 نتیجې:

  -لومړی

   -ب   -الف 

   -ت    -پ  

   -ث    -ټ  

 دویم 

   -الف 

  د درې کرښو غوڅتکی:

  تابع مساوات:لھ درې ټکو تیر پارابول 

  محورغوڅټکي:

 د پارابول ککرټکی: 
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 ۴۶٧                         د پارابل او پرابل غوڅټکي                               

----------------------------------------------------------------------------------- 

 مفصل حل وکورۍ. –ب 

  -دریم

   -الف 

  مساوات:تابع 

  محورغوڅټکي:

 ککرئ ټکي بڼھ \ککرئ ټکی

 د تابع ګراف لپاره مفصل حل وګورۍ

  –ب 

  تابع مساوات:

  محورغوڅټکي:

 ککرئ ټکي بڼھ \ککرئ ټکی

 د تابع ګراف لپاره مفصل حل وګورۍ

  تابع مساوات:–پ   

  محورغوڅټکي:
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 د پارابل او پرابل غوڅټکي                              ۴۶٨        

----------------------------------------------------------------------------------- 

 ټکي بڼھۍککر \ټکیۍککر

 د تابع ګراف لپاره مفصل حل وګورۍ

  –ت    

  تابع مساوات:

  محورغوڅټکي:

 ټکي بڼھ ۍککر \ټکی ۍککر

 صل حل وګورۍد تابع ګراف لپاره مف

   -ټ   

  تابع مساوات:

  محورغوڅټکي:

 ټکي بڼھ ۍککر \ټکی ۍککر

 د تابع ګراف لپاره مفصل حل وګورۍ

  تابع مساوات:  -ث  
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 ۴۶٩              د پارابل او پرابل غوڅټکي                                  

----------------------------------------------------------------------------------- 

 محورغوڅټکي:

 

 ټکي بڼھ  ۍککر \ټکی ۍککر

 د تابع ګراف لپاره مفصل حل وګورۍ

  -څلورم

   -الف 

  تابع مساوات:

 محورغوڅټکي:

  

 ټکي بڼھ ۍککر \ټکی ۍککر

 د تابع ګراف لپاره مفصل حل وګورۍ

  تابع مساوات:  –ب 

 محورغوڅټکي:
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 د پارابل او پرابل غوڅټکي                      ۴٧٠        

----------------------------------------------------------------------------------- 

 ټکي بڼھ ۍککر \ټکی ۍککر

 د تابع ګراف لپاره مفصل حل وګورۍ

  تابع مساوات:  –پ   

 محورغوڅټکي:

 

 ټکي بڼھ ۍککر \ټکی ۍککر

 د تابع ګراف لپاره مفصل حل وګورۍ

  تابع مساوات: –ت    

  محورغوڅټکي:

 ټکي بڼھ ۍککر \ټکی ۍککر

 د تابع ګراف لپاره مفصل حل وګورۍ

   -ټ   

  تابع مساوات:
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 ۴٧١             د پارابل او پرابل غوڅټکي                                              

----------------------------------------------------------------------------------- 

  محورغوڅټکي:

 ټکي بڼھ ۍککر \ټکی ۍککر

 د تابع ګراف لپاره مفصل حل وګورۍ

  تابع مساوات:   -ث  

 محورغوڅټکي:

 

 ټکي بڼھ ۍککر \ټکی ۍککر

 وګورۍد تابع ګراف لپاره مفصل حل 

  -پنځم

   -الف 

  تابع مساوات:

 محورغوڅټکي:
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 د پارابل او پرابل غوڅټکي                          ۴٧٢       

----------------------------------------------------------------------------------- 

 ټکي بڼھ ۍککر \ټکی ۍککر

 د تابع ګراف لپاره مفصل حل وګورۍ

  تابع مساوات:  –ب 

  محورغوڅټکي:

 ټکي بڼھ ۍککر \ټکی ۍککر

 د تابع ګراف لپاره مفصل حل وګورۍ

  تابع مساوات:  –پ   

 محورغوڅټکي:

 

 ټکي بڼھ ۍککر \ټکی ۍککر

 د تابع ګراف لپاره مفصل حل وګورۍ

  تابع مساوات:  –ت    

 محورغوڅټکي:
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 ۴٧٣                             د پارابل او پرابل غوڅټکي                              

----------------------------------------------------------------------------------- 

 

 ټکي بڼھ ۍککر \ټکی ۍککر

 د تابع ګراف لپاره مفصل حل وګورۍ

  تابع مساوات:     -ټ   

 محورغوڅټکي:

 

 ټکي بڼھ ۍککر \ټکی ۍککر

 د تابع ګراف لپاره مفصل حل وګورۍ

  تابع مساوات:   -ث  

  محورغوڅټکي:

 ټکي بڼھ ۍککر \ټکی ۍککر

 د تابع ګراف لپاره مفصل حل وګورۍ
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 د پارابل او پرابل غوڅټکي                         ۴٧۴        

----------------------------------------------------------------------------------- 

 مفصل ځوابونھ
 

  -لومړی
یا ھوښیار تابع (پارابول) د تابع مساوات -د یوه دویمې درجې ټولیز  ټول  راشنل    -الف 

 ټولیزه بڼھ یا فورم : 
کھ  د درې ورکړ شوو ټکو  کواوردینات  پھ ټولیز تابع مساوات کې کیښول شی یا ځا پھ 

 2a  ;مساوات سیستم لھ درې مساواتو سره لاس تھ راځي لھ درې متحولوځای شي، نو یو 
1a 0اوa  .او  د لاندې سره 

 :  
 د جمعې لارې او یا د ګاوس لھ لارې(طریقې) :

 د ضریبونو شمیرنھ:
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 ۴٧۵                  د پارابل او پرابل غوڅټکي                               

----------------------------------------------------------------------------------- 

 
 

                                                     
 د لاندې الماني پښتو: د ضریبونو شمیرنھ:  –ب 
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 د پارابل او پرابل غوڅټکي                           ۴٧۶        

----------------------------------------------------------------------------------- 

 محور پرتھ ده. yومتري څخھ لاس تھ راځي: ککره پھ  ید محورس –پ   
 ټکی. ۍد محور  سره غوڅټکی = ککر –ت  

 د پاربول د ککرټکي بڼھ (فورم): 

 
  –ټ   
 

 
 لمسټکی = ککرئ ټکی   –ث    

     راکښل شوې نورمال بڼھ: 
 

  –دویم 
 

	:ويړجو مثلث ای یودٻLدر و0ې یکرې لاند – الف

	

 

ې رنیشم د  ونوډوh د  يډوٻLدر د
             فیتعر کو<Uغو د  لپاره

1P  :(x)	1f دی شو<غو (x)	2f  سره  

2P  :(x)	2f دی شو<غو (x)		3f  سره 

   3P   :(x) 1f  غوڅشوی د(x)  3f  
 سره
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                                                         ۴٧٧                 د پارابل او پرابل غوڅټکي                                
-----------------------------------------------------------------------------------

 ریږيییې د درٻګوډي لھ ګوډونو ترنھ، چې ګراف ید پارابول د تابعمساوات شم
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د پارابل او پرابل غوڅټکي                                                                                      ۴٧٨        
-----------------------------------------------------------------------------------

  ایښونھ:

                                                
الګوریتم لھ لارې. -د مساواتسیسم حل د ګاوس

د دې لپاره چې پارابول رسم کړای شو، موخھ ور دی چې محورغوڅټکي او ککرۍ ټکی 
                                                                                                     رو.یوشم

  رنھ:ید محور غوڅټکي شم
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                                                            ۴٧٩                   د پارابل او پرابل غوڅټکي                                  
--------------------------------------------------------------------------------- 

 
 رنھ د صفرځایونو لھ لارېیرۍ ټکي شمد کک

         

                                                       لھ دې لاس تھ راځي ککرۍ ټکی:

  ګراف –ب 
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د پارابل او پرابل غوڅټکي                                                                                       ۴٨٠        
--------------------------------------------------------------------------------- 

 رنھ:ید تابع مساوات شم –الف   –دریم   

 
 رنھ:ید محورغوڅټکي شم

 
 

 د مربع مساوات نورمال بڼھ)(پورتھ الماني: 

(c) ketabton.com: The Digital Library



	
	   

                                                         ۴٨١                             د پارابل او پرابل غوڅټکي                                   
--------------------------------------------------------------------------------- 

 څلورم:
 ککرۍ ټکی او د ککرۍ ټکي بڼھ:    

 -الف
 ګراف : 

 

	:ھgب کيۍ Uککر د اوی کۍ Uککر

 

 	ی:کۍ Uککر

 :ھgب کيۍ Uککر د 

 
 
 د تابع مساوات شمېرنھ: -ب
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د پارابل او پرابل غوڅټکي                                                                                    ۴٨٢         
--------------------------------------------------------------------------------- 

                 

 : رنھیشم کو<Uغو محور د

	دا د مربع مساوات نورمال بgھ ده  

 

 :ھڼب کيۍ ټککر د اوی کۍ ټرکک

 

 ی: کۍ ټککر

 :  ھڼبی کۍ ټککر

 رافګ
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                                                        ۴٨٣                        د پارابل او پرابل غوڅټکي                                
--------------------------------------------------------------------------------- 

   د تابع مساواتو شمېرنھ -پ

 
 
	:رنھیشم کو<Uغو محور د

	

 (پورتھ الماني: د مربع مساوات نورمال بڼھ)
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د پارابل او پرابل غوڅټکي                                                                                          ۴٨۴        
--------------------------------------------------------------------------------- 

 

 :ھgب کيۍ Uککر د اوی کۍ Uککر

 

 ی: کۍ Uککر

 :ھgبی کۍ Uککر

 
 
 :رنھیمساواتو شم د تابع -ت
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                                                           ۴٨۵                        د پارابل او پرابل غوڅټکي                                  
------------------------------------------------ --------------------------------- 

 

 	:رنھیشم کو<Uغو محور د

	دمربع مساوات  نورمال بgھ 

 

 

	ھgبی کۍ Uککری کۍ Uککر

 

 	ی:کۍ Uککر
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د پارابل او پرابل غوڅټکي                                                                                     ۴٨۶        
--------------------------------------------------------------------------------- 

ککرۍ ټکی بڼھ: 

 
 رنھید تابع مساواتو شم -ټ

 
  رنھ:ید محور غوڅټکو شم

 

 

 مساوات نورمال بڼھد مربع 
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                                                            ۴٨٧                 د پارابل او پرابل غوڅټکي                                 
--------------------------------------------------------------------------------- 

 

 

	ھgبی کۍ Uککری کۍ Uککر

 

 ی: کۍ Uککر

 :ھgبی کۍ Uککر

 
 
 رنھید تابع مساواتو شم -ث

                         

 
 

(c) ketabton.com: The Digital Library



	

د پارابل او پرابل غوڅټکي                                                                                          ۴٨٨        
--------------------------------------------------------------------------------- 

 

 :رنھیشم کو<Uغو محور د

 

 د مربع مساوات نورمال بgھ 
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                                                              ۴٨٩                      د پارابل او پرابل غوڅټکي                            
--------------------------------------------------------------------------------- 

 

	ھgبی کۍ Uککری  کۍ Uککر

 

 ی : کۍ Uککر

 : ھgبی کۍ Uککر

 
 :څلورم
 رنھید تابع مساواتو شم -الف
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د پارابل او پرابل غوڅټکي                                                                                     ۴٩٠         
--------------------------------------------------------------------------------- 

 
 

 
	:رنھیشم کو<Uغو محور د

 

 (پورتھ الماني: د مربع مساوات نورمال بڼھ)
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                                                           ۴٩١               د پارابل او پرابل غوڅټکي                                
--------------------------------------------------------------------------------- 

 

	ھgبی کۍ Uدککر اوی کۍ Uککر

 

 ی : کۍ Uککر

 : ھgبی کۍ Uککر

 
 رنھید تابع مساواتو شم –ب 
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د پارابل او پرابل غوڅټکي                                                                                    ۴٩٢         
--------------------------------------------------------------------------------- 

 
	:رنھیشم کو<Uغو محور د

 

 (پورتھ الماني: د مربع مساوات نورمال بڼھ)
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                                                            ۴٩٣               د پارابل او پرابل غوڅټکي                                
--------------------------------------------------------------------------------- 

 

	ھgبی کۍ Uاوککری کۍ Uککر

 

 ی : کۍ Uککر

 :  ھgبی کۍ Uککر

 
 رنھید تابع مساواتو شم  -پ 
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د پارابل او پرابل غوڅټکي                                                                                       ۴٩۴        
--------------------------------------------------------------------------------- 

 
                  :رنھیشم کو<Uغو محور د

   
	نورمال بgھد مربع مساوات 
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                                                              ۴٩۵              د پارابل او پرابل غوڅټکي                            
--------------------------------------------------------------------------------- 

 

	ھgبی کۍ Uککر د اوی کۍ Uککر   

 

   ی: کۍ Uککر
:ھgب یکۍ Uککر

 

 :رنھید تابع مساواتو شم –ت 
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د پارابل او پرابل غوڅټکي                                                                                     ۴٩۶        
--------------------------------------------------------------------------------- 

 

 
	:رنھیشم کو<Uغو محور د

	

	د مربع مساوات نورمال بgھ
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                                                             ۴٩٧                     د پارابل او پرابل غوڅټکي                                    
--------------------------------------------------------------------------------- 

 

ی کۍ Uککر د و ای کۍ Uککر
	ھgب

 

 ی : کۍ Uککر

 :ھgبی کۍ Uککر

 
 رنھید تابع مساواتو شم -ټ
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د پارابل او پرابل غوڅټکي                                                                                    ۴٩٨        
--------------------------------------------------------------------------------- 

 

	:رنھیشم کو<Uغو محور د

	د مربع مساوات نورمال بgھ
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                                                           ۴٩٩                د پارابل او پرابل غوڅټکي                                      
--------------------------------------------------------------------------------- 

 

	ھgبی کۍ Uککر اوی کۍ Uککر

                          

 	ی:کۍ Uککر

 :ھgبی کۍ Uککر

 
 
رنھید تابع مساواتو شم -ث
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د پارابل او پرابل غوڅټکي                                                                                       ۵٠٠         
--------------------------------------------------------------------------------- 

 
  رنھ:ید محور غوڅټکو شم

 
 

 ڼھد مربع مساوات نورمال ب
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                                                      ۵٠١                         د پارابل او پرابل غوڅټکي                                        
--------------------------------------------------------------------------------- 

 

 

	ھgبی کۍ Uککر د اوی کۍ Uککر

 

 ی: کۍ Uککر

 :ھgبی کۍ Uککر

 
  

 :رنھید تابع مساواتو شم -الف
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د پارابل او پرابل غوڅټکي                                                                                ۵٠٢          
--------------------------------------------------------------------------------- 

 
 :رنھیشم کو<Uغو محور د

 

 د مربع مساوات نورمال بgھ
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                              ۵٠٣                                          د پارابل او پرابل غوڅټکي                     
--------------------------------------------------------------------------------- 

 

	ھgبی کۍ Uککر د اوی  کۍ Uککر
	

 

 ی : کۍ Uککر

 :ھgبی کۍ Uککر
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د پارابل او پرابل غوڅټکي                                                                                    ۵٠۴       
--------------------------------------------------------------------------------- 

 ګراف:                                  

 
 رنھیتابع مساواتو شم د -ب
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                                                             ۵٠۵                 د پارابل او پرابل غوڅټکي                                
--------------------------------------------------------------------------------- 

 

 
 

 :رنھیشم کو<Uوغ محور د

 

 
 د مربع مساوات نورمال بڼھ
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 د پارابل او پرابل غوڅټکي                                                                                   ۵٠۶          
--------------------------------------------------------------------------------- 

 
 

 

ی کۍ Uککر د  اوی کۍ Uککر
	ھgب

 

 ی : کۍ Uککر

 : ھgبی کۍ Uککر

 
 رنھید تابع مساواتو شم -پ
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                                                              ۵٠٧                  د پارابل او پرابل غوڅټکي                            
--------------------------------------------------------------------------------- 

 
 :رنھیشم کو<Uغو محور د

 

	د مربع مساوات نورمال بgھ

 

 ککرۍ ټکی او دککرۍ ټکی بڼھ 
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 د پارابل او پرابل غوڅټکي                                                                                 ۵٠٨        
--------------------------------------------------------------------------------- 

 

 

 ی: کۍ Uککر

:ھgبی کۍ Uککر

 

 رنھید تابع مساواتو شم  -ت   
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                                                           ۵٠٩                      د پارابل او پرابل غوڅټکي                               
--------------------------------------------------------------------------------- 

 
 

 :رنھیشم کو<Uغو محور د

 

 

	مساوات نورمال بgھ د مربع
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 د پارابل او پرابل غوڅټکي                                                                                ۵١٠          
---------------------------------------------------------------------------------	

ھgبی کۍ Uککر  د  اوی  کۍ Uککر  

              
 ی کۍ Uککر                                     ھgب   یکۍ Uککر

 
                         

                  ګراف :   
 رنھید تابع مساواتو شم –ټ  
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                                                          ۵١١                   د پارابل او پرابل غوڅټکي                                    
---------------------------------------------------------------------------------  

	رنھ:ید محور غو<Uکو شم
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 د پارابل او پرابل غوڅټکي                                                                                       ۵١٢        
--------------------------------------------------------------------------------- 

 
 د مربع مساوات نورمال بڼھ

 

 
	

 ھgبی کۍ Uرکک   د اوی کۍ Uککر	                            

                               

 ی کۍ Uککر                                   ھgبی  کۍ Uککر              

 
 ګراف
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                                                            ۵١٣                    د پارابل او پرابل غوڅټکي                                   
---------------------------------------------------------------------------------

  

رنھیشم مساواتو تابع د - ث
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                                 د پارابل او پرابل غوڅټکي                                                    ۵١۴      
---------------------------------------------------------------------------------

           
	:رنھیشم کو<Uغو محور د

 د مربع مساوات نورمال بgھ 

 
 

    	f(x)صفر/ای نھ لري 

 

	ھgبی کۍ Uککر  د اوی کۍ Uککر
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                                                       ۵١۵                       د پارابل او پرابل غوڅټکي                              
---------------------------------------------------------------------------------	

 

 
 ککرۍ ټکی بڼھ:

  

 ککرۍ ټکی:
 

 پو0تنې 

 II درې Uکو تٻریږيلھ 	پارابول چې

  -ړیلوم

ۍ ککر کي،<Uغو محور د ،ۍریوشم مساوات تابع د. يیږرٻت کوې Uدر لھ پارابول وی
Uککر اوی کU ب کيۍgک ستمیسړ پروتولا مناسب وهی پھ. ھم ھh  ړۍ.ک رسم رافې 

  -الف

 -ب 

   -پ  

 	–ت 

  -ټ  
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 د پارابل او پرابل غوڅټکي                                                                                     ۵١۶       
--------------------------------------------------------------------------------- 

		-ث 

  – میدو

ې ک  3P او  P1P	,2  کوې Uدر پھ  	3f(x)او  f1f	2(x),	(x) و0کرې در لھ پارابل یو
 .ويړجو(کونجونھ)  ونھډوhیا مثلث   يډوٻLدر وهی دې چ ي،<یږغو

 

 ۍ:رٻوشم

 .3P او  P1P	,2 کيU  - الف

 .يیږرٻت کوې Uدرې د لھې چ ،	4f	(x)تابع   پارابول د – ب

 . ھgب کيU ۍککر د  مساواتو پارابول د – پ

 . مساوات کيU ۍککر د مساوات پارابول د   - ت

 .کي<Uغو محور ولU –ټ 

 ږۍ.وکاې ک ستمیسړ ولا پروت مناسب وهی پھ رافونھh ولU – ث

  3P او  P1P	,2  کوې Uدر پھ  	3f(x)او  f1f	2(x),	(x) و0کرې در لھ پارابل یو  – میدر
 .ويړجو ونھډوh يډوٻLدر وهی دې چ ي،<یږغوې ک

 

 ۍ:رٻوشم

 .3P او  P1P	,2 کيU  - الف

 .يیږرٻت کوې Uدرې د لھې چ ،	4f	(x)تابع   پارابول د – ب
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                                                              ۵١٧                    د پارابل او پرابل غوڅټکي                                 
--------------------------------------------------------------------------------- 

 . ھgب کيۍUککر د  مساواتو پارابول د – پ

 . مساوات کيۍUککر د مساوات پارابول د   - ت

 .کي<Uغو محور ولU –ټ 

 ږۍ.وکاې ک ستمیسړ ولا پروت مناسب وهی پھ رافونھh ولU – ث

 : يیاې 0ارزون کچې لاند تجربھ کيیفز وهی – لورم<

 S	 یثان پھ وخت نړیا

 پھ لارې شو وھل
cm	

 

	

 وشمېرۍ.د تابع مساوت  -الف 
 رۍیثنیو ترمنځ وشم   5او    3 ;0وھل شوې لار د  –ب 
 ده؟  cm 10د کوم  وخت وروستھ وھل شوې لار  –پ 

  –پنځم 
ۍ ککر کي،<Uغو محور د ،ۍریوشم مساوات تابع د. يیږرٻت کوې Uدر لھ پارابول وی
Uککر اوی کU ب کيۍgک ستمیسړ پروتولا مناسب وهی پھ. ھم ھh  ړۍ.ک رسم رافې 

	

	

 

b
)	

	

	 	

 حلونھ 
 IIپارابول لھ درې ټکو 
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 رنھیشم مساواتو تابع د - الفنتیجې او ځنې برخې  مفصل حلونھ 

	                                                                    د محور غو<Uکو شمیرنھ
	ھgبی کۍ Uککر اوی کۍ Uککر
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 	:ھgبی کۍ Uککر

  : ککرۍ ټکی

 -ګراف
 رنھیشم مساواتو تابع د - ب
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	: رنھیشم کو<Uمحورغو د
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 د مربع مساوات نورمال بڼھ

 
	 

	ھgبی کۍ Uککر اوی  کۍ Uککر

 

 	 ی:کۍ Uککر

 :ھgب يکۍ Uککر

 	
	
hراف : 
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 رنھیمساواتو شمد تابع  -پ
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	: رنھیشم کو<Uمحورغو د

 

 ربع مساوات نورمال بgھد م

 

 :ھgبی کۍ Uککر اوی  کۍ Uککر
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 	ی:کۍ Uککر

  ککرۍ ټکی بڼھ:
 

 ګراف :
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 –ت 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
–ټ 

 

تابع:

بgھ یا د رأس بgھ: ۍککر

 

 ۍ ککر

 لري نھ شتونصفر/ایونھ: 

 برخھ: yد 

 

تابع:
 

بgھ یا د رأس بgھ: ۍککر

 

ۍ:ککر
 صفر/ایونھ:

 

 برخھ: yد 
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 –ث 

 

 تابع:

 

 ککربgھ یا د رأس بgھ:

 

 ۍ: ککر

 

 صفر/ایونھ:

 

 د  برخھ:

 
 

 دویم:

  -الف

 -ت    -پ     -ب  
 –ټ    
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   -ث 

 
 دریم:

 -الف

  -ب   

  -پ   

  -ت   
  –ټ   
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 –ث 

 
 	:تابعمساواتڅلورم:

 	ی:کې Uکچون د

 �:کیول ستمیمساواتس -الف

 

 :تمیورLال-اوسh د
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 -ب

 
 ده. s  = 5 cm ای لار لیپکې   t  =0 وخت

 
 s  =4,25cmی  د s  3=  لارې شو وھل وروستھ t  د

 s    =6,25cmی  د t    =5      s لھ وروستھ لارې شو وھل

  :ونھښای     -پ
 

  :  حل مساوات مربع د

 لرو نھیې  ثیح پھ حل د 
                                     .      ده  cm	10   لارې شو وھل s   وروستھt    =6,899  د

-الفپنځم:   

 

        : تابع

  ھgبۍ ککر

               ۍ ککر

      :ونھیا/صفر

     <ی.غو  y د
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  –ب 

 

      : تابع

    ھgبۍ ککر

         ۍ ککر

 :ونھیا/صفر

 <ی.غو  y د

 

  –پ 

 : تابع

 : ھgبۍ ککر

 

 :ۍککر

  شتھ نھ :ونھیا/صفر

 <ی.غو  y د
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 پو0تنې 

    I	ال بٻلLې برخھد مربع مساوات تکست او د اسمعم

  –لومړی 

 لري ھgب پارابول د دروازه ننوتلو د وهی

 ده سروره  m	4او ھLج m	6   ھغھ

 mج m	2,20 اوی د سرور  m	3  رUمو وی

 ي؟/ننو  دروازه پھ رUمو دا شيی دٻک

 فرمولې ندیل  د   پارابول دړی لوم:  ونھړا پام
 ۍ.رٻوشم

 
 

  –دویم 

 پھ t وخت  د hی والLج غشي  د. ولي تھ لور پورتھ نیغولاړ غشی غشیویشتونکی یو
 :يیږک کلیلې داسې ک واکوالي

 

h او   متر پھ	t   ویثان  پھ 

 ړۍ.ک انھ0رو معنا حل د اوړۍ ک حل 0	=	h(t)	مساوات –الف  

 ږۍ.وکا رافh(t)  h	د  -ب

 ي؟یږرس تھ (	0	=	h	) واليLشتلجٻو رتھیب وروستھ وخت کوم لھی غش -پ   
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 .يیږس ورتھی غشې چ ،ړۍک دایپ والLجی لو خورا–ت    

 .يړیږجو پارابول سره f(x)=0,1.x²  مساوات تابع د وی –دریم    

 .ي/را تھn من پارابولی نو وی سرهې د لھ

 Abbildung  متن پھی:ونکړژبا(  تابع ای رونھې <یلاند دا دا کھ ،ړۍورک تابعترم وندهړا
 :وي) کمیل رونھ<ی ورتھ زه املھ ېد لھ نو ،ید معنا پھ mapping د

 .ھندارونھې باند محور x د –الف    	

 .ھندارونھې باند محور y د -ب   		

 .نھ0راک واحده 3 پھ لور پھ محور x	مثبت د –پ   

 .نھ0راک واحده 2 پھ لور پھ محور y منفي ای زیکم د –ت   

 .غزونھ لور پھ y  د سره بیضر 4د –ټ   

 درجھ.2 وی ېک واک پھټ س اۍ یرړې ډٻراو تھn من د ھUh کوالیفابر وهی د –<لورم   
Uی.د تابع ار0یھو ای راشنل ول 

 ھUh  لپاره ME	150 د ،ید صفر ھUh سره  دیتول) واحدUس ای وونۍ یر( ډٻ ME	50  پھ
 .ده مالیماکس

 .ده  €	60000 دا

 �.اکUو تابعUhې  د ترم ھUh د

 متره 223ی  دوالږاو دایغز د وهی پول) ولھډ منحنيږ(کو ولھډ پارابول وهی –پن/م     
 کيU ھ0پ تر پلھ د نUوا متره 1,2 دی د. يړداکیپ والLج پول د يړغوا نده/رh وی .لري

m ج متره 2,0منحني ای هږک پول دی) شو کچې باند) قدمونو(پلونو و0پ د( کيUلیپ ای
 ی).شو پرتلھ سرهې کچ واليیلو د بدن دی(د
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 لري؟ی والLجی خورالو ومره< هږک پول د –الف 

 اندازه وپل0پ د نده/رh کھ خوري، ریتغې ک سلو پھ و< پھی والLجی شو دایپ دا ب ـ  
 وي؟ړی ک اندازهږ ل ای کم متره سانتي  10سرهې کون

 

 /وابونھ

   I	د مربع مساوات تکست او د اسمعمال بٻلLې برخھ

 نتیجې او /نې مفصل  /وابونھ.

 

 :مفصل /وابونھ   

 ولی0اډ ویڼ hک تھ0ک پھ منحني اږې یپولک د لیپ ای نھیسرچ ناتیکواورد د-لومړی 
 .يیږک

	
ې لاندیڼ ک د نUوا دا نو ي،یږریتې کn من پھې لاند د پول د دا. ري سور m	3 رUمو دا
h0,5اوسھ تر سرهډ  و	m  ج منحني اږې یک د پول دی. دLپروتې ک ورشوې د پھ وال 
		ی.د

	
 .يییږاې /لاند  پلھ د دای. دm ج m	2,2 فقط رLم رUمو
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 مفصل /وابونھ   -دویم 

 -الف 

  

 ی:وال غوره وابونو< وړدوا د

 .يیږک شتلیو خھ< واليLج m	2	=	h  وهی لھی غشې ک وخت 0	=	t پھ

                           . 	0	=	h يیږلو مکھ/ پھی غش وروستھ وخت s	3,879	=	t  لھ
  لپاره m	2 يړلوم د بھ ده نو ،یوی ویشتل خھ< 0	=	h سر لھې خمک لھی غش دا يړس کھ

0,128	s ی. لرل ایتړا وخت 

 –ب 
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	 –پ 

 :		2	h(t)=ای0وونھ

   	
 /مکھ پھ بیرتھ <خھ وٻشتلجLوالي متره m	2 د غشی وروستھ وخت s	3,75	=	t لھ

	دی پروت
 ې.ک رأس ای کيۍ Uککر پھی والLجیلو خورا

	 -ت 
 .يیږرس تھ m	16,063واليLجی لو خورا وروستھ خھ< s	1,875 لھ

 نتیجې  -دریم 

	ي/را تھ لاس د لھ  .یا انعکاس ھندارونھ محور پھ x  د f(x)=0,1.x² –الف 

  g(x)=-0,1.x²	

	ي/را تھ لاس ېد لھ یا انعکاس  ھندارونھ محور پھ  y د f(x)=o,1.x²–ب  

 

 ی.د کیومتریس محورې چ املھې د لھ

ې د لھ. نھ0راک  x مثبت پھ واحدونو ای ونونوی دواليږاو د 3Eh پھ o,1.x²=(x)    -پ    

    :ي/را تھ لاس
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 لاسې د لھ . y منفي ای زیکم پھ واحدونو ای ونونوی دواليږاو د 2Eh پھ o,1.x²=(x) -ت 

   :ي/را تھ

 ي/را تھ لاسې د لھ. غزونھ بیضر 4 پھ y پھ  o,1.x²=(x)  –ټ    

   

 

 :)  المانيې لاند(     -<لورم   

	ید پروت کيۍ Uککر پھ سره  S(150|60000)د  مومیماکس

 	بgھ)یکۍ Uککر(

 

  –پن/م   

 ی.د  m	223	=	sی دوالږاو ولU منحني اږې یک د پلھ د	-الف    

ی کU سر دې مک/ د ای یکU ھ0پې 0ی چې داس شي،ٻو موین برابرو دوه پھ پول محور y د
 پھ

 v	=	111,	5	m  ی.د پروت 

 پھ  نو دا ،ید  m	1,2 نUوا خھ<  کيې Uمک/یا  –پ0ھ  دې ک حالت يړلوم پھ

 u	=	111,5	m	-	1,2	m	=	110,3	m  

 ی.د پروتې ک
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 .لريی والLج m	2  هږک پول د ھلتھ

 ،ید ور موخھ نو وي، دیبا  m	1,1فقط دنھیلوې ک حالت میدو پھ کيU سرې مک/ دې داچ
 ای کUی دا. و/بو تھ مخ ھhتو زهیولU پھ سره  v	او uې  تون0اوو اې یمتحول د رنھیشمې چ

 	.   يیږک وولی0ک وروستھ ت0ارز انھ0رو

	
	
 تابعمساوات پارابول د

 

 	:ي/را تھ لاس  (1) لھ

 ړۍکی ا/ پھی اې /ک (2)پھ  ت0ارز

 ړۍک حلې پس a د         

 �وباس نوکانو لھ aبیضر          
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 ۍدیږکې ک  (3) پھ  

 

 

=Fallحالت: 

 

 –ب    

=Fall حالت: 

	

 تھ  hi و نسبت %پھ دنھیاتیز کم

  	
 لريی والLج Ih	m	93,419	= ھ<نا ھې <ک حالت يړلوم پھ منحني ای هږک پلھ د

 ی.د  IIh	m	101,886	= ھ< نا ھی <والLجې ک حالت میدو پھ

 	ی.د %9,06  ھ<نا ھ< تھ  Ih و نسبت ریتوپې ک سلو پھ د
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 پو0تنې 

 عمال بٻلLې تتکست او د اس ای متنيد مربع مساوات 

    II	برخھ

 	:دي شوي لړورک سياد  تابعمساوات پارامتر وهی دړی: لوم

 ۍ.ریوشم ھgب کيۍ Uککر د -الف

 ۍ.ریوشم کي<Uمحورغو د -ب

 پروت پارابول دې  باند محور  y	دې چی کU ھغھې چ شي، ل0راکې داسې د پارابول پ
Uلھی ک Uکي  P	(	-3	|	-1	)شي ریت. 

 ؟ید ھLن< g(x) تابعمساوات  پارابلې شو ل0راک د

 وي؟<غو رتھیچ پارابولونھ هړدوا -ت

	ږۍ.  وکاې ک تمیناتسیکواورد مناسب وهی پھ پارابولونھ هړدوا-ټ

 کچې لاند کتنھ ای کونھ نھیمعا کيیالوژیب وهی پھ کلتور�h)  ھUکوې(حجرې وی د: میدو
 :ي/را تھ لاس تونھ0ارز

 

 

  پھ وخت نړیا

--------------------- 

 تعدادیې تجزې حجر د

 ۍریوشم تابعمساوات -الف 

 ږۍ.وکاې ک ستمیسړپروتولا متاسب وه پھیې  رافh-ب
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 ؟یندلیم صورتې شنٻوې حجر  200 وروستھ وخت کو لھ-پ

	وي؟ی ولین صورت شنوٻو 1800ېچې ھغ تر سي،ینې ک پھبر وخت ومره< -ت

 gسره کرښھ  f(x) = a لپاره د تابع مساووات a < 3 > 0محور تھ غبرګھ کرښھ د  x و  
 کې غوڅوي. Cپھ ټکي   hاو کرښھ  Bپھ ټکي 

 دي. A ( 1 | 0 )کواوردیناتونھ   A د
 کونجونو) ټکي دي. د یوه درٻګوډي یا مثلث د ګوډونو ( زاویو یا C او  A, Bټکی 

 a څنګھ وټاکل شي، چې د مثلث سطحھ خورا لوی ارزښت ولري؟ 
 د دواړو کرښو د کواوردینات ټکي کیدی شي ولوستل شي.  

  
څلورم: پھ څرګنده توګھ د یوه ګړندې موټر د تیلو لګښت د موټر د چټکتیا یا سرعت پھ 

 اړیکي پیداکیږي. یا فنکشنالي  -واک کې دی. د کچږنې لھ لارې تابعییزې 
 لپاره.    v > 40د v + 8,55 - 2K(v) = 0,002 v 0,18باور لري:  

 .  km/hچټکتیا پھ  v او  Liter/100 kmد تیلو لګښت پھ  K(v)دلتھ پھ دې  معنا دي: 
 پھ کومھ چټکتیا سره پھ سل کیلو متره ټیک اوه لیتره تیل لګیږي یا مصرفیږي. -الف
 لګښت خورا لږ دی؟پھ کومھ چټیا د تیلو  -ب

 پنځم:

 

اوږده پول  m 18د یوه 
واټن تکیھ  m 2لپاره پھ 
 پښې پھ کار دي. -مټې یا

د ټولو مټو یا پښو اوږدوالی 
 وشمیرۍ.
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 حلونھ

 II   د مربع مساوات تکست او د اسمعمال بٻلLې برخھ

 

	حلونھ مفصل

 لومړی:
 -الف

 
 -ب

 
- | P ( -3دی. دا دې ټکي Py( 0 | 1 )د پارابول ټکی، چې د محور باندې پروت دی، -پ

 تھ راکښل شي.  ( 1

 
 پھ درې یونھ یا واحده کیڼ لور تھ راکښل شوی   3-<-0      
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 پھ دوه واحده کښتھ لور تھ راکښل شوی.   1<-1    

کھ د پارابول یو ټکی دا رکښنھ ولري، نو بیا د پارابول ھر ټکی دا راکښنھ  لري، ھم 
سره پھ درې واحده کیڼ لور تھ   f(x)ککرۍ ټکی. د پارابول ککرۍ ټکی د تابع مساوات 

چې لھ دې دراکښل شوي پارابول  کیږي، داسېاو پھ دوه واحده کښتھ لور تھ راکښل 
 ککرۍ ټکی کیږي. 

 دی. Py( 0 | 1 )محور باندې پروت دی،  yد پارابول ټکی، چې د 
 تھ راکښل شي. P ( -3 | -1 )دا دې ټکي 

 
 پھ درې واحده کیڼ او پھ دوه واحده لاندې لور تھ. د پورتھ الماني پښتو: 

 
 
 -ت

 

  :دپارابول غوڅټکی                            
 -ث
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                               ۵۴٣د پارابل او پرابل غوڅټکي                                                             
---------------------------------------------------------------------------------

 
 دویم:

 
 وخت پھ

------------ 
د حجرې 
 وٻشنھ

  د تابع مساوات:
د تابع مساوات د ازماٻښت لھ لارې 

 پداکیدی شي.
 

 

 
 د  الماني پښتو: د  پسې وٻشنھ. مخامخ ھم
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 د پارابل او پرابل غوڅټکي                                                                                   ۵۴۴          
--------------------------------------------------------------------------------- 

 دریم:

 

  د مثلث یا درٻګوډي سطحھ:
 کواوردیناتو ټکي ټاکل کیږي. xد   Cاو Bد  ټکو

B   د :g(x) غوڅی  دf(x)   :سره 
C     د  :h(x)غوڅی  دf(x)   : سره 

 

  BC:  واټن 

  سطحھ:
 پارابول کښتھ لور تھ واز دی.

  صفرځایونھ:

 :کواوردینات ککرۍ ټکي :لومړۍ

 دویمھ د ککرۍ ټکي کواوردینات:
د   1,35FEاو پھ رښتیا   (maxiaml)خورالویھھ حلپاره د درٻګوډي یامثلث سط a=18د  

 ده. سطحې یونونھ یا واحدونھ
  څلورم:

 د المانیپښتو: ،، د ... لپاره،، -الف 
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                                 ۵۴۵د پارابل او پرابل غوڅټکي                                                            
--------------------------------------------------------------------------------- 

 

 ښتنھ کې نھ راځي .وپ لھ املھ پھ  v>40د  
 دی.  .Liter/100 km 7سره د لګښت    km/hi 80,36د یوې چټکتیا 

  –ب 
ککرۍ ټکی خورا لوی یا ماکسیمال دی.     

 
 

د دی.  Liter/ 100 km 4,5سره دا لګښت خورا لږ او   km/h 45د یوې چټکتیا 
 کواوردینات سرچینھ د پول کږې یا منحني پھ ککره کې پرتھ ده.

 سره لاس تھ راځي:  P(9|-4,5)د   

 او        
 

  د مټو یا ستنو واټن لھ ککرۍ ټکي دي:

 
 مټو لپاره: ٢د مټو اوږدوالی د ھر 

0,056m; 0,5 m ; 1,389m  ; 2,722m ; 4,5m  
			

 پو0تنې 

    III	د مربع مساوات تکست او د اسمعمال بیلLې برخھ

 ړی:لوم
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 د پارابل او پرابل غوڅټکي                                               ۵۴۶            
--------------------------------------------------------------------------------- 

 

 :داتا تھ جدولm ن<تر

	4	+	-x²	f(x)=:پارابول

 y ګ:غبر تھ محور 

  x=u 2 د)	<u		<1	-(  سره 

	:لھ  g ھ0کر

	

 نUوا B	او A د لپاره  1	=	u د

 ۍریوشم 

 u >نLو ھU،دې چ اکو A او	B  

 شي؟ی لو خورا نUواn ترمن 

 

 ای واکوالي پھ xۍ رې ډٻشو دیتول د تونھ0ارز ول/ې Uور د سره دیتول د مال وهی د: میدو
 ې: شو کره ولې ډلاند پھې ک تیتابع

 

 ړی. ک پلان €	14 د متیق ثابت وی لاو<خر د  دانھ ھره پھ کھیفابر

 14x	=	E(x).  ھ0کر لاو<خر د اوږۍ کاږ هږک ت0Lل ولU د -الف

 مساوي ت0Lل  لاو<خر او دیتول د لپاره نرخ کوم دې چ ،یاکUو کيیرافh او زیرنیشم-ب
 ی.د

 E(x)	=	G(x)	ې).پوبUhې  د اوی والیا/ پھ یاUhې / د( 
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                                ۵۴٧د پارابل او پرابل غوڅټکي                                                              
--------------------------------------------------------------------------------- 

	K(x)	-	E(x)	=	G(x)  ده؟ ھیلو خورا ھUh لپاره تعداد دانو دیتول کوم د-پ

 K(x) ت0Lل ولE(x)  ،  Uلاو<خر  ، G(x)  ھې: Uhک پورتھ پھ

 Sprungschanze  يړیږجو لھیماې چ ه،رالپ وپU د روووا د( لھیما وپU د ره: <ٻمیدر
 �سیراونې ر<ی لھ m پھ کچاندازه. يیا) 0

 د منډې نخښې(کږې) -الف
 تابع مساوات پیدا کړۍ 
 د منډٻځای د خورا ټیټ  -ب

 او خورا جګ ټکي کمښت 
 یا فرق وټاکۍ.

 
 څلورم:

پھ یوه ازماٻښت کرښھ(سرک یا لار) کچیږي، چې یوه 
لارې پھ برابره پاتې چټکتیا لږوي یا مصرفوي. د تیلو 

) ( Benzinverbrauch BV(بنزین لګښت  BV لګښت 
 )   Liter / 100 kmپھ 

 پھ واک کې یا تابع دی. 

 
V   چټکتیا او پھV 

 Bچټکتیا د تیلو لګښت

 
نا، چې د بنزین لګښت د چټکتیا یا سرعت پھ عدې م ( دا پھBV(v) د بنزین لګښت -الف

 واک کې یا تابع دی) لپاره تابع ترم وټاکۍ.
 وي، نو څومره تیل بھ ولږیږي؟  km / h 120کھ منځنۍ چټکتیا  -ب
 دی.  Liter / 100 km 8پھ کومھ چټکتیا لګښت ټیک  -پ
	پھ کومھ چټکتیا لګښت خورا لږ دی؟ -ت

	

 حلونھ
 IIIد مربع مساوات تکست او د اسمعمال بٻلLې برخھ   
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 د پارابل او پرابل غوڅټکي                                                                                    ۵۴٨         
--------------------------------------------------------------------------------- 

 حلونھ مفصل
 لومړی:

f(x)=-x²+4;g(x)=-x+2 
 A(u|g(u);B(u|f(u))کواوردیناتونھ:   Bاو   Aد ټکو 
 ترمنځ واټن:  Bاو   Aد ټکو

A(u)=f(u)-g(u)=-u²+4-(-u+2)=-u²+u+2 

 A(1)=-1²+1+2=2 ي:لپاره باور لر  u=1د
 د ککرۍ ټکي لھ لارې ټاکل کیږي A(u)خورا لوی واټن د  

 
 ( د اوږدوالي یوونونھ یا واحد..) دی. 2,25LEلپاره خورا لوی واټن   u=0د 

 دویم: 

  -الف
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                                ۵۴٩د پارابل او پرابل غوڅټکي                                                              
--------------------------------------------------------------------------------- 

 –ب  
 NS(20|280)لھ ګراف څخھ ولولۍ: NSد ګټې ځای پھ ځایوالی

 NS(80|1120)د ګټې پولھ لھ ګرافیک څخھ ولولۍ:
 شمیرنیز ځواب:

  

 ګټھ:     –پ   
G(x)  .یو کښتھ لور تھ واز پارابول دی 

 
 ده. (€112,50)دانوتعداد  لپاره ګټھ خورا لویھ یا ماکسیمال x=50د یوه 
  –الف    دریم:

 
    د جګوالي  توپیر:  –ب 

 دی. m 25,2د منډې ځای د خوراجګ او خورا ټیټ ټکې کمښت یا فرق  
 -الف  څلورم:
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 د پارابل او پرابل غوڅټکي                                                                                  ۵۵٠           
--------------------------------------------------------------------------------- 

 
 -ب

 
 دی.   Liter/100 9,4چټکتیا سره لګښت  km/h 120د  
 -پ

  ایښوونھ:

 
 دی.  Liter/100 km 8چټکتیا سره د تیلو لګښت  v = 100 km/hد 
 خورا لږ لګښت پھ غوڅتکي کې دی.-ت

  وردینات:کوا xد  ککرۍ 

 
دی. دا ھغھ خورا لږ لګښت   Liter/100 km 6,2چټکتیا سره د تیلو لګښت  km/h 40 د 

 دی.
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 ګښتشمیرنھ)(ل  اقتصادي توابع یا بلواک2.11-
 توابع اقتصادي

 او یزو0کر د/ې ستون اقتصادي بھ مرستھ پھLې لیب نمونھ ییزېیا  کيیوپیت وهی د
 .شي حل سره توابعو زوۍ یلور< ای زویمربع

 .ھ0کر  K(x)=0,2x+1,6:  تتابع0Lل

 .واز تھ لور پورتھ پارابول، E(x)=-0,2x²+2x:   لاوتابع<خر

Uhی:  د تابع ھG(x)	=	E(x)	–	K(x) 0ل – تابع  لاو<خرLتتابع 

Uhتابع ھ :G(x)=	-0,2x²+1,8x-1,6	

 ماکسیما یا خورا زیات خرڅلاو:

 داد خورا جګ خرڅلاو ډٻرۍ یا سټ او 

 ماکسیمال خرڅلاو لاس تھ راوړل کیږي،  

 ترم  ککرۍ ټکي E(x) کھ خرڅلاو تابع

 بڼې تھ لاړ شي چې لھ ھغې ککرۍ ټکی 

  لوستل کیږي. 

 ککرۍ ټکي بڼھ

( ګټھ تابع) GE 5( د ډٻرۍ یوون یا واحد) سره د  ME 5یامنځتھ راوړنې ډٻرۍ-د  تولید
 سره  خرڅلاو ماکسیمال دی.
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--------------------------------------------------------------------------------- 

 ٻدنھ یا ځای پھ ځایپاتې کیدنھ او د خرڅلاو پولھ:رد خرڅلاو د

ٻدنھ یا ځای پھ ربریکې د خرڅلاو دد یوې فا
ځایپاتې کیدنھ او د خرڅلاو پولھ ھغھ ځایونھ دي، 

 چې پھ ھغو کې خرڅلاو صفر وي.

 حل کیږي.   E(x) = 0یعنې مساوات 

 

   

 یا

(ډٻرۍ واحد) کې ده او او د  ME 0د خرڅلاو درٻدنھ یا ځای پھ ځای پاتې کیدنھ پھ 
 ) کې ده.(ډٻرۍ واحد ME 10خرڅلاو پولھ پھ  

 د ګټې درٻدنھ او د ګټې پولھ:

د یوې فابریکې د ګټې 
 درٻدنھ

او د ګټې پولھ ھغھ  
 ځایونھ

دي، چې پھ ھغو کې  
 ګټھ 

 صفر دی.

  G(x) = 0 نو مساوات

 حل کیږي.
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                              ۵۵٣د پارابل او پرابل غوڅټکي                                                              

---------------------------------------------------------------------------------					
																		ې.ک  ME	8 پھ پولھUhې  د اوې ک) وونۍ یر(ډٻ ME	1 پھ دنھٻدرUhې  د

                 دګټې ماکسیموم:
 د منځ تھ راوړې ډٻرۍ 

 لویھ ګټھ لاس تھ راړلخورا 

 کیږي، چې د ګټې تابع  ترم  

 پھ ککرۍ ټکي بڼې تھ یووړل

 شي چې لھ ھغې ککرۍ ټکی 

  لوستل کیږي. 

 ککرۍ ټکي بڼھ

( د ګټط یوونو یا واحد)سره     GE 2,45(ډٻرۍ واحد) ډٻرۍ تولید سره ګټھ د  ME 4,5د 
 خورا لویھ یاماکسیما ده.

 ګراف:
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---------------------------------------------------------------------------------	

 د نتیجو ټولګھ:

 سره خرڅلاو خورا لوی دی.  GE 5(ډٻرۍ واحد) لرلو ډٻرۍ سره د   ME 5د

 کې. ME 10کې پرتھ ده او خرڅلاو  پھ  ME 1د خرڅلاو درٻدنھ  پھ  

 کې. ME 8کې پرتھ ده او د ګټې پولھ پھ  ME 1د ګټې درٻدنھ پھ 

  سره  خورالویھ ده. GE 2,45ډٻرۍ لرلو سره  ګټھ د   ME 4,5د 

 

UولLھ:	
 

 تابعمساوات

    :لري ھgبدا  مساوات تابع د

 ار0یھو ولې Uدرجې میدو د ھم ای او يیږک بلل بلواکۍ لور< ای تابع مربع تابعې داس
 .يیږک بلل پارابولونھیې  رافونھ. hتابع

	

	ھgب کيې Uککر کيۍ Uککر
 :لري باور ھhتو زهیولU پھ

 	ۍککرې چ ،ید برابرون ای تابعمساوات  پارابول وهی د    

Uۍ ککر تابعمساوات د  ې  چې لري،داس ی  ک
Uی.دی ک 
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                             ۵۵۵د پارابل او پرابل غوڅټکي                                                                 

--------------------------------------------------------------------------------- 

:محورغوڅټکي

 

 
  yمتریک دي ، د وپھ څیره شوي پارابول کې  جې د محورونو سی  د سیومتري څیړنھ

پھ څیره شوي پارابول کې  جې د 
  yمتریک دي ، د ومحورونو سی

 محور سره غبرګ 

 د ککرۍ ټکي  لھ لارې تیریږي. 

 دا د ټول غبرګو لپاره باور لري.

د سیمتری محور مساوات چې د ککرۍ 
 دي s| y sS( x  (ټکي څخھ تیریږي 

 sx = x   دلتھx = 3 . 

صفرځایونھ ھم سیمتري محور تھ 
 سیمتریک دي.

دا پھ دې معنا چې د څرګند صرځایونو 
 ارزښتونھ شمیرل کیدی شي.  xڅخھ د  
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 لھ صفر ځایو څخھ د ککرۍ ټکي شمیرنھ
 څرګند دي: لھ دط لاس تھ راځي صفرځایونھ

 
 فرمول، دیسکریمینانتونھ او د حلونو ډٻرۍ یا سټ - p-qد 

 f(x) = x²+px+qد مربع مساوات نورمال بڼھ:

  -p-q :دیسکریمینانت           فرمول:   
 کوي. دیسکریمینانتھ د مربع مساوات د حلونو تعداد پھ ګوتھ  Dد 

 

 

 دوه د حلونو  توکي
 یو د حل توکی( ډبل حل)
 کوم حل توکی نھ شتھ

 
 Der Satz von Vieta د ویتا جملھ

 
حلونھ وي، نو وییتا د ریښي جملھ باور لري:   x²+px+qد مربع مساوات  x2او x1کھ  

x1+x2=-p   اوx1.x2=q 
 

 صفرځایونھ او کرښیز ضریبونھ
   x1  اوx2 :د مربع تابع صفرځایونھ د لاندې تابع مساوات سره 

 
 نو کیدی شي چې سړی د تابع مساوات د کرښیزو صریبونو پھ ډول ولیکي:

 

 
 کرښیز ضریب  
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 د صفرضرب جملھ
 ضرب ټیک ھلتھ صفر دی، کھ د صریبونو څخھ یو یې صفر وي.

 او    
 بیلګھ:

 (x-2)(x+1)=0<=> x1=0;   لھ دې لاس تھ راځي او پھڅټ یا برعکس x1=2 او 
x2=-1 

 x(x+3)=0  لھ دې لاس تھ راځي او پھ څټx1=0 اوx2=-3 
 

 د کرښې او پارابول غوڅټکی
 

 لھ دې لاس تھ مربع مساوات    g(x)=(x)ایښوونھ: د تابع مساواتو برابرایښوونھ 
 راځي کھ:

 پارابول او کرښھپھ دوه ټکو کې سره غوځوي
 پارابول او کرښھسره پھ یوه ټکي کې لمسوي.

  ل او کرښھ سره ګډ ټکي نھ لري.وپاراب
  
 لھ دې لاستھ راخي کرښیز مساوات  لھ دې لاس تھ راځي پارابولونھ یو غوڅټکی لري.  
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 پوتنڅ توابع یا   -توان2.12-
 توابع توان  

 تعریف:

سره پوتنڅ تابع بلل  یوه تابع د تابع مساوات  
 کیږي.

د ګراف بڼھ یا فورم او anاکپوننت یا جګعدد د پوتنڅ تابع  درجھ ټاکي او ضریب    nد 
 ھغھ د بڼې ضریب بلل کیږي.

 لګې:یب

 
 د لومړۍ دزجې توان تابع( کرښھ)

 

 مې درجې توان تابع ( پارابول)ید دو
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              ۵۵٩                              پوتنڅ توابع یا   -توان                          2.14- 
----------------------------------------------------------------------------------   

 
 د دریمې درجې توانتابع 

 
 د څلورمې درجې توانتابع

 
 تابع مساوات ولیکۍ

 

 تابع مساوات ولیکۍ

 کړۍ:لاندې پوښتنې ځواب 

 مخنخښھ  د ګراف پھ تلنھ کومھ اغیزه لري؟ naاو د   درجھ    nد   –ب 

 درجھ د ګراف پھ سیومتري کومھ اغیزه لري؟  nد پوتنڅ تابع   –پ 

مخنخښې  لھ املھ کوم ارزښتسټ(ارزښتډٻرۍ)   naپھ واکولي او د   nد پوتنڅ تابع د  –ت 
 لري؟
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                                       پوتنڅ توابع یا   -توان                          2.14- ۵۶٠     
----------------------------------------------------------------------------------  

 مطلق ارزښت  د ګراف پھ تلنھ کوم ایِز لري؟   naد   -ټ 

 ځوابونھ لږ وروستھ راځي.

 

 سیومتري

 

تنp) تابع  تابع ودی شي، کھ <وک فقط د یوه توان(پیمتري <نLھ قضاوت کوپھ سی
 ژني؟یمساوات پ

	د دې لپاره د لاندې توابعو hرافونھ کاږو:

f(x)=x²   او	f(x)	=	x³ 

 ړنې لاندې  نیسو.یپھ /ایونو کې تر <   x=2او  x=-2او تابع د  
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---------------------------------------------------------------------------------- 

 hومان مو نږدې دی چې لاندې باور لري:

 د جوړه جLعدد سره د تابع ارز0تونھ برابر دي. دا پھ دې معنا چې :  x	د

	محورسیمتریک،  نو   

وړه(طاقو) جګعددونو لپاره د تابع ارزښت برابر مطلق قیمت لري، مګر متضادې ناج  xد 
 مخنخښې لري.

 دا پھ دې معنا جې:

 متریک، نو  وټکی سی

 دا اړیکې  د ټولو تانتوابعو لپاره باور لري (بې لھ ښوونې).

لپاره   باور   یا طاقت تابع   محورسیومتریک دی، کھ د ټولو  -د یوه توان 
  f(-x)=f(x)ولري:

 =f(-x) لپاره   باور ولري  د یوه توانتابع  ګراف ټکی سیمتریک دی،کھ  د ټولو 
- f(x)  

 ټولګھ:

 لپاره باور لري: na  0 <د  

څلورمې تھ     .I د  IIټول تواان توابع د جوړه جګعدد سره محور سیومتریک دي. دا   لھ  
 ځغلي(خوزي).

   .Iو .IIIټول  توانتوابع  د ناجوړه(طاق) جګعدد سره ټکیسیومتریک دي. دوی لھ   
 څلورمې(ربع) تھ ځغلې(خوزي).

 لپاره باور لري: 0 >د ټولو 
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    .IV د  IIIټول تواان توابع د جوړه جګعدد سره محور سیومتریک دي. دا   لھ  
 څلورمې تھ ځغلي(خوزي).

   .IVو .IIټول  توانتوابع  د ناجوړه(طاق) جګعدد سره ټکیسیومتریک دي. دوی لھ   
 لورمې(ربع) تھ ځغلې(خوزي).څ

 پوښتو تھ ځوابونھ:

 رٻږي.یت  ( 0 | 0 )و الف تھ : ټول ګرافونھ لھ ټکي

 تھ ځغلي.  Iو  II: ګراف لھ   an > 0جوړه او  nو ب تھ :  

               :n نا جوړه او an < 0   ګراف لھ :III   وIV  .تھ ځغلي 

n جوړه او an > 0    ګراف لھ :III  وI  غلي.تھ ځ 

               :n نا جوړه او an < 0   ګراف لھ :II  و IV   .تھ ځغلي 

 جوړه: ګراف  محور تھ سیمتریک دی. n   -و پ تھ 

n   .(ټکی سیمتریک)ناجوړه: ګراف د کواوردینات بیل یاسچېنې تھ سیومتریک دی 

فقط مثبت تابع ارزښتونھ شتون لري د صفر   na      :f(x) ≥ 0 0 <جوړه او nو ت تھ:   
 سره.

  n 0 >جوړه او na      :f (x) ≤ 0  .فقط منفي تابع ارزښتونھ شتون لري د صفر سره 

 W = IR: ارزښتډٻرۍ       na 0 <ناجوړه او nد 

 n  0 >ناجوړه او na    ارزښت ډٻرۍ   :W = IR . 

لھ دې املھ دا )غزٻدلی یا کیکاګل شوید ھمغھ  د ګراف بڼھ ټاکي(   an و ټ تھ :  ضریب
 یا منعکسونې محور باندې  د ھندارونې  xد بڼې صریب ھم بلل کیږي. د مخنخښې تغیر د 

 اغیزه لري.  
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 ---------------------------------------------------------------------------------- 

 تمرینونھ:

 د توان تابع خویونھ.

د لاندې توانتوابعو درجھ وټاکی، پھ سیمتریکي حالت، د ګراف پھ تلنھ او او ارزښت دٻرۍ 
ت سیستم ) کې رسم یې یوه وینا وکړۍ د د ھر ګراف یې  پھ پروت ولاړسیستم ( کواوردینا

 کړۍ.

  -دویم    -لومړی 

   -څلورم    -دریم   

  -شپږم    -پنځم  

  -اتم     -اوم    

   -لسم     -نھم    

 

 ځوابونھ : 

 ( د توان توابع) Iد ټول ھوښیار یا راشنل اعدادو توابع   

 نتیجې:

 لومړی:
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21( )
2

f x x= - 

 ٢درجھ=

 متریکوUکی سی

 	 تھ IVو  III تلنھ لھ

 ارزښتډٻرس(سټ):
دویم:

 

 

 1درجھ=

 Uکی سیمتریک

 تھ Iو   IIIتلنھ لھ 

 Rارز0تډٻرس(سټ):

 
دریم: 

 

 

 ۴درجھ=

 Uکی سیمتریک

 تھ  IVو III تلنھ لھ 

 ارزښتډٻرس(سټ):
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   ---------------------------------------------------------------------------------- 

څلورم:

 

 

 ٣درجھ=

 Uکی سیمتریک

 تھ Iو  III تلنھ لھ 

 Rارز0تډٻرس(سټ):

پنځم:

 

 

 ۵درجھ=

 متریکوUکی سی

 تھ  IVو II تلنھ لھ 

 Rس(سټ):ئارز0تډٻ

شپږم:

 

 

 ١ درجھ=

 متریکوUکی سی

 تھ IVو   IIتلنھ لھ 

 R(سټ):ئارز0تډٻر
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 اوم:

  

 ٣ درجھ=

 Uکی سیمتریک

 تھ  IVو   IIتلنھ لھ 

 Rارز0تډٻرس(سټ):

 اتم:

 

 ٢درجھ=

 Uکی سیمتریک

 تھ  Iو  IIتلنھ لھ 

 	ارز0تډٻرس(سټ):

 نھم:

 

 ۴درجھ=

 متریکوUکی سی

 تھ  Iو  IIتلنھ لھ 

 	ارز0تډٻرس(سټ):

 لسم:
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 ---------------------------------------------------------------------------------- 

 

 

 ۴درجھ=

 متریکوUکی سی

 تھ  IVو   IIIتلنھ لھ 

 	ارز0تډٻرس(سټ):

 
	

n -ولU یا راشنل اعداد نسبتيمھ درجھ 

	د   f(x)یو تابع    

	

 مھ درجھ Uول راشنل تابع بلل کیږي.-  nسره   

 ضریبونھ بلل کیږي.   عددونھ  

 

 عو یو/ای ای0وولو لھ لارې لاس تھ را/ي.بUول راشنل یا ھو0یار توابع د توان توا

 

	لLې:یب
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 د ګراف تلنھ

 
 جملھ: 
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				----------------------------------------------------------------------------------	

د ټول راشنل تابع ګراف تلنھ د خورا جګ توان   زیاتھ وونې ( د جمعې غړي ) سره ټاکل 
 کیږي.

 n جوړه n (طاق)ناجوړه 
>0na  تلنھ  لھII    وI  .تلنھ  لھ  تھIII    وI  .تھ 
<0na    تلنھ  لھIII و IV   .تلنھ  لھ   تھII   وIV  .تھ 

 
 د الماي پښتو: ناجوړه(طاق) جوړه (جفت) ناجوړه لګھ:یب

 
	

 سیومتري

hومان مو نږدې دی،   ھغھ توابع، چې فقط  د جوړه  جکعددونو توانونو <خھ یو/ای 
توانونو شوي وي، محور سیومتریک دي او توابع  چې  فقط د ناجوړه(طاقو) جLعددونو 

	<خھ یو/ای شوي وي، Uکی سیومتریک دي.

 جملھ

ھلتھ محورسیومتریک دی، کھ تابع مساوات فقط جوړه  کد یوه Uولراشنل تابع hراف Uی
	جLعددونھ ولري.

د یوه Uولراشنل تابع hراف Uیک ھلتھ Uکیسیومتریک دی، کھ تابع مساوات فقط  ناجوړه 
	(طاق)  جLعددونھ ولري.

 لLھ:یب
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 محورسیومتریک

 

 Uکی سیومتریک

 

	

 

 سرچینې تھ سیومتریک دی

 ( Uکی سیومتري)

 

	

 

 yمحور تھ سیومتریک دی 

 (محورسیومتریک)

 

 تمرینونھ:
 د Uول ھو0یارو توابعو خویونھ.

 د لاندې تاوبعو پھ سیمتری، تلنھ او د صفر/ایونو تعداد یا ghون باندې ویناوې وکړۍ.
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   -دویم     -لومړی 

  -<لورم     -ریم   

   -شپږم     -پن/م   

  -اتم    -اوم  

پھ یوه خو0ھ Uکي تھ   -لسم     -نھم   
	سیومتریک

h کي سیومستري تابعU راف  پھ خو0ھ راک0ل شي، نو سیومتري سرچینې تھ کھ د یوه
/ي، چې موږ یې Uکی سیومتري بولو لھ من/ھ /ي. نسبت و موخٻUکی تھ دا ساتلې پاتې 

	کیږي.

 لLھ:یب

تابع hراف  Uکی سیومتریک دی، یعنې سرچینې تھ   f(x)=0,5x³-1,5xد     
 متریک.وسی

ک0تھ لور یوونونو یا واحدونو  ٣پھ  کیڼ لور تھ اوواحدونو یا یوونونو  ٢دا hراف دې پھ 
 تھ راک0ل شي.

 د راک0لشوي hراف تابع مسساوات دي:

 

	متریک دی. وتھ سی  و Uکی      
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	سیستم  د hراف پھ بgھ کوم رول نھ لوبوي.  تنھا تابع مساواتوتغیر خوړلی.تکواوردینا

باید وازمایل شي، چې ایا د دریمې درجې د یوه Uول ھو0یار تابع hراف 			لLھ:ید حالت ب
 متریک دی.وUاکلي Uکی تھ Uکی سییوه 

                                                                                   ترمخ راوړنھ.
 متووالی:چ

 

         د ټکو کواوردینات لپاره باور لري:

                           
شوي ټکو  یا منعکس-د ھنداره

کواوردیناتونھ:
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				---------------------------------------------------------------------------------- 

  1Pو   	0Pد دې قاعدې یا لار سره  تل کٻدی شي پھ 
کې اړونده ھندارونھ یا انعکاسونھ تھ  یوه ھندارونھ 

'1P   .اکل شيUو 

 لLھ:یب

 تھ Uکی سیومتریک نھ دی.  	0Pکھ ھنداورنھ پھ hراف نھ وي پرتھ ، نو hراف و

 /وابونھ:
 (سیمتري، تلنھ)   IIد Uولراسلتوابعو 

	 نتیجې:

	f(x)=2x²-1لومړی:

 کسیومتریمحور

	تھ IIو I: لھ تلنھ

 دوه صفر/ایونھ

 

دویم:  
    

 کسیومتری نا

	تھ IVو   IIلھ  تلنھ

 یو صفر/ای. لږ ترلږه 
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---------------------------------------------------------------------------------- 

)41دریم: ) 2 ² 2
2

f x x x= - + + 

 محور سیمتري

 تھ IVو  IIIلھ  تلنھ

 زیات لھ زیاتھ 

  <لور صفر/ایونھ

 <لورم:

	

 Uکی سیومتري

 تھ  IVو  IIلھ   تلنھ

 لږترلږه

  یو صفر/ای 

 پن/م:

 

 محور سیمتري

 تھ  Iو   IIلھ  تلنھ

 لھ زیاتھ  تزیا

  /ایونھصفرشپږ 
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   شیږم:

 سیمتري نھ شتھ

 						تھ  IVو  IIلھ  تلنھ

 صفر/اییو  لږترلږه
 

 اووم:

 

 Uکی سیومتري

 تھ  Iو   IIIلھ  تلنھ

 لږترلږھیو صفر/ای
 

اتم:

 

 محوسیمتري

 تھ Iو  IIلھ  تلنھ

 زیاتھزیات لھ 

 لس صفر/ایونھ
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 نھم:

 

 سیمتري نھ شتھ

 تھ IVو  IIلھ     تلنھ

 لږترلږه 

  یو صفر/ای

 لسم:

 

 Uکی سیمتري

 تھ  Iو   IIIلھ   تلنھ

 لږترلږه 

  یو صفر/ای

 

 پو0تنې

 I	توابع  یا راشنل -نسبتيUول 

 توانتوابعو خویونھد 

  –لومړی 
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---------------------------------------------------------------------------------- 

<لورمھ کې .  1دا تر<نm پھ 
 نې لاندې  ونیس�ړیhراف  تر <

  1او   0ارز0تونو  لپاره د  xد 
ترمنn دجLو درجو  یو  د توان 

	پروت دیhراف   تابع 

د  یوه توان تابع د hراف  لاندې یا 
 ک0تھ د UیUې درجې.   

 –پھ <ټ لپاره  دا Uیک    1	>	x	د
 برعکس کٻدونکي  دي.یا 

 د دې  حالت  لپاره  لایل راوړۍ. 

 

درجې توان تابع کراف دې پھ دوه واحده  کیgې لور تھ او  تړلی پھ درې د دریمې  –دویم 
 واحده پورتھ لور تھ و ک0ل شي.

 

 دې د تابع مساوات ورکړ شي. تابع مساوات لپاره ېل شو0د دې راک

  –دریم 

د <لورمې درجې توان تابع  hراف دې پھ درې واحده �0 لور تھ او  پسې Uړلی دې پھ 
 .دوه ضریبھ  وغزول شي

 د  راکشل شوي hراف  لپاره تابع مساوات ورکړۍ –الف 

 .او نھ Uکی سیومتریک دی –و0ای�، چې hراف نھ محور  –ب 

 کې  Uکی   پھ hراف اړه لري؟x	=	nf(x)	تابع   ان پھ کوم تو  –<لورم 

 د دې توان توابعو  مساوات ورکړۍ.
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   -ت     -پ     -ب      -الف    

 

        -چ    -ج    -ث    -ټ 

 –پن/م 

ز0تډٻرۍ( روUاک� او د ھر یوه اد لاندې توان توابعو سیومتري او د hراف تلنھ  
 ارزشتسټ) او درجھ ورکړې.

  -پ     -ب     -الف 

    -ث     -ټ   ت ـ  

  –شپږم 

 لاندې  تابع مساوات د پولینوم پھ بgھ  ان/ور کړی.

 ھر /ل یې درجھ ورکړی.

  -ب   -الف 

    -ت    -پ  

  -ث    -ټ 

  -اوم 

 دلیل راړۍ: 

(c) ketabton.com: The Digital Library



	
	   

																	۵٧٩																										پوتنp توابع یا  	-توان																																			2.14-
				---------------------------------------------------------------------------------- 

محور لږ ترلږه پھ یوه  /ل    x	د یوه ناجوړه(طاق) درجې Uولراشنل  تابع  hراف د
 غو<وي.

	دا ھلتھ ھم باور لري کھ درجھ حوړه یا جفتوي؟

	

 /وابونھ: 
 د توان تابع خویونھ

 او /نې مفصل حلونھ: نتیجې 

 لومړی نتیجھ : 

کوچنی وي لھ خپل /ان سره ضرب شي، نو نتیجھ یې تل کوچن�  ١کھ یو عدد چې لھ 
 کیږي.

 لوی وي ضرب شي،  نو نتیجھ یې تل لوییږي ١چې لھ کھ یو عدد د یوه عدد سره 

دویم:

 

 f(x)=x³وتون تابع: 

 

 لورتھ راک0نھ. پورتھحده او درېپھ د

 

 نوی تابع مساوات:
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	دریم:

 	وتونتابع:  -الف 

 	لورتھ راک0نھ:0ي پھ درې واحده 

 	یب غزونھ:رض ٢پھ 

 نوی تابع مساوات:

	

                             
	g(-x)=g(x)متریک:ومحورسی   –ب 
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																		۵٨١																									پوتنp توابع یا  	-توان																																			2.14-
				---------------------------------------------------------------------------------- 

 متریک نھ دی.وhراف محور سی   لاس تھ راوړنھ:  

 .)ورتھ  دې وکتل شيپ g(-x)=-g(x)   )g(-x)متریک:   وUکی سی

 

	

 <لورم:ګراف ټکی سیومتریک نھ دی.  لاس تھ راوړنھ:

 f(-3)=(-3)³=-27پھ ګراف پروت دی.، ځکھ چې  f(x)=x³د   P(-3|-27)   -الف 
 

 پھ ګراف پروت دی،ځکھ چې د   P(-2|16)   –ب 
 f(0,5)=0,25پھ ګراف پروت دی،ځکھ چې  fx)=x²د P(0,5|0,25)  –پ    

 پھ ګراف پروت دی،ځکھ چې f(x) = x³د    –ت    

  پھ ګراف پروت دی،ځکھ چې د   P(0,1|0,0001) –ټ   
f(0,1)=0,0001 

 سره  nپھ ګراف پروت دی، د جوړه    د P(-1|1)  –ث 
 توان تابع نھ شتھ، چې ګراف یې پھ دې ټکي کې وځغلي،P(-2|8) –ج 

    8- = ³(2-)ځکھ چې      

    پھ ګراف پروت دی،ځکھ چې  د  –چ 
 

 نتیجھ:  -پنځم 
 د الماني پښتو: ټکی سیومتریک، محور سیومتریک

     ټکی سیومتریک     -الف 

  محور سیومتریک       -ب 
  ټکی سیومتریک     -پ  
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																																پوتنp توابع یا  	-وانت																																			2.14-۵٨٢         
---------------------------------------------------------------------------------- 

   محور سیومتریک    ت ـ  
   محور سیومتریک      -ټ  

   ټکی سیومتریک    -ث 
 د الماني پښتو: درجھنتیجې:  -شپږم 

   -الف 
 n=3دریمھ درجھ  

 -ب  
 n=3دریمھ درجھ   

 n=3دریمھ درجھ    -پ 

 n=3دریمھ درجھ   ت ـ   

 n=5پنځمھ درجھ    -ټ 
 

 n=2دویمھ درجھ     -ث  
 
 

 مفصل ځواب: –اوم 
تھ  ځغلی(ځي). لھ  IVو   IIتھ یا لھ   Iو  IIIد یو ناجوړه درجې ټولراشنل تابع ګراف لھ  

 محور  لږ ترلږه یو ځل غوڅیږي( لږ ترلږه یو صفرځای) xدې سره پھ ھرحالت  د 
تھ   IVو   IIIتھ یا لھ   I و IIسنل  تابع د ګراف تلنھ  لھ اد یوه جوړه درجې ټولر

 محور  نھ غوڅیږي ( صفرځای نھ شتھ)  xنھ توګھ  د یځغلی(ځي). لھ دې سره پھ اړی
 

 پو0تنې 

 IIنل توابع    شرا Uول
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																			۵٨٣																								پوتنp توابع یا  	-توان																																			2.14-
				---------------------------------------------------------------------------------- 

 تری او  تلنھومسی

یو Uولراشنل تابع دی. پھ  ورکړشوي حالت کې د تابع  	f(x)و <ٻړۍ، چې ایا   –لومړی 
 ارز0تونھ ورکړۍ. a0a	a1;	an2;	...	h;راف، درجھ او د ضریبونو 

  -ت    -پ    -ب    -الف    

 -چ    -ج   ث ـ    -ټ   

	   -خ    -ح    

Uکی د لاندې Uولراشنل توابعو <خھ  کوم یې محور سیومتریک او کوم یې   –دویم 
 سیومتریک دي؟

  -پ    -ب    -الف    

 

 -ث    -ټ    -ت  

    -چ   -ج   

      -ح 

متحولھ داس� وUاک�، چې د تابع hراف Uکی سیومتریک او ھمداسې    c	د  –دریم 
 محورسیومتریک شي.

   -پ    -ب    -الف  
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																																														پوتنp توابع یا  	-توان																											۵٨۴-2.14    
				---------------------------------------------------------------------------------- 

   -ث   -ټ    -ت  

 <لورم : د لاندې توابعو د hراف تلنھ معلومھ کړۍ.

    -پ     -ب    -الف 

 -ث    -ټ     -ت 

  -چ    -ج    

 د لاندې توابعو د hراف تلنھ  او سیومتري  ورکړۍ.  -پن/م 

    -ب    -الف 

   -ت     -پ 

  -ث    -ټ  

  -چ    -ج   

   -خ    -ح   

 شپږم :  د لاندې تابعو صفر/یونھ وشمٻرۍ:

      -ب    -الف 

    -ت    -پ 

    -ث    -ټ 
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																		۵٨۵																									پوتنp توابع یا  	-توان																																			2.14-
				---------------------------------------------------------------------------------- 

 /وابونھ: 
 متري  او تلنھ ونل توابعوو  سیشد Uولرا

 نتیجې 

  –لومړی 

  -ب      -الف 

 Uول راشنل تابع نھ دی ( اکسپوننسل تابع)    -پ   

   -ت  

 -ټ  

 Uول راشنل تابع نھ دی ( مات یا کسري راشنلتابع) –ث    

 Uول راشنل تابع نھ دی ( ری0ھ تابع )       –ج    

  -چ  

 

    -ح  

  -خ 
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																																 						پوتنp توابع یا  	-توان																																			۵٨۶-2.14   
---------------------------------------------------------------------------------- 

 دویم : نتیجې:

 جوړه. nمتریک،  ومحور سی        –الف  

   

 نھ شتھ		سیومتري           –ب  

 جوړه. nمحور سیموتریک    –پ 

 جوړه nمحورسیومتیک  -ت 

 سیومتري نھ شتھ   -ټ   

 جوړه nمورسیومتری  -ث  

 ناجوړه یا طاق. Unکی سیومتری   -ج    

سیومتري نھ   -چ   
 شتھ

 جوړه.	nمحورسیومتریک      -ح   

     -الف   دریم : نتیجې :

       -ب  .	c=0	د Uکي سیومتري لپاره 

 	c=4	د محور سیومتری لپاره 
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																						۵٨٧																	   							پوتنp توابع یا  	-توان																													2.14-
	---------------------------------------------------------------------------------- 

   -پ 

   c	 .کي سیومتري لپارهU ناجوړه  یا طاق د 

    -ت  

 .	c=0	د Uکي سیومتری پاره 

    –ټ 

 	0	c=	د Uکي سیومتری لپاره 

   -ث 

 .	c=-1متري لپاره,د Uکي سی 

 0وونھ: –<لورم 

    -الف 

 تھ  Iو  IIIلھ     

 -ب 

 تھ IVو   IIIلھ   

    -پ    

 تھ   Iو  IIIلھ  
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																																						پوتنp توابع یا  	-توان																																			2.14-۵٨٨    
---------------------------------------------------------------------------------- 

   -ت 

 تھ IVو   IIIلھ    

    -ټ 

 تھ Iو   IIلھ   

 -ث 

 تھ Iو    IIلھ  

    -ج    

 تھ  IVو   IIلھ  

  -چ 

 تھ  IVو   IIلھ  

    -الف    نتیجې:  -پن/م 

 تھ IVو   IIIمحور سیومتري لھ   

    -ب 

 تھ  IVو   IIسیومتري نھ شتھ  لھ  
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																	۵٨٩																										پوتنp توابع یا  	-توان																																			2.14-
			---------------------------------------------------------------------------------- 

     -پ 

 تھ  Iو  IIمحور سیومتري لھ   

   -ت 

 تھ  Iو  UIIIکی سیومتریم لھ  

    -ټ  

 تھ Iو   IIمحور سیومتري لھ   

  -ث 

سیومتري نھ شتھ  
 تھ  Iو  IIلھ  

    -ج   

 تھ  Iو   IIIسیومتري نھ شتھ لھ  

  -چ 

سیومتري نھ   
 تھ  Iو   IIشتھ لھ 

 تھ IVو   IIIمحور سیومتري لھ   ،     -ح 
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																																		پوتنp توابع یا  	-توان																																			2.14-۵٩٠       
---------------------------------------------------------------------------------- 

 تھ  IVو  IIسیومتري نھ شتھ لھ   ،   -خ 

 شپږم :  نتیجې: 

    -الف 

 

      -ب 

    -پ 

    -ت 

 

 

    -ټ 

 

    -ث 
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 نل توابعو محور غو<Uکي ( د محور د تقاطع نقطی)شد Uولرا2.15-

 د Uولراسنل توابعو محور غو<Uکي ( د محور د تقاطع نقطی)

	شرط:   	: محور سره غو<Uکی  yد 

 د یا پھ معنالLھ : یب

 

 سره کUمټ ده.  0aکواوردینات تل د ضریبونو  yد    yPد  

 دا تل د تابع مساوات <خھ لوستل کٻدی شي.
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                                  نل توابعو محور غو<Uکيشد Uولرا																								2.15-	۵٩٢      
--------------------------------------------------------------------------------							                                                   

	صفر/ای :  شرط:  <Uکی  محور سره غوx-د  

 pخخھ بوھیږو، چې  دا دوه ، یو ، یا ھی (ولراشنلتابعU د دویمې درجې  ) د مربع تابع
 صفر/ایونھ لرودی شي. دا د جm درجو Uول راشنلتابع سره <نLھ دی؟

	لLھ:  یب

	
            

 لريصفر/ای نھ 

	
   

 یونھ لريادرې  صفر/
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                  ۵٩٣                   نل توابعو محور غوڅټکيشد ټولرا                        2.15-
--------------------------------------------------------------------------------                               

 

 د صفرځای نھ شتون

 

 یونھ لري.اڅلور صفرځ

 جملھ: 

 صفرځایونھ لري. nمې درجې ټولراشنل تابع زیات لھ زیاتھ   - nیو د  

 جوړه وي، نو دا لږترلږه یو صفرځای لري.   n کھ

 رنې لار(تګلار)ید صفرځایونو شم

 و یا صریبونو تګلار:  ند فکتوري کو

 لھ نوکانو راوتلی شي. xفاکتور   

 

 صفر دی.  ینھیافاده یا و کې او پھ نوکانو   

 

 مربع مساوات دی.    
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                                     نل توابعو محور غوڅټکيشد ټولرا                        ۵٩۴-2.15        
--------------------------------------------------------------------------------                                   

 رځایونھ :صف

 

 محور سره غوڅټکی  xد  

 

 د  تابع مساوات:

 

 (پورتھ)  د کرښیز ضریبونو ضرب                              

 :لون قانوندد ب

 یادونھ: پھ دې معنا چې د یوې اووښتونې یا متحولې لپاره بلھ متحولھ ځا پھ ځای کوو.

 بې مربعیز( بي څلوریز)  مساوات            

 x²=z بدلون:
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                ۵٩۵                  نل توابعو محور غوڅټکيشد ټولرا                        2.15-
--------------------------------------------------------------------------------                                                          

 :ګرځوو یا بیرتھ -بدلون پھ څټ

 

 محور سره غوڅټکی   xد 

 

 د تابع مساوات:

 

 د کرښیز ضریبونو ضرب                                       

 پولینوم وٻش:

لارې د پولینوم درجھ  ھم وي، نو کړی شو د پولینوم وٻش لکھ د یوه پولینوم صفرځای معلو
ود کړي یا بوځیو نو ساده دی، چې نور یھ یوه کمھ کړو. کھ دا مو مربع مساوات تھ لارښ

 صفرځایونھ بیدا کړو.  لاندې بېلګې دې د پولینوم وٻش روښانھ کړي.

دی شي یتابع   صفرځایونھ معلوم دي، نو کلګې پھ توګھ  د دریمې درجې ټولراشنل ید ب
 چې د تابع مساوات د کرښیزو صریبونوپھ څېر ولیکلی شو: 

    

 صفرځایونھ دي.  رتھ چې  یچ             

 ړنې لاندې  نیسویپھ څرګنده توکھ تابع تر  څ سموږ او
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                                  نل توابعو محور غوڅټکيشد ټولرا                    ۵٩۶-2.15   
--------------------------------------------------------------------------------                                                      

     

 یو صفرځای دی، ځکھ چې    x1=2یرتھ چې چ 

 

صفرځآی لاندې ( لھ املھ)   x1=2لھ دې سره لھ دې سره  کېدی شي  د تابع مساوات د  
پھ پام کې ونیسو او لکھ چې لاس تھ راځي و لیکو

 

 f(x)= 0 óx³-x²-5x+6=(…)(x-2)=0:         د صفرځای ټاکلو لپاره  ایښوونھ 
 څېړوx³-x²-5x+6=(…)(x-2)=0   دا افاده

 ټاکو(…)نې یدې یا ویاد نوکانو اف

 وٻشو(x-2)دواړه لورې پھ 

(x³-x²-5x+6) :(x-2)=(…)    

 لاس تھ راځي.(…)پھ دې توګھ د نوکانو افاده 

 وٻش د لیکنیز وٻش قانون سره سم مخ تھ بیایو
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            ۵٩٧                      نل توابعو محور غوڅټکيشد ټولرا                        2.15-
--------------------------------------------------------------------------------      

                                                     

 بڼھ لري x²+x-3ساو (…)د نوکانو افاده  

 لھ دې لاس تھ راځي د صفرځای ټاکنو لپاره ایښوونھ:

f(x)=0óx³-x²-5x+6=(…)(x-2)=(x²+x-3)(x-2)=0   

 اوس حل کوو. x²+x-3نو دا مربع مساوات  

 فرمول سره ځوابوو: p-q-دا د  

 

 صفرځایونھ:

 

 محور سره غوڅټکي: xد 

 

 تابع مساوات:
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                                  نل توابعو محور غوڅټکيشد ټولرا                        2.15-۵٩٨      
--------------------------------------------------------------------------------                                                     

 Horner- Schema شیما رد ھورن

شیما لھ لارې ھم کمھ  ردی شي د ټولراشنل تابع درجھ د ھورنیپولینوم وٻشنې پر ځای کد  
 شي.

 ړو:یشیما څ رموږ د ھورن

 موږ بیرتھ تابع ترڅیړنې لاندې نیسو

f(x)=x³-x²-5x+6             

 یو صفرځای دی.x1=2چیرتھ چې  

 سره   x1=2لپاره د ھورن شیما   د  f(x)=x³-x²-5x+6د  

لیکھ کې درې عددونھ د وٻش پھ دریمھ 
نتیجو لپاره ھم د پاتې پولینوم ضریبونھ 

 بللکیږي. 

 

 پاتې پولینوم     کرښیز ضریب  

 لھ نوکانو وتنھ ده. (x-2)موخھ د ضریب 

 

رو. دا د ید نورو صفرځایونو  لپاره  د پاتې یا باقي پولینوم صفرځایونھ شم    f (x) د
 لارې کیږي.اړونده مربع مساوات د حل لھ 

 لګې سره وګورۍ.ینتیجھ یې د لاندې پولینوم وٻش  ب

 لګھ: یب

 یو صفرځای دی.   چیرتھ چې      
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          ۵٩٩                        نل توابعو محور غوڅټکيشد ټولرا                        2.15-
--------------------------------------------------------------------------------      

                                                     

  :باقي یا پاتې پولینوم

 

لھ دې لاس  د مربع مساوت حل  
 x3=-4او  x2=2تھ راځي او معکوس: 

 

 

 لګھ: یب

 یو صفرځای دی چیرتھ چې      

 x-1.x+6.1-باقي پولینوم:

f(x)=(x-1)(.x²-x+6) 

 :مربعیز مساوات حلد 

.x²-x+6لھ دې لاس تره اوپھ 

 x3=-3 او x2=2 څټ یا برعکس 

 

لګھ چې ښایي، د ھورن شیما سره د پاتې پولینوم  ټاکنھ ساده ده نسبت د پولینوم وٻش یلکھ ب
 تھ.

دا ټولې پورتھ تلنلارې مو د مربع مساوات حل تھ لارښودوي. کھ دا ونھ توانیږو،  نو د 
 تلنلارو څخھ کار اخستل کیږي، چې دا دلتھ نھ څېړل کیږي.نومریکې 
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                                  نل توابعو محور غوڅټکيشد ټولرا                        2.15-۶٠٠          
--------------------------------------------------------------------------------                                                          

 د پولینوم وٻش...  تمرینونھ:

 د لندې ترمونو لپاره د پولینوم وٻش وکاروۍ:

   -دیم     -لومړی 

-څلورم    -دریم  

 

 -شپږم    -پنځم    

   -اتم    -اوم    

    -لسم    -نھم  

 

 ځوابونھ

 ( پولینوموٻش) IIIټولراشنل تابع  

 نتیجې او مفصل څوابونھ
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                   ۶٠١               نل توابعو محور غوڅټکيشد ټولرا                        2.15-           
--------------------------------------------------------------------------------      

                                                     

  

 

  

 

 

 

 

 
 

 وابونھ:/مفصل 
 لومړی:

 

 دویم:
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                                  نل توابعو محور غو<Uکيشد Uولرا																		2.15-۶٠٢    
--------------------------------------------------------------------------------						                                                  

                                   
 دریم:

 

 <لورم:
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                    ۶٠٣              نل توابعو محور غو<UکيشUولرا د																								2.15-    
--------------------------------------------------------------------------------							                                                    

 پن/م:

 

 شپږم:

 

 اوم:
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                          نل توابعو محور غو<Uکيشد Uولرا																								۶٠۴-2.15   
--------------------------------------------------------------------------------							                                                    

 

 اتم:

 

 نھم:
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          ۶٠۵                        نل توابعو محور غو<Uکيشد Uولرا																								2.15-
--------------------------------------------------------------------------------							                                                    

 

 لسم:

 

 ول راشنل توابعو صفرځایونھ.ټ دتمرینونھ: 

  IVتمرین ټولراشنل تابع 

 د صفرځایونو ټاکنھ لھ مختلفو لارو څخھ.

محور  xد یوه  تاسو تھ  مناسب  قانو لھ مخې  د ټولراشنل توابعو صفرځایونھ وټاکۍ. د  
ر یسره د ګراف غوڅټکي و ټاکې  او د تابع مساوات د کرښیزو ضریبونو د ضرب پھ څ

 انځور کړۍ.  
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 -دویم     -اول 

   -څلورم    -دریم    

 -شپږم    -پنځم  

  -اتم    -اوم    

   -لسم    -نھم   

 نتیجې:
 تھ.  IVد Uولراشنل توابعو  تمریت 

 د صفر/ایونو Uاکنھ لھ مختلفو لارو <خھ.

 لومړی:

 
 

(c) ketabton.com: The Digital Library



	
	   

          ۶٠٧                     نل توابعو محور غو<Uکيشد Uولرا																								2.15-
--------------------------------------------------------------------------------							  

 

 
 x1=2 د اټکل لھ مخې د صفرځای ټاکنھ
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 شیما سره -ښوونھ د ھورنر

 

                        
 یا باقي پولینوم  -پاتې 

 

 
 x1=3صفرځای توکلي نیسو  

 
     

 

 
 x لھ نوکانو وباسو 

 

(c) ketabton.com: The Digital Library



	
	   

            ۶٠٩                       نل توابعو محور غو<Uکيشد Uولرا																								.2-
--------------------------------------------------------------------------------							  

 

 

 

 

	شیما سره -0وونھ د ھورنر

	

 پاتې پولینوم

 

 

	x1=1د صفر/ای اUکلونھ 
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x لھ نوکانو وباسو 

 

 

 لسم:
	شیما سره -0وونھ د ھورنر

 

 2x²+6x-20 پاتې پولینوم 

 

	

	x1=1صفر/ای د اUکل لھ مخې
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 پو0تنې
 د Uول ھو0یار یا راشنل توابعو محورغو<Uکي hرافونھ

 صفر/ایونھ وشمیرئ او hرافونھ وکاږئ

 	لومړی: د لاندې توابعو صفر/ایونھ وشمیرئ

   -ب   -الف

  -ت    -پ  

     -ث    -ټ   

 لومړی: د د لاندې توابعو صفر/ایونھ وشمیرئ	دویم:

  -پ  -ب -الف

 لومړی: د د لاندې توابعو صفر/ایونھ وشمیرئ	دریم:

   -ب   -الف

    -ت    -پ  

  -ث    -ټ 

  -چ    -ج   
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 لومړی: د د لاندې توابعو صفر/ایونھ وشمیرئ	<لورم:

  -ب   -الف

  -ت    -پ   
  -ث    -ټ   

Uولراشنل توبعو hرافونھ پھ یوه مناسب پروتولاړ یا کواودینات سیتم کې پن/م: د لاندې 
 وکاږئ. د دې لپاره یو ارز0ت جدول واچوئ او محور غو<Uکي وUاکئ

   -الف

   -ب 

   -پ  

   -ت  

   -ټ  

      -ج    -ث  
شپږم: د لاندې توابعو صفر/ایونھ وUاکئ او hراف یې تر شونې پولې پورې 0ھ وکاږئ. 
ارز0تجدول کیږدئ او /نې ارز0تونھ د جبشمیري سره وشمیرئ. /نې صفر/ایونھ اUکل 

 کړئ او کھ شوني وي، صفر/ایونھ وشمیرئ. 

   -ب   -الف

  -ت    -پ  

 /وابونھ
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 د Uولراشنل توابعو صفر/ایونو شمیرنھ او د hراف ک0نھ

 نتیجې او مفصل <وابونھ

 نتیجې:

 	لومړی:

	-الف

   

	–ب 

   

	 –پ  

  

	–ت  

   

	ټ  
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 د الماني پ0تو:  –ث 

 

 

 شتھحل نھ 

 

	شتھحل نھ 

 

 صفر/ایونھ نھ لري

 	دویم: مصفل حلونھ:

 -الف

   

 حل نھ شتھ	Lösung	Keine	–ب 
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 حل نھ لري

	

  –پ 

 	دریم: 

د لومړي صفر/آی لھ hومانھ Uاکنھ، پھ لاندې فرمول کې د الماني متن پ0تو:  -الف
 او پولینوم وٻش.
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                                                     –ب   

 ، /کھ چې    د لومړي صفر/آی لھ hومانھ Uاکنھ

 :   پولینوم وٻش

 

 او ،

  یا  

 	 –پ   

د لومړي صفر/آی لھ hومانھ Uاکنھ، 

                           

 پولینوم وٻش. 

                                                                                    
 Uاکنھ د دویم صفر/آی لھ hومانھ

، پولینوم وٻش

 

	.او

  	یا 	
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  –ت   

                       

 :د لومړي صفر/آی لھ hومانھ Uاکنھ

  :، پولینوم وٻش

                                           

   –ټ 

: د لومړي صفر/آی لھ hومانھ Uاکنھ

 

 	:، پولینوم وٻش

 

	:Uاکنھ د دویم صفر/آی لھ hومانھ

                         

 	:پولینوم وٻش.
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  –ث 

 

 	:د لومړي صفر/آی لھ hومانھ Uاکنھ

 	:، پولینوم وٻش

 حل نھ شتھ 

 

  –ج   

                    
	:د لومړي صفر/آی لھ hومانھ Uاکنھ

 

 	:پولینوم وٻش، 
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 حل نھ شتھ 

 

  –چ    

: د لومړي صفر/آی لھ hومانھ Uاکنھ

 

 	:وٻش ، پولینوم

 

: د دویم صفر/آی لھ hومانھUاکنھ،

 

  :پولینوم وٻش 

 حل نھ شتھ

 

 <لورم:

 ، اود الماني: بدلون -الف
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	undاو= –ب   

 

	 –پ   

	

: Uاکنھ	د لومړي صفر/آی لھ hومانھ 
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		:، پولینوم وٻش

  

 

	–ت  

   

 : بدلون، حل نھ شتھپھ لاندې فرمول کې د الماني متن پ0تو: –ټ  
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 –ث 

 

 د لومړي صفر/ای پھ hومان پیداکونھ:

	 

 پولینوموٻش:

 

 د دویم صفر/ای پھ hومان پیداکونھ:

 

 پولینوموٻش:

 

 

 پنڅم:
 پام: پھ لاندې پوښتنو کې د الماني پښتو: ارزښتجدول،  محور غوڅټکي.

   –الف 
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 ارزښتجدول

 
 محورغوڅتکي یا نقاط تقاطع محور

 
–ب 

 

   
 ارزښتجدول

 
 محورغوڅټکي یا نقاط تقاطع محور
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 –پ 

 

 
 ارزښتجدول

 
 محورغوڅتکي یا نقاط تقاطع محور

 
 –ت 

 

 
 ارزښتجدول

 
 محورغوڅتکي یا نقاط تقاطع محور
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 –ټ 

 

        
 ارزښتجدول

 
 محورغوڅتکي یا نقاط تقاطع محور

 

  –ث 

 
 ارزښت جدول

 
 محورغوڅټکی:
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 شپږم:
 -الف

 

 
 لومړی صفرځای
 دویم صفرځای
 دریم صفرځای

 
دننھ کې صفرځایونھ  انتروالونھ چې د ھغو پھ

شتون لري، د توابعو د مخنخښو لھ لارې میندل 
 کیږي.

 

     –ب 
 پھ پورتھ کې المانیـ صفرځای.   

 پھ ټکي کې لمسوي.    x2Pمحور د  xګومان نږدې دی، چې ګراف د 
 دا ګومان ازماٻښتوړ دی.

                                                                                          نیونھ یا فرضیھ:
 صفرځایونھ ډبل                                   
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 نیونھ یا فرضیھ ټیک وه.

 
 

  –پ 

 
 لومړی صفرځای:

 دویم صفرځای:
  دریم صفرځای:

  
 افیکي وړ جبشمیرونی وکارول شي.رتنې د څواب لپاره باید ګوښپ د دې
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  -ت 

 

 
  ( 2 ; 1 )لھ ګرافھ نھ پیژندل کیږي، چې پھ انتروال 

کې دوه صفرځایونھ شتون  لري. دا ټیکھ شمیرنھ 
 ښایي.

 
 II توابعو ګرافونھنسبتي یا ل ند ټولراشمحور غوڅټکي او 

 
 متریک ده، کھ وراشنل تابع سرچینې سره سی–لومړی: د درٻمې درجې یو ټولھوښیار یا 

 تیره شي. ھڅخ  او لھ ټکو   -الف
 کې لمس کړي.  P(0|0)سره پارابول پھ g(x)=3xد  gکھ کرښھ -ب

 f(x) سره ورکړ شوې ده.  تابع D = IR د پیژندورشو یا تعریف ساحې  f(x)دویم: تابع 
 پھ سیومتري وڅیړۍ، صفرځایونھ وشمیرۍ او ګراف وکاږۍ.

  –ب    –الف 

   -ت   -پ 

   -ث   -ټ 

 چ =  -ج 
 ورکړشوې ده. دریم: تابع  
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  ( 1- ; 2- )صفرځای د  f(x)د  وښایۍ: -الف 
ټیک یو  f(x) مدلل کړۍ، چې.  ترمنځ پروت دی

صفرځای لري، دا ګراف باید څنګھ راکښل شي، 
 چې لھ ھغې سره دا ټیک دوه صفرځایونھ ولري؟

او د   Qګراف پھ ټکي   f(x)د  x = uکرښھ   -ب
x  محور پھP .کې غوڅوي 

  u = 2 سطحھ د 0PQد لاندې درٻګوډي یا مثلث 
 لپاره وښایۍ.

پھ واکوالي  uد مثلث د (خوندي) سطحې ترم  د 
 لپاره ورکړۍ. u > 0 کې د 

 g(x)   څومره صفرځایونھ دg(x)=3.f(x)  سره
 دلایل یې راوړۍ.  لري؟

 

 یو صفرځای دی.  x=0,4ورکړ شوې ده. وښاۍ:  څلورم: تابع 
 پسې نور صفرځایونھ وشمیرۍ.

 
 پھ واکوالي کې د صفرځایونو تعداد وټاکۍ.  cپنځم:  د اووښتونې یا متحولې 

 
 وابونھځ
 صفرځایونو شمیرنھ او ټولھوښیارو توابعو ګرافونو کښل.د 
 
 -الف  لومړی:   مفصل حلونھ: 

 

معنا ده  ېمتري پھ دوسرچینې تھ سی
	دی. متريوچې Uکي سی

	
د دې <لور Uکو سره hراف ک0ل کیدی 

 شي.
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  –ب 

hراف Uکی سیمتریک دی. پھ صفر Uکي 
 3x	=	g(x)کې جLوالي د کر0ې 

	جLوالي سره برابر دی
hراف <لورمې(ربعې) پھ ترتیب داسې 

 لورتھ: /غاستھ لھ کیڼ و 0ي  ده:

	II	-	III	-	I	-	IV 

-لف دویم: 

 

                 
 سیومتی نھ شتھلاس تھ را/ي،چې 

 

	،	:لمسUکی 
 I	-	IV	-	III/غاستھ لھ کیڼ 0ي لورتھ:  

 –ب 

 

                   
  سیومتری نھ شتھ،لھ دې لاس تھ را/ي، چې 

	
 I	-	IV	-	I	-	III/غاستھ لھ کیڼ 0ي لورتھ:  
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  –پ 

 

 I	-	II	-	III/غاستھ لھ کیڼ و 0ي لورتھ:    

 

 سیومتری نھ شتھ، لاس تھ را/ي، چې 

 لومړی صفر/ای و ازمای�:

 

 پولینوموٻش

 

 

 لاس تھ را/ي: حل نھ شتھ

لاس تھ را/ي: نور صفر/ایونھ ھم نھ 
 شتھ.
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  –ت 

 

 

 Uکی سیومتریک

	
 I	-	IV	-	II	-	III/غاستھ لھ کیڼ 0ي لورتھ:   

  –ټ 

 

 

 سیمتري نھ شتھ، لمسUکی

	

 	لمسکی:

 I	-	III	/غاستھ لھ کیڼ و0ی لور تھ:

  –ث 
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 سیومتري نھ شتھلاس تھ را/ي،چې 

 

	
 IV	-	I	-	III	-	II/غاستھ لھ کیڼ 0ي لورتھ: 

  –ج 

 

 

 سیومتري نھ شتھ،لاس تھ را/ي،چې 

 

 لمسUکی 

	
 I	-	III	/غاستھ لھ کیڼ و0ی لور تھ:

 چ
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 متري نھ شتھوسی لاس تھ را /ي،چې

 لومړی صفر/ای د ازماٻ0ت لھ لارې

 

 پولینوموٻش 

 

 

	
 /غاستھ لھ کیڼ و0ی لور تھ: 

 II	-	I	-	IV	-	I	-	IV 
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 دریم: 

-لف

 

	
د تابع ارز0تونو کې د مخنخ0ې بدلون پھ دې 

کې باید یو (	1-	;	2-	)معنا دی، چې پھ انتروال 
یا  -صفر/ای وي. د درٻمې درجې Uولھو0یار

لږ تر لږه یو صفر/ای لري. دا چې 	راشنل  تابع
محور پورتھ لور  x	د hراف Uیټ /ای د f(x)د  

تھ پروت دی، کیدی شي دا فقط یو صفر/ای 
Uیک دوه صفر/ایونھ  g(x)	ولري. کھ hراف

 LE	h 2راف پھ  f(x)ولري، نو دا باید نو باید د 
د   LE	6د اوږدوالي یونونو یا واحدونو یا پھ 

اوږدوالي واحدونو ک0تھ لور تھ راک0ل شي. نو 
	دوه امکانات شتون لري:

 

 د درٻګوډي یا مثلث سطحھ:  –ب 

 
  h=f(u)او  g=uپھ واکولي کې د   uد 

 سره باور لري:
 دی f(u)=f(2)=2لپاره u=2د  
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 لپاره باور لري:  u>0پھ Uولیزه توhھ د 

 

 

 . دلیل راوړنھ: f(x)	صفر/ایونھ لري لکھھمغھ یا برابر 3f(x)	=	g(x)تابع  	–پ 

  

یو صفرځای ورکوي،   x=0,4غوښتنھ(ثبوت): څلورم:   
 f(0,4)=0نو

  ښوونھ:

  پولینوموٻش:
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 پنځم:

 
 کیدی شي زیات لھ زیات درې صفرځایونھ منځ تھ راشي.

 P( 0 | 0 )  لھc  ه.( خپلواک (تابع نھ) تل یو صفرځای دی. د نوکانو دننھ افاده د څیړنې د
 د لپاره) fürد الماني  

 
 اړیکې: 

  xP( 0 | 0 )ټیک یو صفرځای لري:  f(x)لپاره  c > 0,5د 
 ټیک دوه صفرځایونھ لري. f(x) لباره c = 0یا  د    c = 0,5د 
 ټیک درې صفرځایونھ لري.  f(x)د صفر سره نامساوي لپاره   cاو   c < 0,5 د
 
 

 پوښتنې
 III غوڅټکي او ګرافونھد ټول راشنل توابعو محور 

 تابع پھ یوه ګراف تنظیمیږي.
 لومړی: ھر د یوه تابع ترم سره تنظیم کړۍ او خپلھ پرٻکړه پھ دلیل کلکھ کړۍ.
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دویم: ھر ھغھ څوک چې د لایسنس اخستلو لپاره ځان چمتو کوي، باید وپوھیږي، چې د 

ې طبعأ باید ھوار وي) د چپاخھ سرک)یوه بریک وھونکي موټر تمکیدنې واټن پھ یوه وچ 
عکسالعمل لار او د بریک لار څخھ یوځای جوړه ده. د لاندې د موټي قانون یا لار( د 

پھ  bاو د بریک لار   r د عکسالعمل لار  km/h پھ vدرې ګوتو) څخھ کیدی شي د چټکتیا 
 متر وشمیرل شي. 

 

 ، د عکس العمل لار:  ھمداسې   د بریک لار: 
پھ وچ سره د تمځای لار   Juli 2004 .1راین اخبار    د اول لھ جولای 3.3.04المان دد 

 وي ؟نھ پوھیږم) کیږي.( پھ افغانستن کې بھ داڅنګھ لپھ بل بریکلار شمیر
وټاکی، د کوم سره چې د ھرې تلنې د چټکتیا یا سرعت  s = f(v)تابع مساوات  -الف

 تملار شمیرل کیدی شي.  
لپاره پھ یوه ارزښت  v = 0, 10, 20, 30, ... 50 km/h تلل شوی چټکتیاد لاندې  –ب   

 سره یوځای کړۍ  sجدول کې د ھغھ  ھر یوه  تمځای 
یو څونور ارزښتونھ وشمیرۍ او   s لپاره  د  (km/h 100 ... 60 )لھ دې سره د   –پ   

 د دې تابع ګراف وکاږۍ. 
د نوي بریک نیولو قانون(المانی)  سره دا تراوسھ شمیرل شوي ارزښتونھ  –ت    

وشمیرۍ او دا پھ ھمغھ  کواودینات سیستم کې وکاږۍ او ټولھ نتیجھ پھ شننھ یا کومنتار 
 سره روښانھ کړۍ.

  دریم: داتابعورکړ شوې:

  وښایۍ:  -الف
 ګراف د شوونتیا تر پولې ټیک وکاږۍ.–ب  

  باور لري؟ f(x)>0 ارزښتونو لپارهد کوم  xد  –پ    
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 حلونھ

 ګراف رسمونھ. د صفرځایونو شمیرنھ او د ټول ھوښیار تابع
 

 مفصل څوابونھ:
 لومړی:

  -الف

د تابعمساوات څخھ لوستل کیږي، چې و 
 ټکې

P( 0 | 1 )  .تھ مو سیومتر مخ تھ پرتھ ده 
 (x)4f صفرځایونھ لري 

2 | 0 ) ;-( x1P 
( 2 | 0 )x2P  او 
( 3 | 0 )x3P 

 

 
 

 –ب  

 حل تھ د سیومتري څیړني څخھ راځو.
(x)1f  و ټکيP( 0 | 1 )   تھ سیومتریک

 څخھ تیریږي. Q( 1 | 0 )دی او لھ ټکي 
پھ یوه اوږدوالی واحد باندې  راکښنې سره 

 بھ دا ګراف حتی ټکی سیومتریک وی.  
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 -پ    

 حل تھ د سیومتري څیړني څخھ راځو.
(x)1f  و ټکيP( 0 | 1 )   تھ سیومتریک دی او لھ

 څخھ تیریږي.Q( 1 | 1 )ټکي 
ھ لورتھ راکښنې پھ یوه اوږدوالی واحد باندې کښت

 سره بھ دا ګراف حتی ټکی سیومتریک وی.  
 
 

 

 
 -ت

 د تابع مساوات څخھ لوستل کیږي، چې و 
 تھ مو سیومتي مخ تھ ده پرتھ. P( 0 | 1 )ټکي 

 
(x)3f   د ټکوQ( 1 | 1 )  

 لھ لارې تیریږي.  R( -1 | -1 ) او 
 

 

 
 دویم:

 -الف  
 زوړ قانون:

 
 نوی قانون:

  
 

 –ب  
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 د نوې نظم وروستھ د چUکتیا زیاتیدو سره توپیر تل لوییږي. –پ 

 %69نږدې  m	40دی، دا د زاړه  m	27,5سره تملار( د درٻدو واUن)  km/h	50د 
زړې لارې    m	130ده، دا د  m	80سره نوې تملار فقط  نوره   km/h	100دی.   د 
 ده. %61نږدې  

 لھ املھ  موخھ وره ده.	(ABS)د بریکلار کم0ت د 0ھ بریک 
 دریم:

  -الف
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 –ب  

 

 د لاندې صفر/ایونھ

 

 –پ    

 د hراف /غاستې <خھ ساده لوستل کیږي:   

 لپاره.   او د  

	

 پو0تنې

 	Iپولینوم وٻش تھ  

 	وۍ.سش سرتھ ورٻپولینومو ېلومړی: لاند

 

 بیلLھ:
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   -ب   -الف

  -ت    -پ  

   -ث    -ټ   

   -چ    -ج  

    -خ    -څ  

  –ځ    -څ 

 -ډ  د =  

 وۍ.سش سرتھ ورٻپولینومو ېدویم: لاند
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   -الف

   -ب 

   -پ  

   -ت  

 وۍ.سش سرتھ ورٻپولینومو ېدریم: لاند

  -الف

   -ب  

   -پ  

    -ت  

 -ټ 

  -ث    

    -ج   

   -چ 

 وۍ.سش سرتھ ورٻپولینومو ېلاند<لورم:  

(c) ketabton.com: The Digital Library



	
	   

          ۶۴۵                         نل توابعو محور غوڅټکيشد ټولرا                        2.15-
-------------------------------------------------------------------------------- 

  -الف

   -ب  

    -پ  

    -ت 

 

 وابونھ/

 نتیحې   پولینوموٻش

	  -الف   لومړی:

   -ب 

  -پ  

   -ت   

   -ټ 
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                                             -ث  

   -ج 

  -چ  

    -څ   

    -ح 

  -خ

   -څ   

  -د   –ځ  

                            -الف  دویم:

  -ب 

                                 -پ   

   -ت 
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  -الف  دریم:

    -ب  

   -پ 

   -ت  

    -ټ  

   -ث 

   -ج  

   -چ  

 -الف  <لورم:

   -ب   

   -پ 

   -ت  
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 ) توابعو ګرافنسبتيد ټول راشنل( 2.14  
 

 د ګراف رسمول 

 

د دې لپاره چې د یوه ټولراشنل تابع  ګراف رسم کړای شو،  نو یوه  ارزښت جدول  او 
 محورغوڅټکو تھ اړتیا لرو.

 

 ارزښت جدول.

پھ دې کې پروت دی، چې ټول د اړتیا وړ  شي یو امکان چې ارزښت جدول رسم کړای
 رو.یري سره  وشمیتابع  ارزښتونھ د جب شم

 راتھ راکوي. شیما-ھورنر یو بل امکان  ، زیات وخت ساده  لاریې د 
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ھورنر شیما د تابع  د د 
 تابع ارزښت د ټاکلو لپاره

 

د  

 لپاره.  

 

 

محور سره yد  
 تکی:غوڅت

f(0)=3 

 تھ  Iو  IIد  تابع تلنھ لھ 

 لھ شیما څخھ پیژنو:

سره  x=-3;f(-3)=0د  
 .صفرځایونھ

ترمنځ   [1-;2-]د 
 جګټکی

 ترمنځ صفرتلنھ  [1;0]د 

 ترمنځ ټیټټکی [3;2]د  

 ترمنځ صفرتلنھ [4;3]د

 :ارزښت جدول

پورتھ پھ ترتیب د الماني پښتو:صفرځای،جګټکی، لھ صفر 
 یرٻدنھ.تتیریدنھ،ټیټ ټکی، لھ صفر 
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 ما ګرافیکی انځور شوې ده:یش-نپھ لاندې کې د ھور

 

 

 رنھید صفرځای شم

 پھ څېر  معلوم  صفرځای سره    x1=-3د       

 پولینوم وٻش:لھ دې لاس تھ راځي :  د 

 

 دی شي د تابع ګراف و ګښل شي.یاوس د ټولو معلومو داتایو سره ک
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-----------------------------------------------------------------------------------   

 

ژندلای،  د ګراف جګټکي او ټیټټکي دي. د دې یھغھ څھ چې تر اوسھ یې ټیک نھ شو پ
 راشي.رنې تھ اړتیا ده، چې پھ وروستھ  برخو کې بھ یلپاره  مشتقشم

پھ یوه د جګو درجو راشنل توابع کې پرابلم چې چې یوه یا زیات صفرځایونھ پیدا کړو 
لھ لارې  ھم  حل  کړو.  د دې  raten دی شي یوموخې تھ ھڅونکي  ګومان یا پھ توکل یک

دی یپر وٻشونې(مقسوم علیھ)  ک   0aضریب  پوره مرستندوي وي.  د 0aدی شي  یلپاره ک
 شي پسې مرستھ وکړي.

 لګھ:یب

 برخھ ډ ٻرئ) ٨(د    

  f(1)=1-5+2+8=6سره: x=1ازماٻښت لھ 
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صفرځای   x1=2لھ دې لاس تھ راځي  f(2)=8-20+4+8=0سره:  x=2اٻښت لھ  ازم
  دی.

 :  x²-3x-4=(x-2)(x³-5x+2x+8) پولینوموٻش
 x2=4;x3=-1حل څخھ لرو:  x²-3x-4=0د  

 

 

 :   Iتمرین 

 ما، محورغوڅټکي، ارزښت جدول، ګرافونھیش-رد ھورن

سره  پھ ورکړ شوي انتروال کې ما یش-ریمتری حالت  وینا وکړی. د ھورنود تابع پھ س
) د محورغوڅتکي پیدا کړۍ یو ارزښت جدول  0,5رۍ. ( د پل سور   یتابع ارزښت وشم

وکاږۍ اوګراف  پھ یوه پروتولاړسیستم (کواوردینات سیستم کې رسم کړۍ(  کچونی یا 
 ) EH/cm 1واحد پھ سانتي متر    ١اندازه کوونی : 

     -لومړی 

  -دویم 

    -دریم   

   -څلورم 

    -پنځم  

  -شپږم 
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    -اوم  

  -اتم 

   -نھم   

 -لسم  

 

 ګرافونھ ،تجدولښ:  محورغوڅټکي، ارز II تمرینونھ

د تابع پھ سیومتری حالت  وینا وکړی. پھ ورکړ شوي انتروال کې تابع ارزښت     
) د محورغوڅټکي پیدا کړۍ یو ارزښت جدول وکاږۍ  0,5رۍ. ( د پل سور یوشم

اوګراف  پھ یوه پروتولاړسیستم (کواوردینات سیستم کې رسم کړۍ(  کچونی یا اندازه 
 ) EH/cm 1واحد پھ سانتي متر    ١کوونی : 

     -اول 

    -دویم 

    -دریم  

  -څلورم  

   -پنځم   
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 -شپږم 

  -اوم    

 -اتم   

  -نھم    

 -لسم   
 
 

 ځوابونھ:
 شیما)-ر( د ھورن  Vتوابع  ھوښیار -یا  ټولراشنل

 نتیجې او مفصل ځوابونھ
 نتیجھ –لومړی 

 سیومتري شتون نھ لري
 محور غوڅټکي

 
 

 
 نتیجھ  -دویم 
 متري نھ شتھ وسی

 محور غوڅټکي 
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 نتیجھ  –دریم 

 

 
 سیومتري : نھشتھ

 محورغو<Uکي:

 

 
 نتیجھ –<لورم 

 

 سیومتري  نھ شتھ 

	محور غو<Uکي:

 

 نتیجھ : –پن/م 

 سیومتري : نھ شتھ 

	

 

 محورغو<Uکي:

	

 

 	ډبل صفر/ای
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نتیجھ –شپږم 

 

 سیومتري : نھ شتھ
	محورغو<تکی

 

 ډبل صفر/ای

اوم:

 

 سیومتري : نھ شتھ

	محورغو<Uکي:

 

اتم:

 

 سیومتري : نھ شتھ
	محورغو<Uکي:

 

 نھم:

 

 سیومتري : نھ شتھ

	محورغو<Uکي:
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لسم:

 

 سیومتري : نھ شتھ
	محورغو<Uکي:

 

 مفصل /وابونھ:

لومړي

 

 

 سیومتري نھ شتھ
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 محورغو<Uکي د 

 ھورنر شیما <خھ  لوستلوړ دي:

 

 ارز0ت جدول:

 

 

 دویم:

 
 سیومتري  نھ شتھ
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 مربع(څلورې) مساوات:  

 

 پولینوموٻش: څرګند صفرځایونھ:

 

 
 محورغوڅټکي
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 لرز0تجدول:  

 

 x1=-1څرګند صفرځایونھدریم: 
 راد کمھ ونھګ د

 د ھورنر شیما سره

 
 مربع مساوات

 
 محور غوڅټکي:
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 رز0ت جدول

 

 

 

(c) ketabton.com: The Digital Library



	

                                       د ټول ھوښیار یا راشنل توبعو رسمونھ                   ۶۶٢1.14   
-----------------------------------------------------------------------------------

څلورم:
 د ضریبونې لھ لارې د صفر/ایونوUاکل:

 محورغو<Uکي:

 

 ارز0تجدول:

 

 

  
 سیومتري نھ شتھ
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<رhندد صفر/ایونھ:پن/م: 
پولینوموٻش:            

 محورغو<Uکي:

 ډبل صفر/ای   

 ارز0ت جدول:

 

	<یره لاندې مخ کې:
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 شپږم:
 د ضریبونې لھ لارې د صفر/ایونو Uاکنھ:

 

 مربع مساوات
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  محور غوڅټکي

 ډبل غوځټکی
 ارزښت جدول:

 

 

 

 
 اوو

 

 
 سیومتري:  نھ شتھ
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 محورغو<Uکي

 

 ارز0ت جدول
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 اتم:

 

 

 x1=1<رhند صفر/ایونھ  مربع مساوات

 د درجې کمونھ د ھورنر شیما سره

                                       رسمونھد ټول ھوښیار یا راشنل توبعو                    ۶۶٨1.14    
----------------------------------------------------------------------------------- 
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 محورغو<Uکي:

 

 ارز0ت جدول:

 

 نھم:

 

	

 سیومتري نھ شھ

            ۶۶٩                           د ټول ھوښیار یا راشنل توبعو رسمونھ                   1.14 
----------------------------------------------------------------------------------- 
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مربع مساوات

 

 	x1=3<رhند صفر/ایونھ

 د درجې کمونھ د ھورنر شیما سره

 

                                       رسمونھد ټول ھوښیار یا راشنل توبعو                    1.14 ۶٧٠     
----------------------------------------------------------------------------------- 
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 محورغو<Uکی

 

 ارز0ت جدول

 

 لسم:
            x1=4<رhند یا معلوم صفر/ایونھ

د درجې کمونھ د ھورنر شیماپھ مرستھ

         
 مساوات:مربع 

 

 سومتري: نھ شتھ

 

         ۶٧١                              د ټول ھوښیار یا راشنل توبعو رسمونھ                   1.14
----------------------------------------------------------------------------------- 

(c) ketabton.com: The Digital Library



	
	   

 

 محورغو<Uکي

 

 ګراف:

  
 ارزښتجدول:

 
                                       د ټول ھوښیار یا راشنل توبعو رسمونھ                   ۶٧٢1.14     

----------------------------------------------------------------------------------- 
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 /وابونھ: 

 (محورغو<Uکي، ارز0تجدول او hراف) VI توابع نسبتيیا  Uولراشنل

 

 نتیجې او مفصل حلونھ:((پو0تنې چیرتھ دي؟)

 نتیجې او مفصل <وابونھ

 نتیجې:

 لومړی:

 

 سیومتري: محورسیومتریک

	محورغو<Uکي:

 

 دویم
 

 

 سیومتري:  نھ شتھ 

 

	محورغو<تکي:

 

 دریم:
 

           ۶٧٣                            د ټول ھوښیار یا راشنل توبعو رسمونھ                   1.14
-------------------------------------------------------------------------------- 
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 سیومتري: محورسیومتریک

 محورغو<Uکي:

	

 

 <لورم:

 

 

 سیومتري:  نھ شتھ 

 محورغو<تکي:

	

 

پنځم:

 

 سیومتري:  نھ شتھ

 محورغو<تکي:

 

 

 شپږم:
 
 

                                       د ټول ھوښیار یا راشنل توبعو رسمونھ                   ۶٧۴1.14   
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 سیومتري:  نھ شتھ 

 ، پوړئ Uکیمحورغو<Uکي

 

 

 اوم:

 

 سیومتري:  نھ شتھ 

 محورغو<Uکي

 

 

 زینھ Uکی

 اتم:

 

 سیومتري:   نھ شتھ 

 محورغو<Uکي

             

 دپورتھ پ0تو:زینھ Uکی

 

             ۶٧۵                          د ټول ھوښیار یا راشنل توبعو رسمونھ                   1.14
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 نھم:

 

 سیومتري: محورسیومتریک

 محورغو<Uکي

 

	

 

 لسم:

 

 سیومتري:  نھ شتھ 

 محورغو<Uکي

 

 

 

 وابونھ:/مفصل 

 :  محور سره غو<Uکی  yد   لومړی:

 : محور سره غو<Uکیxد  

                                   				د Uول ھو0یار یا راشنل توبعو رسمونھ																			۶٧۶1.14   
-------------------------------------------------------------------------------- 
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 ارز0ت جدول

 
 

 

 

 سیومتري:

	f(-x)=f(x)محورسیومتریک

 صفر/ایونھ:

 

 ضریبونھ یا ضریب ډولھ لیکنھ

 

 دویم:
 

              ۶٧٧                     				د Uول ھو0یار یا راشنل توبعو رسمونھ																			1.14
-------------------------------------------------------------------------------- 
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محور سره غو<Uکیyد   

 

محور سره غو<Uکیxد  

 

 ډبل صفر/ای دی  

	ارز0ت جدول

 

 

 
 سیومتري: نھ شتھ

 صفرځایونھ:

 
 

 د ضریبونھ

 
د صفرځایونو پلټنھ د ھورنر شیما پھ 

 مرستھ

 

                                   				د Uول ھو0یار یا راشنل توبعو رسمونھ																			۶٧٨1.14    
-------------------------------------------------------------------------------- 

(c) ketabton.com: The Digital Library



	

محور سره غو<Uکیyد     دریم:

                  
محور سره غو<Uکیxد  

           
ارز0ت جدول

	

 

 

 څلورم:
                ۶٧٩                   				راشنل توبعو رسمونھد Uول ھو0یار یا 																			1.14

-------------------------------------------------------------------------------- 
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 محور سره غو<Uکیyد   

 

 محور سره غو<Uکیxد  

 

	ارز0ت جدول

 

 

 

                                				توبعو رسمونھد Uول ھو0یار یا راشنل 																			۶٨٠1.16    
--------------------------------------------------------------------------------  
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 محور سره غو<Uکیyد    پن/م:

 

 محور سره غو<Uکیxد  

 

	ارز0ت جدول

 

 

 سیومتري: نھ شتھ

د صفر/ایونو پیدا کونھ د ھورنر لھ مخې 

 

 
            ۶٨١                    				د Uول ھو0یار یا راشنل توبعو رسمونھ																			1.16
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 شپږم:
 ارز0تجدول:

 

 

 

 سیومتري: نھ شتھ

 

 صفر/ایونھ:

 

 ضریبونھ:

 

 غو<Uکی  محور سره-yد   

  

	محور سره غو<Uکی-xد  

 زینھ تابع 

 
 اوم:

 
                                				د Uول ھو0یار یا راشنل توبعو رسمونھ																			۶٨٢1.16   
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:محور سره غو<Uکیyد   

 

 : محور سره غو<Uکیxد  

             د زینې Uکی
	ارز0ت جدول

 

 

 

 سیومتري: نھ شتھ 

 صفر/ای:

 

 ضریبونھ یا پھ ضریبي ډول یکنھ

 

 د ازماٻ0ت لھ لارې /واب
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:محور سره غو<Uکیyد     اتم:

                 
          محور سره غو<Uکیxد  

     د زینې Uکی

                         
	ارز0ت جدول

 

 

 صفر/ای             : نھ شتھسیومتري

 

	x=3د ازماٻ0ت لھ لارې /واب: 

	

 سره ازماٻ0ت: 3لھ 

 
                                				د Uول ھو0یار یا راشنل توبعو رسمونھ																			۶٨۴2.16     

--------------------------------------------------------------------------------   
 نھم:
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:محور سره غو<Uکیxد  

 

	ارز0ت جدول

 

 

 

 سیومتري:

	f(-x)=f(x)محورسیومتریک 

	صفر/ایونھ:

	

 	z=x²بدلون:

	 

	محور سره غو<Uکی -yد  
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 د تابع مساواتو لیکل د ورکړشوو شرایطو  لھ مخې 		2.15
	

 دتابع مساواتو لیکل: 

موږ پھ یاد راوړو، چې د یوه پارابول د تابعمساوو Uاکلو لپاره د کواوردینات درې Uکي 
 وUاکو. 0aاو   2a	a	,1اړین وو، جې ضریبونھ 

                                                                (د درې Uکو لھ لارې د پارابول Uاکل)
 د دریمې درجې د Uول راشنل مساوات پھ لاندې ډولدي:

 

لپاره  سړی <لورو شرایطو تھ اړ دی او لھ دې سره  د <لورو متحولو
 <لور Uاکنمساوات.

 	1	+	nاره  مې درجې  Uول راشنل تابع  لپ– nپھ Uولیزه توhھ کره کیدی شي، چې د 
 Uاکنمساوات اړین دي. 	1	+	nشرایطو تھ اړتیا شتون لري او لھ دې سره  

 تابع د <لور Uکو لھ لارې: یا ھو0یار -ریمھ درجھ Uول راشنلد

د <لورو Uکو کواوردیناتونھ، چې د تابعو hراف باندې باید پراتھ وي، لکھ چې ترې لاس 
 تھ را/ي لھ وړاندې ورکړ شوي دي:

 3	|	44	)	-(	31)	;	P-(	2	|	2)	;	P	1	|	2-(	1P    )او	1	|	0	4(P	 

 لومړی د ورکړ شوو Uکو لپاره مساوات لیکل کیږي.  

                                				د ورکړشوو شرایطو لھ مخې .......     																		۶٨۶2.15   
-------------------------------------------------------------------------------- 	
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یا پھ <ټ /اي پھ /ای کونې  <خھ د  -د شا
 ضریبونو Uاکل: 

    

	ازماٻ0ت: 	   تابع مساوات:

 

 د مساوات سیستم حل 

 الLوریتم سره-د hاوس

 

           ۶٨٧                     				د ورکړشوو شرایطو لھ مخې .......     																		2.15 
-------------------------------------------------------------------------------- 	
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 VII	دادو توابعع: د Uول ھو0یار اتمرینونھ

 ټول ھوښیار توابع د څلورو ټکو لھ لارې(تابعمساوات ولیکئ)
 

.1 

.2 
.3 

.4 
.5 
.6 

.7 

.8 

.9 
.10    

 Uول ھو0یار یا راشنل تابع چې لھ <لور Uکو تیریږي. درجې د دریمې

                        د <لورمې درجې Uول ھو0یار توابع چې لھ پن/ھ Uکو <خھ تیریږي. 
د پن/ھ Uکو کواوردیناتونھ، چې  د توابع hراف باندې باید پراتھ وي، پھ لاندې توhھ د 

 مخھ ورکړ شوي دي.
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                                				د ورکړشوو شرایطو لھ مخې .......     																		۶٨٨2.15   
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(	3	|	3	).	5(	2	|	2	)	und	P4(	1	|	0	)	;	P31	|	0)	;	P-(	22	|	2	)	;	P-(	1P	

لومړی مساواتسیستم د ورکړ شوو ټکو لپاره لیکل کیږي. 

                 
 ځواب:الګوریتم لھ لارې څ–د ګاوس 
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              ۶٨٩                        د ورکړشوو شرایطو لھ مخې .......                       2.15
--------------------------------------------------------------------------------  

 کیڼ: تابعمساوات:  

 

 تابع ګراف کیدی شي پھ یوه جدول ارزښت پیدا شي او لاندې تلنلار لري:

 

مساواتو تعدا یا ګڼون راکم نکھ د تابع ګراف نور خویونھ څرګند وي، نو کیدی شي د ټاک
 شي.

 د دریمې درجې ټول ھوښیار توابع ، چې لھ دوه ټکو تیریږي

متریک دی او د لاندې ټکو څخھ وابع  ټکی سیویا ھوښیار ت –دریمې درجې ټول راشنل د 

 او      تیریږي:

د ټکي سیومتري لھ املھ تابع مساوات فقط د ناجوړه یا طاق جګګڼ یا جګعدد(اکسپوننت) 
 څخھ د زیاتیدونو یا د جمعې اعضاو څخھ جوړ دی.  
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                                      د ورکړشوو شرایطو لھ مخې .......                       ۶٩٠2.15   
--------------------------------------------------------------------------------      

تابع مساوات. ،د لاندې الماني پښتو:ایښوونھ 

                                           
 او څلور ټکو تیریږيٍ.  ( 0 | 0 ) ھ ټول ھوښیار تابع چې لھ  څلورمھ درج

د <لور Uکو کواوردینات ورکړ شوی دی. پن/م Uکی پیلUکی دی.  د دې لارې یا لھ دې 
 سره <لور Uاکنمساوات منn تھ را/ي.

د المانې پ0تو پھ ترتیب:  د Uکو لھ مخھ ورکړه، Uولیز تابع مساوات، ای0وونھ، تابع 
 مساوات
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                ۶٩١                      د ورکړشوو شرایطو لھ مخې .......                       2.15
--------------------------------------------------------------------------------  

 

 دي. متریکود <لورمې درجې Uول ھو0یار اعداد د درې Uکولھ لارې محور سی

<خھ د یوه  د لاندې Uکو  او درجې Uول ھو0یار تابع محور سیمتریک دید <لورمې 
 تیریږي:

 او     

متریک لھ املھ فقط جوړه ومحور سید   ای0وونھ: 
 اکسپوننت(جLعدد)

(c) ketabton.com: The Digital Library



	

                                      د ورکړشوو شرایطو لھ مخې .......                       2.15 ۶٩٢   
--------------------------------------------------------------------------------  

 

 د Uولو صفر/ایونو او یوه Uکي لھ مخھ ورکړه

 د دریمې درجې Uول ھو0یار اعداد

 

	پھ کر0یز ضریبونو ای0وونھ:

	

 څلورمھ درجھ ټول ھوښیار توابع

 

(c) ketabton.com: The Digital Library



	
	   

               ۶٩٣                       د ورکړشوو شرایطو لھ مخې .......                       2.15
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 ایښوونھ پھ کرښیزو ضریبونو:

 

	

 VIIIتمرینونھ: 
 Uول ھو0یار توابع لھ ورکړ شوو دلایلو لھ مخې

 مساوات پیدا کړئ او ګراف یې وکاږئد تابع 

 متریکولومړی: دریمھ درجھ ټکی سی

 دویم:دریمھ درجھ، صفرځایونھ

 دریم:دریمھ درجھ صفرځایونھ

 څلورم: دریمھ درجھ صفرځایونھ

 پنځم: دریمھ درجھ، صفرځایونھ

 شپږم:څلورمھ درجھ، محورسیمتریک

 اوم:څلورمھ درجھ صفرځایونھ

 سرچینېاتم:څلورمھ درجھ، لھ 
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--------------------------------------------------------------------------------  

صفرځایونھنھم: څلورمھ درجھ، 
 

 لسم: څلورمھ درجھ صفرځایونھ

 

 ېنتیج
 VII	د Uول ھو0یار اعدادو توابعو تھ تمرینونو

 لھ <لور Uکو </ھ Uول ھو0یار توابع( تابع مساوات ولیکی)

 نتیجې او مفصل <وابونھ

 نتیجې

 لومړی :

    
  دپورتھ پ0تو: ډبل صفر/ایونھ                                                             

 دویم:  
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--------------------------------------------------------------------------------  

 دریم :   

 

 <لورم:  

	پن/م: 

  

	شپږم:   
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  دپورتھ پ0تو: ډبل صفر/ایونھ                                                                 
	اوم:

	اتم:   

	نھم:  

 

	د لاندې پ0تو: ډبل صفر/ایونھلسم:  
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           ۶٩٧                           د ورکړشوو شرایطو لھ مخې .......                       2.15
--------------------------------------------------------------------------------  

	مفصل <وابونھ:

 	لومړی:

	د مساوات سیستم لیکنھ:

	

	الLوریتم، ارز0ت جدول. 0ي لور: نتیجھ، تابعمساوات–پورتھ الماني کیڼ لور: د hاوس 

	

 بیرتھ پو0تنې تھ
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                                      د ورکړشوو شرایطو لھ مخې .......                       ۶٩٨2.15   
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 G3 .اوسh وریتم  مفصل /واب -دLال 

 

 محورغو<Uکي:

 

 محور سره غو<Uکی –yد 

 

 صفر/ایونھ:

 

 ضریب ډول لیکنھ:

 

 پورتھ المانې: ډبل صفر/ایونھ

 	دویم:

 مساواتسیستم لیکنھ د
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                    ۶٩٩                  د ورکړشوو شرایطو لھ مخې .......                       2.15
--------------------------------------------------------------------------------  

 

 

	نتیجھ، تابعمساواتالLوریتم، 0ي لور: –پورتھ الماني کیڼ لور: د hاوس 

 

 رز0ت جدول.

 

 

 بیرتھ پو0تنې تھ
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                                      د ورکړشوو شرایطو لھ مخې .......                       ٧٠٠2.17    
--------------------------------------------------------------------------------  

 الLږریتم -د hاوس.مفصل 

	

	
 محور سره غو<Uکی-xد   

 

 محور غو<Uکي

 

 محور سره غو<Uکی -yد  

 

 /ایونھصفرڅ

 

 x1=2لھ ارز0تجدول <خھ:

	

 

 دریم:
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                  ٧٠١                    د ورکړشوو شرایطو لھ مخې .......                       2.17
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 د مساوات لیLنھ:

 

 لاس تھ راوړنھ:

 
 تابعمساوات:

 

 د ګاوس الګوریتم

 
 

 ارز0ت جدولي
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                                      د ورکړشوو شرایطو لھ مخې .......                       ٧٠٢2.17    
--------------------------------------------------------------------------------  

 

 

 

                
:محور سره غو<Uکی –yد 

 

 صفر/ایونھ:

 

 x1=3د ارز0ت جدول <خھ:

 

 محور سره غو<Uکي – xد

 

 <لورم:
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 د مساواتسیستم لیکنھ:

 

 

h وریتم، 0ي لور: نتیجھ، تابعمساوات–اوس پورتھ الماني کیڼ لور: دLال 

	ارز0ت جدول.

 

 بیرتھ پو0تنې تھ

 

 G3 .اوسh وریتم  مفصل -دLال 
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 محور سره غو<Uکي -xد  

 

 محورغو<Uکي :

 

 محور سره غو<Uکی –yد 

 

 صفر/ایونھ:

 

 x1=1د ارز0ت جدول <خھ:

 

 پن/م:

 د مساواتسیستم لیکنھ:
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            ٧٠۵                          د ورکړشوو شرایطو لھ مخې .......                       2.17
--------------------------------------------------------------------------------  

 

	تابعمساواتالLوریتم، ارز0ت جدول. 0ي لور: نتیجھ، –پورتھ الماني کیڼ لور: د hاوس 

 

 بیرتھ پو0تنې تھ
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 G3 .اوسh ږریتم  مفصل -دLال 

	

	
 سره غو<Uکي:محور  -xد  

 

 محورغو<Uکي :

 

 محور سره غو<Uکی –yد 

 

 صفر/ایونھ:

 

 ولھ لیکنھډ 	نېضریبو

 

 شپږم:

 د مساواتسیستم لیکنھ:

 د مساواتسیستم لیکنھ.
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	الLوریتم، ارز0ت جدول. 0ي لور: نتیجھ، تابعمساوات–پورتھ الماني کیڼ لور: د hاوس 

 

 بیرتھ پو0تنې تھ

 G3 .اوسh ږریتم  مفصل -دLال 

 

 

 محورغو<Uکي :
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 محور سره غوڅټکی –yد 

 
 صفرځایونھ:

 
 x1=1د ارزښت جدول څخھ:

 
 محور سره غوڅټکي –xد 

 ډبل صفرځایونھ

 اوم: 

 د مساواتسیستم لیکنھ:
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	الLوریتم، ارز0ت جدول. 0ي لور: نتیجھ، تابعمساوات–پورتھ الماني کیڼ لور: د hاوس 

 

 بیرتھ پو0تنې تھ

 G3 .اوسh ږریتم  مفصل -دLال 

 محورغو<Uکي : 
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 محور سره غو<Uکي:– xد  

 

 محور سره غو<Uکی –yد 

 

 صفر/ایونھ:

 

 x1=2د ارز0ت جدول <خھ:

 

 

 اتم:

 مساواتسیستم لیکنھ:
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--------------------------------------------------------------------------------  

 

	الLوریتم، ارز0ت جدول. 0ي لور: نتیجھ، تابعمساوات–پورتھ الماني کیڼ لور: د hاوس 

 

 بیرتھ پو0تنې تھ

 G3 .اوسh وریتم  مفصل -دLال 

 محورغو<Uکي : 
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 محور سره غو<Uکی –yد 

 

 صفر/ایونھ:

 

 د ارز0ت جدول <خھ:

 

 محور سره غو<Uکي –xد 

 

 نھم:

 د مساواتسیستم: لیکنھ:
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--------------------------------------------------------------------------------  

 

	الLوریتم، ارز0ت جدول. 0ي لور: نتیجھ، تابعمساوات–پورتھ الماني کیڼ لور: د hاوس 

 

 بیرتھ پو0تنې تھ

 G3 .اوسh ږریتم  مفصل -دLال 

 
 : محورغو<Uکي

 

 محور سره غو<Uکی –yد 

 

 صفر/ایونھ:
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	محور سره غو<Uکي:-xد 

	

 

 

 	-2	x1=ارز0ت جدول <خھ:د 

	

 

 لسم:

 د مساواتسیستم لیکنھ:
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	الLوریتم، ارز0ت جدول. 0ي لور: نتیجھ، تابعمساوات–پورتھ الماني کیڼ لور: د hاوس 

 

 بیرتھ پو0تنې تھ

 G3 .اوسh د- Lریتم  مفصلوال 
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 محورغو<Uکي :

 

 محور سره غو<Uکی –yد 

 

 صفر/ایونھ:

 

 x1=6د ارز0ت جدول <خھ:

 

	محور سره غو<Uکي –xد 

 لاندې : ډبل صفر<ای

 	ډبل صفر/لی:

 

G1 اوس دh- وریتم  مفصلLال 
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 بیرتھ پو0تنې تھ

 G2 .الګوریتم  مفصل -د ګاوس 
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 بیرتھ پو0تنې تھ

 G3 .ریتم  مفصلوالګ -د ګاوس 
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 بیرتھ پو0تنې تھ

 G4 .ریتم  مفصلوالګ -د ګاوس 
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  تابعمساوات:
 

 بیرتھ پو0تنې تھ

 G5 .ریتم  مفصلوالګ -د ګاوس 
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  تابعمساوات:
 

 بیرتھ پو0تنې تھ

G6..الګږریتم  مفصل -د ګاوس 

 
 

 بیرتھ پو0تنې تھ
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 G7 .الګږریتم  مفصل -د ګاوس 

 
 

 بیرتھ پو0تنې تھ

 G8 .ریتم  مفصلوالګ -د ګاوس 
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 بیرتھ پو0تنې تھ

 G9 .الګریتم  مفصل -د ګاوس 
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 بیرتھ پو0تنې تھ
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 G10. .ریتم  مفصلوالګ -د ګاوس 

 
 

 /وابونھ
 VIIIراشنل توابع  -تمرین  Uول ھو0یار یا

 تابع مساوات د ورکړشوو شرایطو <خھ

 وابونھ/ لمفص

 ، Uکی سیمتریک لھ٣درجھ  لومړی:
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-------------------------------------------------------------------------------- 

 

د Uکي سیمتري لھ املھ تابع مساوات فقط ناجوړه 
 ا طاق اکسپوننت لري.ی

ای0وونھ:

 

 دویم:

دریمھ درجھ، صفر/ایونھ  

 

 	UP(-2|2)کی

 کر0یز ضریبونو سره ای0وونھ یا /اپھ /ای کونھ

 

 ازماٻ0ت:
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 دریم: 

 

 دریمھ درجھ، صفر/ایونھ  

		UP(1|5)کی

پھ /ای ی کر0یز ضریبونو سره ای0وونھ یا /ا
 کونھ

 

 ازماٻ0ت:

 

دریمھ درجھ، صفر/ایونھ   <لورم:

 

 UP(2|4)کی
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پھ /ای یکر0یز ضریبونو سره ای0وونھ یا /ا
 کونھ

      
 ازماٻ0ت:

 

 پن/م:

 دریمھ درجھ، صفر/ایونھ  

	UP(-1|8)کی

کر0یز ضریبونو سره ای0وونھ یا /اپھ 
         /ای کونھ

 

 ازماٻ0ت:
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 شپږم:

	

 

<لورمھ درجھ، محورسیومتریک

 

د محورسیومتري لھ املھ تابع مساوات فقط جوړه 
 لاندې الماني: ای0وونھ    اکسپوننتونھ لري.

 

(c) ketabton.com: The Digital Library



	

                                      د ورکړشوو شرایطو لھ مخې .......                       ٧٣٠2.17   
-------------------------------------------------------------------------------- 

 اووم: 

 

دریمھ درجھ، صفرځایونھ  

           
 P(1|3)ټکی

ځاپھ ځای  کرښیز ضریبونو سره ایښوونھ یا
     کونھ

ازماٻښت:

 
 اتم:

 

لھ لارې(a0=0)<لورمھ درجھ، د سرچینې 

 

  ای0وونھ:
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-------------------------------------------------------------------------------- 

 

 

 

 پولینوم         <لورمھ درجھ    نھم:

 	:صفر/ایونھ  

 U)P(1|2کی

 

 کرښیز ضریبونو سره ایښوونھ یا ځاپھ ځای کونھ

 
 ازماٻښت:
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-------------------------------------------------------------------------------- 

 

 

 

 لسم:

 

 <لورمھ درجھ، صفر/ایونھ  

 

ی کر0یز ضریبونو سره ای0وونھ یا /ا
 کونھپھ /ای 

 

 ازماٻ0ت:
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 پوښتنې

 .I	یا راشنل توابع د ورکړ شوو شرایطو سره –Uول ھو0یار 

 لومړی: 

 

د یوه دریمې درجې Uول ھو0یار تابع 
  -ارز0ت

 جدول دې ورکړ شوی وي. 

 ھکلھ یوه ھhراف یې وکاږئ او د تابع پ
 وینا وکړئ.

دویم: یو د دریمې درجې تابع د ورکړ شوي Uکي لھ لارې تیریږي. د تابع مساوات او 
 غو<Uکي(نقاط تقاطع) وUاکئ. ارز0تجدول وکاږئ او hراف رسم کړئ. 

  –الف 

 -ب
متریک /غلنده لھ ورکړ شوو Uکو ومحور تھ سی -yدریم:د <لورمې درجې یوه  و  

 تیریدونکې یوه تابع. اړونده تابع ترم وUاکئ. 

  -الف

  -ب  

  -پ   
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  -ت   
 لھ لاندې Uکو تیریږي.	راشنل تابع  –مې درجې Uول ھو0یار یا ر<لو n<لورم: یو 	

 –ب    -الف

 
کې یو زینUکی(د أس زین)لري،   	1Pپن/م: یو د<لورمې درجې Uول ھو0یار تابع پھ Uکي		

 کې غو<وي. د تابع ترم وUاکې.  xPمحور پھ   – xد 

 ور کوشوې داتا: 
کې  yPمحور پھ  – yراشنل تابع د -شپږم: د <لورمې درجې یوه Uول ھو0یار یا Uول

 g(x)تابع مساوات وUاکئ. سړی  Uf(x)کو <خھ تیریږي. د  2Pاو  1Pغو<وي. پسې دا د 
 <خھ <نLھ لاس تھ راوړي؟ f(x)لھ  

 	داتا:

کې  	=2	x	او0	=	xاUن پھ  پھ و ٣ور سره غبرhھ د حم – hxراف د f(x)اوم:د تابع  
 دری واره صفر/ای دی. یو ممکن د تابع ترم وUاکې. 0	=	xغو<وي. 

		داتا:
 اتم:  تابع    ورکړ شوې ده.

 متریک دیوتھ سی =hP(0|2راف و   f(x)الف: و0ایئ: د  

 x²+3x+2>0-ګرافیکي خل کړئ:    -ب
 

 وابونھ/

 Iه Uول ھو0یار توابع لھ و رکړ شوو شرایطو سر
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 مفصل <وابونھ

 لومړی:

 

درې صفر/ایونھ شتون لري( 
 ارز0تجدول).

	-	0IIي لور تھ) hراف لھ( لھ کیڼ و 
III	-	I	–	IV  .تھ /غلي 

	yP	1	|	0	)محور سره و<Uکی: - yد  
). 

 تھ Uکی سیومتریک.  )	1	|	0	P(و 

 Uکي سیمتري تھ یادونھ:

x1P	)1		|او  x0P	0(	y	|0	(دوه Uکي  
)	1y   دf(x) .راف پراتھ ديh پھ 

ھم پھ  y1'( x1P | '1('ټکی  -کھ ھنداره
ګراف و f(x)ګراف پروت وي، نو د 

 تھ سیومتریک دی. y 0( x0P |0 (ټکي 
 	دویم:

 د تابع مساوات عمومي بgھ -الف

 لھ مخھ ورکړشوي Uکي باندې: دستم لیکنھ ید مساوات س
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 :  لھ املھ مساواتسیستم ساده کیږي د  

 شمیرنھ:دې ښي لور تھ الماني پښتو:د ضریبونو نلا .  الګوریتم لھ لارې ځواب–د ګاوس 
 

                    
                                   	دې سره د تابع مساوات دي: د

د دې لپاره چې د تابع مساوات وکالی شو، پھ تومرین کې ورکړ شوو Uکو برسیره ور 
 زیاتو Uکو تھ اړتیا شتھ. دا موږ د ھورنر شیما لھ لارې Uاکلی شو

 

 ھورنر شیما:
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	1P	|	0	)-محور سره غو<Uکی: – yد 
4	) 

-	=	xفقط یو صفر/ای شتون ري، دا د 
 پھ نږدې 3

 کې پروت دی. 

 
 رزښتجدول:

 
  تم:سمساواتسی

 

:او 0ي لور تھ د ضریبونو شمیرنھ 	الLوریتم-د hاوس
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 ارز0تجدول:
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 	yP	|	0	)-(1محور سره غو<Uکی: – yد 

 . x1P(	0	|	1	)یو صفر/ای لھ ارز0تجدول <خھ را اخلو یا رانیسو: 

د پولینوم وٻش پھ ځای کیدی شي نور صفرځایونھ د ھورنرشما لھ لارې وټاکو. کھ سړی 
ارزښت لپاره مخ تھ بوزي، نو سړی د پولینوموٻش نتیجو   – xشمیرنھ د یوه صفرځای د 

 لپاره ضریبونھ لاس تھ راوړي. 
  څرګند صفرځای: 

 
لLوریت. د 0ي ا-د کیgې لور معنا: محورسیومتریک، د hاو   -الف  	دریم:

 لور:مساواتسیتم، د ضریبونو شمیرنھ.
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  تابع مساوات:
الLوریت. د 0ي لور:مساواتسیتم، د -کیgې لور معنا: محورسیومتریک، د hاو -ب

ضریبونو شمیرنھ.
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  تابع مساوات:
الLوریت. د 0ي لور:مساواتسیتم، د -کیgې لور معنا: محورسیومتریک، د hاو -پ

 ضریبونو شمیرنھ.
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 	تابع مساوات:

الLوریت. د 0ي لور:مساواتسیتم، د -کیgې لور معنا: محورسیومتریک، د hاو -ت
 ضریبونو شمیرنھ.

 

  تابع مساوات:
 <لورم:

 مساواتسیستم -الف
 د ګاوس الګوریتم
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      مساواتسیستم:
 د ګاوس الګوریتم

	شي مساوات کیدی پھ مختلفو لړئ پرلپسې ډول ولیکل

 الماني پھ پښتو: د تابع مساوات:
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  	پن/م: 

 واره صفر/اي-٣زینUکی دی لھ دې لاس تھ را/ي 

 ساده صفر /ای دی.

 	ی0وونھ:لھ دې لاس تھ را/ي  ا 

 

 تابعمساوات:  
	متریک:ومحورسی  	شپږم:
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<خھ ک0تھ لور تھ د  دوه اوږدوالي یوونونو یا واحدونو پھ راک0نو  	f(x)تابع  لھ   g(x)د 
 لاس تھ را/ي.

 اوم:

کې دریواره  1x	0	=لپاره تابعمساوات Uاکو ، د شرایطو سره،، چې پھ    f*(x)موږ د 
 کې یو /ل یا ساده صفر/ای  ولري.2x	2	=صفر/ای او پھ 

یا یوونونو پورتھ لور تھ ھمداسې  لھ دې وروستھ ګراف پھ درې د ا وږدوالي واحدونو
 xمحور تھ غبرګھ د درې واټن پھ کچھ کیدی شي  د – xلاندې لور تھ راکاږو، ځکھ چې د 

 محور پورتھ او ھم کښتھ لور تھ وځغلي.–
 

 	ای0ونھ:

 پھ درې د اوږدوالي واحدونو پورتھ لور تھ راک0نھ راکوي: 

 	راک0نھ راکوي:پھ درې د اوږدوالي واحدونو ک0تھ لور تھ 

 لپاره باور لري :  a4=1د بیلګې پھ توګھ د

 
 	اتم:

 hراف سرچینې سره سیومتریک دی -x³+3x	g(x)=د تابع  -الف

	پورتھ لور تھ پھ دوه د اوږدوالي یوونونو یا واحدونو راک0نھ راکوي

F(x)=g(x)+2=-x³+3x+2 

 تھ سیومتریک دی. P(0|2)و  f(x)لھ دې لاس تھ را/ي، چې 
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 صفر/ایونھ: f(x)=-x³+3x+2د  -ب

یو صفر/ای توکلي Uاکو یا د ازماٻ0ت لھ 
 لارې

 

 پولینوموٻش:

 

 یا لمسUکي -د مماس

 
 

 پو0تنې

 II یا Uولراشنل توابع لھ ورکړشووشریاطو –Uول ھو0یار 

 

 پھ hراف پروت دی. f(x)د تابع    )	f(0)	|	0	P(لومړی:Uکی 

 پرٻو /ي.  Qتھ /ي یا پھ  Qو Uکي   Pکې Uکی  یا انعکاس ھندارونھ )	1,5	|	1	W(پھ  

 پھ hراف پروت وي.  f(x)د  Qکواوردینات یا پروتولاړارز0تونھ و0ایاست، چې   Qد  

 دا نتیجھ <ھ معنا لري؟
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 ګرافونھ یو لھ بل توپیرږي؟   h(x)او   f(x), g(x)یا لھ کومې لارې د  -دویم: د څھ لھ 

 
تابع  سرچینې تھ سیومتریک دی. د تابع ترم  نسبتيدریم: د دریمې درجې دیوه Uول 

محور سره درې غو<Uکي  - xصریبونھ باید کوم شریایط پوره کړي، چې hراف د 
 ولري؟ ایا داسې یو تابع لھ دوه صفر/ایونو سره ھم شتھ؟

 

 - x<خھ تیریږي او د    2Pاو   1P<لورم: یو د دریمې درجې Uولراشنل تابع لھ Uکو 
 f(x)<نLھ د تابع  f(x)محور پھ سرچینھ یا پیلUکي کې لمسوي. د تابع مساوات واUکئ.  

 لھ hراف <خھ منn تھ را/ي؟

 داتا:

 

کې یو زینUکی  x1P	)-(	0	|	2پن/م: د دریمې درجې یو Uول راشنل تابع hراف پھ  Uکي 
 <خھ تیریږي. دتابع ترم ولیکئ او hراف وکاږئ.  )	6	|	-4	P(لري او لھ    

 شپږم: د دریمې درجې د یو Uولراشنل تابع  hراف ورکړشوی.

 د تابع مساوات وټاکئ.
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محور باندې –yد  	hg(x)=-3(x-3)راف کر0ھ   اوم: د تابع  
	و Uاکې. f(x)کې غو<وي.   x=-4پھ 	او

کې   3	=	xمحور پھ – xاتم: یو د دریمې درجې تابع Uکی سیوسمتریک دی او د 
 غو<وي.

 د ضریبونو ترمنn کومي اړیکې شتون لري؟ -الف

 پھ hراف پروت وي.  یو د تابع ترم وUاکی کھ   -ب 

 /وابونھ

 II	یا راشنل توابع لھ ورکړشوو شریطو– نسبتيUول

 مفصل /وبونھ:

لومړی:

 

	
-ولاړ ارز0تونھ یا کواورد-پروت Qد 

ینات hرافیکي پیدا کړئ.دا کیدی شي و 
Q(	2	|	1	)  ولاړسیستم -تھ لھ پروت

<خھ ولوستل شي. پھ ارز0ت جدول یو 
  Qنظر غور/ولو سره تصدیقیږي، چې 

 پھ hراف پروت دی.  نتیجھ دا معنا لري:
تھ Uکی  hWراف و Uکي  f(x)د 
 متریک دی.وسی
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 دویم:

 

 

g(x)   لھf(x)  څخھ دy  د کیکاږلو لھ لارې  منځ تھ راځي.    0,25پھ لور پھ ضریب
h(x)   لھg(x)  دy   0,25پھ لور د راکښنې لھ لارې پھ LE  (د اوږدوالي یوون یا واحد)

 منځ تھ راځي.

	
 دریم:

 د الماني پښتو: ټکی سیومتریک

	
مخنخ0ھ باید یو لھبل توپیر ولري. داسې یو تابع د دوه صفر/یونو سره نھ شي  	1aاو 	3aد

متریک) تھ سیومتریک وولري، /کھ چې داسي توابع بھ و سرچینې (Uکیسی کیدی شتون
 توابع وای. داپھ بیا پھ Uولیزه توhھ درې صفر/ایونھ وای.  

 

 څلورم:
 
 

(c) ketabton.com: The Digital Library



	
	   

              ٧۵١                        د ورکړشوو شرایطو لھ مخې .......                       2.17
-------------------------------------------------------------------------------- 

 

ډبل صفر/ای دی،لمسUکی  

 دریم صفر/ای دی

 	ای0وونھ:

  f(x)  دg(x)   د  راک0نې لھ لارې لاس تھ
را/ي پھ دوه د اوږدوالي واحده و0ي لور تھ. 

 

 
 پنځم:

 

د زین Uکي پھ توhھ پھ دې معنا 

  .دریواره صفر/ای ده، چئ 

 	ای0وونھ:
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 شپږم:

 الماني: صفرځای، ایښوونھ: -الف

 
واحد Uکی سیمتري او دري صفر/ایونھ  –ک0تھ لور تھ پھ یوه د اوږدوالي یوون یا  -ب

 راکوي. 

 
د کواوبدیناتونو سره  وی چې  لھ ګراف څخھ لوستل شوو   4یوه پراخھ متود یا لار بھ د 

 ټکو څخھ یو مساوات سیستم ولیکل شي او دا بیا د ګاس الګوریتم سره حل کړي.

 	اوم:

  g(x)اوf(x)    دy-  کې غو<وي. محور پھ 

 کې دی.x=-4سره پھ    f(x)غو<Uکی د   g(x)یو بل د  

    	

 پھ ګراف پروت دی.f(x)د  
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 اتم: 

  -الف
 متریکوټکی سی

 

 
 -ب

 
 پو0تنې

 III	ھو0یارتوابع د ورکړ شوو شرایطو <خھUول 

 لومړی:

–د دریمې درجې یو Uول ھو0یار یا 
 راشنل تابع ورکړشوی.

 د تابع مساوات وټاکئ.

(c) ketabton.com: The Digital Library



	

                                      د ورکړشوو شرایطو لھ مخې .......                       ٧۵۴2.17     
-------------------------------------------------------------------------------- 

 دویم:

 

د <لورمې mapping<یره ونھ یا 
درجې  د دوه Uول ھو0یار توابعو 

 hراف  0ایي 

 د ھریوه د تابعترم وټاکئ.

 دریم:

 

 

	وUاکئ

  a4;a1  اوa0	

 یا مثبت صفر/ایونھ وUاکئزیاتیز 

 
 <لورم:

 

 

 پھ دوه Uکو کې غو<وي. g(x)کر0ھ 

 .g(x)او  a4;a1وUاکئ  
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 وابونھ/

 ھو0یار توابع لھ ورکړشوو سرایطو <خھ  Uول

 ابونھ/و لمفص

 لومړی:

 پورتھ لور تھ پھ یوه د اوږدوالي یوون یا واحد دري صفر/ایونھ راکوي. 

 لري.  او   صفرUکي  

	
دیناتونو سره  وی چې  لھ hراف <خھ لوستل شوو رد کواو  4یوه پراخھ متود یا لار بھ د 

 Uکو <خھ یو مساوات سیستم ولیکل شي او دا بیا د hاس الLوریتم سره حل کړی شي.

کې یوساده  2x	2	=کې دریواره صفر/ای لري(زینUکی) او پھ   1x		=-1پھ   f(x)   دویم:
 لھ لارې /غلي. )	-2	|	1	P(صفر/ای لري. پرتھ لھ دې hراف د Uکي  

		ای0وونھ:

	
  g(x) /یونھ لري:ا<لور صفر 
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   =	1		31	;	x-=		22	;	x-=		1x =او	2	4x   او دy  2محور   پھ-y	=	  کې غو<وي 

		ای0وونھ:

 

 	دریم:

  a0=-2 راف <خھ لوستل کیږيh لھ 

 

 مساوي ای0وونې لھ لارې a4د  

 a4=1		=>	a4=-a1لھ

 

 لارې) بندولو لھ (کوتئ)د صفرUاکنھ د د (قطئ

 

 پورتھ الماني:  0ھ نږدٻونھ 

 پروت دي 1,353	=	xصفر/ای نږدې پھ  

0و سره غو<Uکي بھ لھ hراف <خھ ولوستل شي. ھمداسي د کر0ي ید ر 	<لورم:
 محور سره.- yغو<Uکی د  
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	لاندې الماني: جLوالي، د   لپاره Uکی ازماٻ0تراکوي، مساواتسیستم:

 

 

 پو0تنې

 IV	Uولھو0یارتوابع لھ ورکړ شوو شرایطو <خھ
بل Uکی لومړی: د یوه دریمې درجې Uوالھو0یار تابع <خھ درې صفر/ایونھ او 

 <رhند(معلوم) دي. hراف وکاږئ او د تابعترم وUاکئ.
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1P	|	3	)متریک دی او لھ Uکو وې درجې Uولھو0یار تابع سرچینې تھ سیدویم: یو د دریم
 <خھ تیریږي.  2P(	5	|	5	)او  (	0

 تابع مساوات او محورغو<Uکي وUاک�. 

 یو ارز0ت جدول جوړ کوئ او hراف یې وکاږئ. 

او  Px1P	x2,درې صفر/ایونھ  f(x)راشنل تابع  –دریم: د دریمې درجې یوUولھو0یار یا 
x3P    لري. د تابعf(x) کيU راف لھhP	  .تیریږيf(x)   اکئ. دUوf(x)    راف  دhg(x)  د

 hراف سره <ھ اړیکې لري؟

 تا:اد

 

 

<لورم: د یوه <لوریز یا مربع کارتون <خھ چې د 
جLوالي  xدی د  cm	30اړخونو اوږدوالی یې  

 سره یوه کوتئ بې لھ سرپوښ جوړیږي.

 و 0ایئ، چې سړی فقط د -الف

0	<	x	<	15 

 لپاره یوه  داسې کوتئ یا صددق جوړولي شي.

  xډکی یا حجم د   Vیو د تابعترم وUاکئ، چې د  -ب
 پھ واکوالي کې و0وولای شي.

hراف یې وکاږئ او پھ نږدې توhھ یې ماکسیما -پ
 یا خورا لوي ډکی(حجم) وUاکئ. 
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پنځم:

	
 د توان ورکړه پھ hیLاوات سره

  )Gigawatt	(GW)  ( 

 یو تابع پیدا کړئ، کومھ چې دا وده 0ایي. -الف

  2010او  2006یوه وړاندویینھ ورکړئ د   -ب
 کلونو لپاره

  2006پھ   GW	20,9د تابع ارز0تونھ د یوه  -پ
کې  2010پھ   GW	30کې او موخھ د  

 جوړشوي توان سره پرتلھ کړئ. 

 

پھ المان کې برقي قوت پھ حیث جوړ  
زورکونج کیدی شي د <نm جدول 

 <خھ راونیول شي

 

 
 /وابونھ

 Uولھو0یار تابع  لھ ورکړشوو شرایطو <خھ 

 مفصل /وابونھ

 تیریدونکي:لومړی:

یو د دریمې درجې ټولھوښیار تابع کړی شي خورا زیاتې(ماکسیمال) دري صفرځایونھ 
ترمنځ باید یو جګ ټکی شتونولري. د صفر ځایونو  Pاو ټکي   x1P. د صفرځای  ولري

x2P  اوx3P  .فکرکونھیا وړاندې لھ مخھ ترمنځ باید یو ټیټټکی پروت وي: 
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 دویم:

 د تابع مساوات:

 د Uکي سیمتری لھ املھ کیدی شي لاندې ای0وونھ وشي:

 لاندې الماني: تابعمساوات:

 
 محورغو<Uکي:

 لومړی صفر/ای     

 دویم صفر/ای     
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		پورتھ الماني: دریم صفر/ای
 د ارز0ت جدول لپاره ا رز0تونھ لاسي شمیرل کیږي:

 لاندې پھ پښتو: 
 باور لري: د ټکي سیومتري لھ املھ
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 	دریم:

 پھ کر0یزضریبونو ای0وونھ:

 

 تابعمساوات:

 

 f(x)  دg(x) واحد، یعنې–اوږدوالي یوون یا  5/3ک0تھ لورتھ یوه راک0نھ ده  پھ	

 g(x) – 5/3 f(x)= 
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 <لورم:

 :	x>0باید زیاتیز یا مثبت وي لھ دې لاس تھ را/ي x    -الف

   2x 2اړخ لھ اوږدوالي کوچنی وي لھ دې لاس تھ را/ي باید دx	<	30	ó	x	<15	:	

 x < 15 > 0لھ پورتھ دواړو لرو: 
 سره، نو باور لري: b=30-2xاو a=30-2xاو    h=xد V=a.b.h   -ب

 

 ارزښتجدول

 
 

	
برخې یا UوUې  لپاره باور لري   xدی او دا د  cm	32000ماکسیمال ډکی یا حجم نږدې 

 چې 

 دی. یوه ټیک شمیرنھ لومړی د مشتق سره شونی دی. cm 5نږدې 
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 پن/م:

 	ای0وونھ: -الف

 ریمې درجې Uولھو0یار یا راشنل تابع چې لھ <لورو Uکو تیریږي.د د

 ghلو پیل بھ لھ  صفرUکي <خھ تعریف شي. 2002د 

 

 د مساوات بڼھ بدلون:

 
 .GW وړاندویینھ پھ ګیګاواټ –ب 
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جوړیدنې  GW	20,9لپاره  د   2006پھ ری0تونې دا جوړشوی قوت یا طاقت د  –پ 
 وړاندویینھ پھ ډیره کمھ کچھ زیاتیږي یا جLیږي. GW	21,2سره د 

جوړ شوی توان  GW 30سره ترھغې ممکنھ د    GW 30,4اره وړاندویینھ د لپ 2010د 
 ھم پھ لږه کچھ وړاندویینھ زیاتھ ده.

 

 پو0تنې

 	I راشنل توابعو تھ –او استعمال پو0تنې و Uولھو0یار یا  –د متن 

 لھ تخنیک او اقتصاد <خھ

 

دانو ghون یا تعداد پھ  xلومړی: د 
واکوالي کې د یوه مال پھ جوړولولھ 

 املھ Uول ل0Lت

 

 

 لپاره یو تابعترم وUاکئ. K(x)د Uول ل0Lتتابع 

لپاره  کوم   15	=	xد ھرې دانې د خر<لاو قیمت <نLھ Uاکل کیږي، چې لھ دې سره د 
 زیان رامنn تھ نھ شي؟ دا د شي حالت hرافیکیان/ور کړئ.

hراف پھ نږدې توhھ د توپ د   f(x)دویم: د فوUبال لوبو میدان د فوUبال لوبھ کې د تابع 
 الوتنې کږه ده.
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 توپ کوم ماکسیمال یا خورا جm جکوالي تھ رسیږي؟ -الف

 کې د دفاع دیوال( دوه متره جm) <خھ اوړي؟  m	9,15ایا توپ پھ -ب

 کیږي؟ توپ <نLھ بیرتھ/مکې تھ راک0تھ-پ

دا ازاده وھنھ لھ hول <خھ <ومره لرې وھل شوې، کھ دا توپ پھ دوه متره جLوالي  -ت
 د hول لھ کر0ې جm والوزي؟

 کور 0ایي ( کچھ پھ متر) -دریم: <یره یو باروک 

 

دلیل راوړئ، چې دا ژئ   -الف
تابع یو د <لورمې درجې 

 راشنل تابع دی. –Uولھو0یار یا 

 د تابعترم وUاکئ -ب

جګھ  m 2,25یوه کړکئ چې  -پ
ده باید پھ دې ساحھ کې جوړه یا 
ځای شي. دا زیات لھ زیاتھ باید 

 څومره سروره وي؟
څلورم: د یوه غره درې د پرتې غوڅې سطحھ ( سطحھ، چې پرتھ یا افقي غوڅھ شوې 

وي(ژباړی)) کیدی شي د یوه څلورمې درجې ټول راشنل تابع سره ولیکل شي. دا دره   یو 
پھ سور د درې لھ بیښ یا تلې  m 60ژوره ده. د   m 360لري او m 120یمال سورماکس

 جګوالی کچیږي یا اندازه کیږي.   m 157,5څخھ یو د 
 

 

 د تابع ترم وUاکئ. -الف

یو  ډنډ یا د اوبو ډب باید جوړ  -ب
 شي. د ډنډ تاج <ومره سور لري؟

دا د یوه دٻسیمال/اي پورې Uیک 
 شمیرئ.
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 /وابونھ

 Iاو استعمالپو0تنې و Uولھو0یار یا =راشنل تابع تھ  -متن

 /ږابونھ نتیجې او مفصل

	نتیجې:

 لومړي:

 	تابعترم:

 وي د پھ دانھ د خر<لاوقیمت باید لږ تر لږه  

 واب وhورئ/hرافیک لپاره مفصل 

 دویم:

 متره hرافیک <خ ولوستل شي. ٣کیدی شي لھ  جm جLوالی د غونډوسکې خورا -الف

 ) m	2	>	m	2,573دیوال <خھ اوړي(   دا غونډوسکھ د دفاع –ب 

 وروستھ پھ /مکھ لږیږي. m	18غونډوسکھ لھ وھنUکي <خھ  -پ

(دوه متره) جLوالي  m	2لریوالي د hول <خھ پھ  m	15,65د وھنUکي <خھ پھ  -ت
 الوزي.

 دریم:

ژی تابع د <لورمې درجې Uولھو0یار یا راشنل تابع ده، /کھ چې دا ډبل  -الف
 صفر/ایونھ لري.
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=	4)		24	;	x-=		1(x	 

 تابع ترم: -ب

 

 متره سروره وي ۴کړکئ کیدی شي زیات لھ زیاتھ  -پ

		<لروم:

 رم: تابع ت -الف

 سور لري. m	80,25د ډنډ یا بند تاج   -ب

 :بونھاو/مفصل 
 لومړی:

		مساواتسیستم:

 

 د hاوس الLوریتم:
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 ضریبونھ او د تابعمساوات:

 

 	د تابع مساوات:

 دانو د جوړولو لپاره ل0Lت:  x=15د 

K(15)=0,02.15³-1,6.15²+44,5.15+730=1105 
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 :د خر<لاو تابع

E(x)=p.x دp سره د د یوې دانې د خر<لاو قیمت 

 دانھ:لږ ترلږه قیمت پھ یوه 

 

 وي.  د دانې پھ سر دخر<لاو قیمت باید لږترلږه 
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 دویم:

hرافیک <خھ لوستل کیدی  m	3د غونډوسکې ماکسیما یا خورا جm جLوالی د   -الف
لومړی د مشتقشمیرنې  دی. یوه Uیک شمیرنھ m	12شي. د وھلUکي <خھ لرٻوالی نږدې  

پھ   12	=	xسره شونې ده. موږ دا اUکل د شمیرنې لھ لارې ازمایو. د دې لپاره موږ د 
 ندې نیسو.شاوخوا د تابع ارز0تونھ  تر<یړنې لا

	
ارز0ت تھ تل  3موږ کړی شو چې انتروالونھ تل کوچني کړو او لھ دې لارې بھ د  

                                                                                      نږدې راشو.
 غواړو د الوتنې کږې جLوالی د وھلUکي <خھ پیدا کړو، /کھ چې دلتھ د لوبغاړو د -ب

                                دفاع دیوال ولاړ دی.

	
                            ) m	2	>	m	2,573خھ جm الوزي(<غونډوسکھ د دفاعدیوال 

د دې لپاره چې د غونډوسکې د لویدو Uکی وUاکو، باید د تابع hراف صفرUکي  –پ 
    وUاکو.

	
 پھ /مکھ لږیږي. د وھلUکي <خھ پھ لرٻوالي m	18غونډوسکھ پھ  
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جLوالی   m	2سکھ غواړو د وھلUکي حخھ لریوالی پیداکړو،  لھ کوم چې غونډو –ت 
  m	16او   m	7,50لري. لھ hرافیک <خھ دوه ارز0تونھ لوستل کیږي، دا نږدي پھ 

 چاپیریال <یړو. m	16پراتھ دي. د غوgدوسکې د الوتنې لار لھ مخې موږ د  

	
جLوالي لھ hول   m	2پھ لریوالي غونډوسکھ پھ   m	15,65د وھلUکي <خھ د نږدې 

 <خھ اوړي.

 	دریم:

کھ چې دا دوه ډبل صفر/ایونھ /ژئ تابع د <لورمې درجې Uولراشنل تابع دی،  -الف
 1(x		x-=	;	24	(4	=:   لري

 ای0وونھ یا ږدو: 	-ب

 

 

 د الماني پ0تو پھ ترتیب: دوه یا بیمربع مساوات، کیږده. –پ 
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	سور لري. 4mلھ دې لاس تھ را/ي، چې کړکئ زیات لھ زیاتھ  

  –الف   <لورم:
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پ0تو: کیږده، د بند تا  –ب 
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 UولLھد Uول راشنل توابعو 2.18

 

 :	UولLھ
 تابعمساوات

 د  f(x)یو تابع  

 

 راشنل تابع بلل کیږي.–مھ درجھ Uولھو0یار یا -nسره   

	ضریبونھ بلل کیږي.ghونھ یا عددونھ  

 سیومتري: 

متریک دی، کھ تابع مساوات فقط لھ ود یوه Uولھو0یار تابع hراف Uیک ھلتھ محورسی
، کمتریومحور سی	جوړه اکسپوننتونو سره یازیاتید ونو یا د جمعې لھ اعضاو جوړ وي د 

			(f(-x)=fx	ولري:٩٧۶۵-لپاره باور  کھ د Uولو 
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 د ګراف تلنھ

بع hراف تلنھ د خوراجm توان سره  زیاتیدونې یا د جمعې جز لھ اد یوه Uولھو0یار ت
	لارې Uاکل کیږي

			 n  جوړهn	gerade		 n	 ناجوړه یا طاق	

>0	na	
 Iو   IIتلنھ لھ           

		تھ.
		تھ  Iو III	تلنھ لھ

<0	na	 		تھ.  IVو IIIتلنھ لھ  		تھ IVو  II	تلنھ لھ 

 محور غو<Uکی

 	شراط :  محور سره غو<Uکی -yد  

درجې یوUول  nد  صفرځایونھ: شرط: محور سره غوڅټکی  –xد
 فصر/ایونھ لري. nراشنل تابع زیات لھ زیاتھ  

 ناجوړه وي، نو دا لږ ترلږه یو صفر/ای لري.  nکھ درجھ  

 

 پو0تنې

 I  د UولLي ازموٻینې جمتووالي تھ  Uواراشنل توابع

 د Uولکې ازموٻنې جمتووالي لپاره 

 دا <ھ معنا لري:	لومړي: 
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 دویم: دیو Uولراشنل تابع لھ سیومتري <خھ <ھ پوھیږئ؟

دریم: دلاندې توابعو سیومتري خویونو باندې یوه ویناوکړې او دا وینا پھ دلیلونو اباده 
 کړئ.

  -ب    -الف 

  -ت   -پ  

 <لورم: د <ھ لھ لارې د Uولراشنل تابع تلنھ Uاکل کیدی شي؟

   -الف پن/م: د لاندې توابعو hرافونھ <نLھ /غلي؟

  -ب  

  -ت   -پ  

 شپږم: د Uولراشنل توابعو د صفر/ایونو ghون یا تعداد پھ ھکلھ <ھ پوھیږئ؟

مساوات د کرښیزو ضریبونو د ضرب اوم: د لاندې توابعو صفرځایونھ وشمیرئ او د تابع 
 -الف یا ځل پھ څیر انځور کړئ. صفرځایونھ لھ کوم ډول دي( ساده ، ډبل یا درې واره)

  -ب   

اتم:  د لاندې توابعو صفر/ایونھ وشمیرئ. د hراف پھ تلنھ یوه وینا وکړئ. د لویو  
 ھحیږي؟ ارز0تونو لپاره د تابع ارز0تونھ کومې لور تھ- xھمداسي د کوچنیو 

   -ب    -الف 

لپاره د ھورنر شیما لھ مخې ارز0تجدول وشمیرئ، صفر/ایونھ وشمیرئ او   تابعنھم: د 
 hراف د شونې پولې پورې Uیک وکاږئ.
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 د ھورنر شیما لپاره 0,5سور ھلارښودنھ: د پل
 لسم: د دریمې درجې ټولراشنل تابع ګراف لھ لاندې ټکو څخھ ت یریږي

 
 د محورغو<Uکي وUاکئ. -ب   د تابعمساوات وUاکئ. -الف

 لاندې ارزښتونو لپاره د ھورنر شیما سره د تابع ارزښتونھ پیدا کړئ.د 
 

 Uول معلوم ارز0تونھ د ارز0ت جدول <خھ ولیکئ. -ت

 یون یا واحد سره وکاږئ.  cm 1 = 1ګراف د  -ټ
 ټیټ ټکی   جګټکی 

 ارز0ت لپاره دhراف پھ تلنھ یوه وینا وکړئ- xد لوی او کوچني   -ث

 آند یا منطق پھ درسونو کې وhورئ)( ژ. وینا زما د سم 

 سیمتري راوړنې وکړئ. نتیجي یې مددلې کړئ. -ج
 

 وابونھ/

 I د تول�L کار لپاره Uولراشنلتوابع

 مفصل خوابونھ

 د Uولراشنل تابع ان/وروي. مې درجې- nد  	f(x)    لومړی:

 عدد(اکسپوننت) د تابع درجھ ورکوي.–خورا جm جLLڼ یا 

                         فسنتونھ بولي.سړی  کوای  ضریبونھ 
متریک دی، کھ د تابع مساوات Uیک ود یوه Uواراشنل تابع hراف Uیک ھلتھ محورسی	ویم:د

 لھ جوړه جgLLونو یا اکسپوننتونو <خھ جوړ وي.
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 f)-2)=f(2)د بیلLې پھ توhھ f(-x)=f(x)یا کھ باور ولري:  

متریک دی، کھ د تابع مساوات فقط لھ یوس د یوه Uولھو0یار تابع hراف Uیک ھلتھ Uکی
 ننتونو <خھ جوړ وي.ناجوړه یا طاقو اکسپو

 -f(3)	=	f(-3)، د بیلLې پھ توhھ  -f(x)	=	f(-x)یا کھ باور ولري:  

 	دریم:

متریک، /کھ چې Uول وUکی سی  :لھ دې لاس تھ را/ي  -الف
 اکسپونتونھ ناجوړه دي.

متریک دی،، /کھ ولھ دې لاس تھ را/ي چې محور سی     -ب
 چې اکسپوننتونھ Uول جوړه دي.

 -پ

 لاس تھ را/ي، چې سیومتري نھ شتھ، اکسپوننتونھ جوړه او ناجوړه دي.لھ دې 

  -ت

 لھ دې لاس تھ را/ي، چې سیومتري نھ شتھ، اکسپوننتونھ جوړه او ناجوړه دي.

<لورم:  د Uولراشنل تابع تلنھ د زیاتیدونو یا د جمعې غړو لھ لارې چې خورا جm توان 
 لھ لارې.  nxnaولري ، معلومیږي، یعنې د 

 د الماني پښتون: ناجوړه یا طاق، جوړه پنځم: 

   -الف 

  -ب  
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  -پ  

  -ت  

صفر/ایونھ لري. کھ درجھ  nمې درجې یو Uولھو0یار تابع زیات لھ زیاتھ  – nشپږم:  د 
n .ناجوړه وي، نو دا لږ رلږه یو صفر/ای لري 

 لھ نوکانو وباسئ xضریب   

 

 مربع مساوات

 

 ډبل صفر/ای 

	د کر0یز ضریبونو د ضرب پھ  <یر ان/ورونھ

 

	کې ساده صفر/ای لري  hراف پھ  

 کې (  لمسټکی)  ډبل صفرځای پھ 
	-ب
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 لھ نوکانو وباسئ xضریب  

 

 پورتھ مربع مساوات  

 د مربعیز  مسساواتو نورمال بgھ

  
 :  د ضرب پھ <یر د کر0یز ضریبونو ان/ورونھ

  او پھ  پھ ګراف درې  ساده صفرځایونھ لري 

صفر/ایونھ    	-الف  اتم:

 

 لومړی صفر/ای د ازماٻ0ت لھ لارې
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 د پورتھ پښتو: د ... لپاره صفرځای نھ شتھ، د ... لپاره صفرځای
 
 پولینوم وٻش سره د درجې راټیټون د
 

 

 	صفر/ایونھ:

 د hراف تلنھ: لھ 

 	تابع ارز0تونھ:

 لپاره لرو  د  

 لپاره لرو    د 

 صفر/ایونھ    -ب
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 لومړی صفر/ای د ازماٻ0ت لھ لارې

 

 د پورتھ پښتو: د ... لپاره صفرځای نھ شتھ، د ... لپاره صفرځای
 

 دپولینوم پھ راکمې شوې درجې
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	صفر/ایونھ: 	 

 د hراف تلنھ: لھ 

 	تابع ارز0تونھ:

 لپاره لرو  د  

 لپاره لرو    د 
 نھم:

 
 

  صفرځایونھ:
 	لسم:

 د دریمې درجې ټولراشنل تابع د تابع مساوات دی: -الف
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	پاره لیکل کیږي.للومړی مساواتسیستم د ورکړشوی Uکي 

 

 د بیرتھ پھ <ټ ای0ونې سره د ضریبونو

	Uاکل 

 

 تابع مساوات:

 

 -د مسواتسیستم څواب د ګاوس
 الګوریتم سره
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                                  محورغو<Uکي د  -ب

 د تابعمساوات <خھ لوستل کیږي 

 لومړی صفر/ای  لھ 

                       پولینوموٻش
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	محور سره غو<Uکی:-xد  

 
 شیما سره وټاکئ-د لاندې تابع ارزښتونھ د ھورنر  -پ

 

 
 -ت
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       																																								د Uول راشنل توابعو UولLھ																																		2.18			٧٨٨   
--------------------------------------------------------------------------------- 

 -ټ

 
 

 ځغليتھ ِ  Iو   IIIګراف لھ  -ث
 

سیومتري نھ شتھ، /کھچې ھم جوړه  -ج
یا حفت او ھم ناجوړه یا طاق اکسپوننت 

 مخ تھ لرو

 خوراجULکی

 خورا UیUUکی
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 ر0تیا توابعو تکرار د Uول2.19	

 تعریف:

	دf(x)تعریف:  یو تابع 

	

 مې درجې Uولر0تیا یا Uولراشنل تابع بلل کیږي.–nد 	سره  

 ضریبونھ بلل کیږي.  عددونھ 

 بیلLھ:

 

 د hراف تلنھ:

جملھ: د Uول راشنل تابع د hراف تلنھ د زیاتیدونکو یا جمعھ اجزاوو د خورا جm توان لھ 
	لارې Uاکل کیږي. 
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                                      د Uول ر0تیا توابعو تکرار																																	٧٩٠2.19       
------------------------------------------------------------------------------------ 

			 		gerade	nجوړه  		ungerade	nناجوړه یا طاق 

>0	na	 		تلنھ لھ Iو IIتھ 	تلنھ لھ 	I	و	III	تھ

<0	na	 		تلنھ لھ	و III	IV	تھ 	و  تھ.  II	تلنھ لھ	و IV	تھ

 ( لاندط الماني پھ ترتیب: ناجوړھو جوړھو ناجوړه)بیلLھ:

	 

 سیومتري:

پام: د یوه Uول ھو0یارتابع hراف Uیک ھلتھ محورسیومتریک دی، کھ د تابع مساوات د 
 وي.جوړه جLLن( اکسپوننت) <خھ جوړ 

 لپاره باور ولري:   محورسیومتري کھ د Uول 

 سیومتري:

پام: د یوه Uول ھو0یارتابع hراف Uیک ھلتھ Uکی سیومتریک دی، کھ د تابع مساوات د نا 
 جوړه جLLن( اکسپوننت) <خھ جوړ وي.

 باور ولري.f(-x)=-f(x)لپاره   x€D	Uکی سیومتري کھ د Uوی 

 یادونھ:

 محور سره سیمتري پوخیږو. yد محور سیومتریک لاندې تل  د

 سرچینې ټکي سره سیومتریک وي. –ټکی سیومترک کھ د کواوردینات پیل 
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             ٧٩١                         د Uول ر0تیا توابعو تکرار																																	2.19
------------------------------------------------------------------------------------ 

Achsenschnittpunkte محور غوڅټکي 

  شرط:  محور سره غوڅټکی :  –yد 

 بیلګھ:

 

 لھ دې لاس تھ راځي   یا 

 ضریب سره کټمټ دي. 0aکواوردینات تل د  –yد  yPد 

 دا تلل د تابع مساوات څخھ لوستل کیدی شي.

  صفرځای: شرط:   :محور سره غوڅټکی – xد

یا راشنل تابع زیات لھ زیات    صفر/ایونھ لري. کھ د    –درجې Uولر0تیا جملھ: د  
 ورجھ ناجوړه یا طاق وي، نو نو دا لږ ترلږه یو صفر/ای لري.

 د صفر/ای شمیرنې تھ تلنلار

 د ضریبونو تلنلار

   f(x)=2x³-2x²-4x=0  ضریبx  کیدی شي لھ نوکانو دباندې ولیکل شي 

   óx(x²-2x-4)=0	=>x1=0  و پھ نوکانو افاده یا ویینھ صفر دها 

=>2x²-2x-4=0	

 سره.   یومربع مساوات دی د  
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                                      د Uول ر0تیا توابعو تکرار																																	٧٩٢2.19   
------------------------------------------------------------------------------------ 

=>L={0;-1;2} ھ لیکل شوېhحلډٻرئ پھ تو 

	محور سره د غو<Uکي کواوردیناتونھ  xد     

 

 

Substitutionsverfahren	 د بدلون تلنلار 

 <لوري) مساوات	(دوه دوه مربع   

	x²=zبدلون:

 

		د بدلون بیرتھ hر/ونھ:

	

 

	

 د پورتھ الماني پ0تو:د کر0یز ضریبونو ضرب                 
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        ٧٩٣                              د Uول ر0تیا توابعو تکرار																																	2.19
------------------------------------------------------------------------------------ 

Polynomdivision	 :پولینوموٻش 

 

 صفر/ای د ازماٻ0ت لھ لارې پیدا شوی

	پولینوموٻش:

 

																																		 

	حل شي x²+5x+6=0بع مساوات   اوس باید فقط مر

 

 

 ھورنر:

 ګراف کښنھ
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                                      د Uول ر0تیا توابعو تکرار																																	٧٩۴2.19    
------------------------------------------------------------------------------------	

د یوه ټول راشنل تابع ګراف وکښلی شو، یوه ارزښت جدول او محور  پاره چېل ېد د
 غوڅټکو تھ

 تھ اړتیا لرو .

 ارزښت جدول:

یو امکان د ارزښت جدول لاس تھ راوړو لپاره پھ دې کې پروت دی، چې ټول اړین تابع 
 شیما رارزښتونھ د جبشمیري سره وشمیرو. یو بل، خوراه ساده متود یا لار د ھورن

Hornerschema .راکوي 

  شیما ګرافیکي انځور شوې ده. رپھ لاندې اصولو سره د ھورن

 

 

	بیلLھ:

 د تابع ارز0ت د Uاکلو تھ x³-x²-11x+3	f(x)=	د ھورنر شیما د ت ابع

 

 لپاره  د 
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           ٧٩۵                           د Uول ر0تیا توابعو تکرار																																	2.19
------------------------------------------------------------------------------------ 

ر شیما د د تابع د ند ھور
 تابع ارزښتوو ټاکلو تھ

 

 محور سره غو<Uکی  yد 

f(0)=3 

تھ یا  IIو  Iد تابع تلنھ لھ 
nترمن	

 دشیما <خھ پیژنو:

-)f	;کې x=-3صفر/ای پھ  
3)=0 

 ترمنn [1-;2-]جULکی د  

د صفر لھ لارې تلنھ د 
[0;1] nترمن 

 ترمU[2;3] nیUUکی د 

د صفر لھ لارې تلنھ د 
[3;4]  .nترمن 

 
 ارز0ت جدوول
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                                      د Uول ر0تیا توابعو تکرار																																	٧٩۶2.19    
------------------------------------------------------------------------------------ 

 د صفر/ایونو شمیرنھ:

 سره د معلوم صفر/اي پھ <یر  د   

 لھ دې لاس تھ را/ي: پولینوم وٻش:

 

 

 د صفر/ایونو شمیرنھ:

 سره معلوم صفر/ایونھ   د    

 لھ دې لاس تھ را/ي د پولینوم ویش:

 

 ارز0ت جدول:

 

 اوس د Uولو معلومو داتا سره کیدی شي د تابع hراف وک0ل شي
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            ٧٩٧                          د Uول ر0تیا توابعو تکرار																																	2.19
------------------------------------------------------------------------------------ 

 جULکی                                   

	
h اکلی،  دU کی دي. د رسره لھ دې ھغھ <ھ چې موږ تراوسھ نھ شوU یټU کی اوULاف ج

 دې لپاره  پھ وروستھ برخو کې دفرن<یالمیرنې تھ اړتیا ده. 

 تابع مساوات و لیکئ

Lول ر0توني یا راشنل تابع لپاره.بیلU ھ: د یوه دریمې درجې 

د <لور Uکو کواوردینات یا پروت ولاړ سیستم، چې د تابع hراف باندې باید پراتھ وي، 
 لکھ چې ترې لرو لھ مخھ ورکړ شوي دي:
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                                      د Uول ر0تیا توابعو تکرار																																	٧٩٨2.19     
------------------------------------------------------------------------------------ 

	
	

	لومړی د ورکړ شوو Uکو لپاره مساواتسیستم لیکل کیږي

	

	

د مساوات سیستم حل د hاوس الLوریتم سره مو 
 ضریبونو تھ لار0ودوي:

 

 ابع مساوات تھ:او لھ دې سره ت
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 مېد وکتور شمیرنې بنسټیزې کل2.16-
 

 وکتور او سکالار:
 پھ طبیعت او تخنیک کې رامنځ تھ کیدونکې لویې د یوه کره شوي کچیوونونو یا اندازه
واحدونو سره د یوه کچګڼ یا اندازه عدد لھ لارې پوره یا مکمل ټاکل شوي د بیلګې پھ 

 لویې دي:توګھ داسې 
اوږدوالی، کتلھ، کار، انرژي، وخت، تودوخي او پوتنڅیال. داسې لویې کیدی شي پھ 

ھنیزې لویې، چې د ګڼون ارزښت سره کره ټاکلې ده) انځور شي ,یوه سکالا (شمیرپ
 او لھ دې املھ سکالارې لویې یا سکالار بلل کیږي.

ترڅنګ لور ھم اړتیا ولري لویې، چې د ھغو ټاکلو تھ لھ سکالار برسیره  یا د سکالار 
ونھ بلل کیږي. چټکتیا یا سرعت او بیړه یا تعجیل داسې ور، دا وکتوری لویې یا وکت

 لویې دي.
ځوریږي. د غشو اوږدوالی ارزښت ټاکي او د غشي لور د نغشو سره ا وکتورونھ د

 وکتور لور ښایي. وکتور د سکالار سره پر پرتلھ یوه لوریزه لویھ ده.
 ھ، کرښھ تړلې وکتورونھ او ځایتړلي وکتورونھ سره توپیر کیږي.ازاد وکتورون 

د یوه ازادوکتور غوره خوي دی، چې اغیز کرښې سره او د ځان سره غبرګ ھرې 
لور تھ  پھ فضا کې وړل کیدی شي. د برابر اوږدوالي او برابرې لورې وکتورونھ یو 

 بل سره برابر یا مساوي دي.
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 وکتور شمیرنھ                               ٨٠٠    
-------------------------------------------------------------------------------- 

یوه تن برید کوي، یو کرښھ تړلی وکتور انځوروي. داکړی شي د  قوه یا زور چې پھ
 ھ غبرګ نھ.خپل برید کرښې پھ خوښھ یووړل شي یا راکښل شي، مګ ده ت

یوځای ټړلی وکتور، چې ځایوکتور ھم بلل کیږي یو کره ټاکلی برید ټکی لري او 
 راکښل کیدی نھ شي.

 
 د وکتورونو زیاتون یا جمع

د ځان سره   bسره زیات کړو، پھ دې معنا چې وکتور  aو  وکتور  bکھ یو وکتور
پھ پای ټکي  aداسې غبرګ یا موازي راکښل شي، چې پیل ټکی یې د وکتور 

 پریوځي.
یادونھ: زه د وکتورونو پھ سر د وکتورنخښھ یعنې غشي نخښھ نھشم باسلیو دا بھ راتھ 

 ګران لوستونکي وبښي(ژباړي).
ورکوي او د دې  cد پای ټکي سره وکتور   bد پیل ټکي تړل د وکتور  aد وکتور 

   لپاره لیکو:
 

 
 د دوه وکتورونو زیاتون یا جمع 

 

 
ونو د جمعې یا زیاتون لپاره د بدلون یا کموتاتیو قانون صدق کوي یا د دوه وکتور
 باور لري

 
د درې وکتورونو د زیاتو سره اړین نھ دئ، چې دا دې پھ یوه سطحھ کې پراتھ وید لھ 

دې درې وکتورونو یې ھر یو یوه پھ فضا کې لوریزه کرښھ ده دا درې 
 څیاتیو قانون باور لري:وکتورونھکړی شي پھ فضا کې یو جوړښت وغزوي. اسو

 

 
دوه ارزښت برار وکتورونھ د مخامخ ایښول شوې لور سره پھ فضا کې مخامخ لوریز 
  یو بل سره معکوس یا پھ څټ وکتورونھ بلل کیږي. کھ سره زیات یا جمع شیو نو د
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 ٨٠١وکتور شمیرنھ                                                                           
-------------------------------------------------------------------------------- 

زیاتون یا جمعې پھ حیث یو وکتور لاس تھ راوړو، چې د ھغھ پیل ټکي د موخې ټکي 
 سره یوځای پریوځي. 

دا چې د ې جمعې وکتور ارزښت صفر دی، دا صفروکتور بلل کیږي. دا ټاکلې لور 
 نھ لري.

 
 د وکتورونو کمون یا تفریق

 د دوه وکتورونو کمون یا تفریق 
 کتور پھزیاتون یا جمع واړول شي.د وکتور کمون کیدی شي بیرتھ د و

 یو وکتور کمیږي یا تفریقیږي،کھ د دې مخامخ وکتور جمع شي
 

 د کارونې یا استعمال بیلګھ:
 

 : ١بیلګھ 
 د وکتور جمع رسمیزه.

دیوه برقوٻشنې مټّ باندې پھیوه ټکي څلور قوې برید کوي، چې پھ یوه سطحھ دې 
وټاکل شي. د رسمکچي یا د کچونې پرتې وي.  رسمیز د دې وکتور لور او  ارزښت 

 سره برابر دی. N 100د  cm 1الھ یا د کچونې لرګی(؟):
 

 پوښتنھ کونھ:

 
 رسمیز حل:
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 وکتور شمیرنھ                      ٨٠٢        
-------------------------------------------------------------------------------- 

 

 
دی. دا پھ دې معنا، چې د وٻشونې پھ مټھ یو لاس  N 220ت د لاس تھ راغلې ارزښ

 اغیز کوي.  N 220تھ راوړې قوه د 
 دی  یا  اغیزلور نسبت 

 
 یادونھ:

د ساعت څرغون پھ مخامخ یا معکوس (کیڼ راتاو) د نسبت کرښې څخھ پھ وتو مثبت 
 ګڼل کیږي، د ساعت څرخون پھ لور (ښي راتاو) د دې پھ عکس منفي.

رسمیز حل یاځي نږدې حل دی. داټیک دومره ټیک دی، چې څنګھ رسم کیدی شي. 
 یو شمیرنیز حل ، چې دا بھ وروستھ تر څیړنې ونیول شي یو ټیک حل راکوي: 

 
 

 :٢بیلګھ 
د وکتور   Bڅخھ، کھ  Aواټن دی لھ ټکيEد نیمونکې ټکي  DBغوښتنھ د کرښې  

AB پای ټکی اوD    د وکتورAD   پای ټکی وي او وکتورونھAB  اوAD  لھ ټکي
A  .ووځي 
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 ٨٠٣وکتور شمیرنھ                                                                   
-------------------------------------------------------------------------------- 

 
 حل:

 
 :اور لرينیمونکی دی، ب DBد کرښې  Eدا چېټک 

 

 لپاره نو باور لري AB  دوکتور

  لپاره باور لري:  AEد کرښې 
 نیمونکی ټکی ھم وي.ACد کرښې    Eدی، باید   دا چې 

لھ دې سره مو وښوول، چې پھ غبرګ اړخیز کې دوه کونجتړې(قطرونھ) د  ھغو د 
 غوڅټکي لھ لارې نیمیږي.

 
 مرستندوی ماودد ساین او کوساین جملھ د وکتور شمیرنې لپاره 

 تر اوسھ مو وکتورونھ رسمیز سره جمعھ کول. د رسمیزو حلونھ تل دقیق نھ دي،
 

 دکوساین جملھ:
پھ ھر درٻګوډي یا مثلث کې کیدی شي د یوه اړخ مربع(څلورئ)  لھ دواړو نورو 

 اړخونو او لھ دوي رابند کونج څخھ وشمیرل شي.
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 وکتور شمیرنھ                      ٨٠۴         
-------------------------------------------------------------------------------- 

 
 

 د ساین جملھ؛
پھ ھر مثلث یا درٻګوډي کې د اړخونو د اودوالي د تناسب نسبت و مخامخ کونج تھ د 

 ټولو اړخونو لپاره ھمغھ دی.

 

 
 او کوساین جملو تھ تمرینونھ: د ساین

 سره  او  د   او  دوه قوې 
 کونج رابندوي . یو د 

سره  کوم کونج   ھمداسې  د   د څومره لویھ ده؟  دا د نتیجې قوه 
 جوړوي.

 

 
 د کوساین جملې لھ مخھ باور لري:
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            ٨٠۵                وکتور شمیرنھ                                                      
-------------------------------------------------------------------------------- 

 

 
 

 د سان جملې پسې یا پھ تعقیب باور لري:

 

    
 رابند کونج دی. F1او   Rلھ 

تر منځ کونج  Rاو F2تھ پوره کوي، نو  د  ځانونھ   او  دا چې  
 کیږي

 

 
 

 ټولګھ:
 لومړی: یو وکتور پھ فضا کې یوه لوریزه، اوریتي شوې کرښھ ده؟

دویم: وکتورونھ برابر دي، کھ دوي پھ ارزښت او لور کې سره برابر وي یا یو پھبل 
 پریوځي.

دریم:دوه وکتورونھ سره جمع کیږي، کھ د یوھوکتور پھ پای د بل وکتور پیل کیښول 
 شي. 
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 وکتور شمیرنھ                       ٨٠۶        
-------------------------------------------------------------------------------- 

  د جمع وکتور:
 وکتور چې لاس تھ راځي، پیل یې د لومړي وکتور او پای یې د دویم وکتور دي.
څلورم: وکتور او معکوس یا مخمخ وکتورونھ برابر ارزښت او برابر لور مګر 

 لري.  Orientierung معکوس یا مخمخ ایښول شوی
 پنځم:

 
 
 کمونوکتور

 جمع کړي:aتھ د مخامخ یا برعکس وکتور  bداسې لاس تھ راځي، چې سړی وکتور  

 
 

 پوښتنې
 د وکتورونو زیاتون اوو کمون(د وکمتورونو جمع او تفریق)

 جوړوي.  αپھ خپلو منځو کې یو کونج   bاوaدوه وکتورونھ    لومړی:
 دې رسمیز او شمیرنیز وټاکل شي.  او  وکتورونھ  

 dاو  c  کونجونھ، چې وکتورونھھمداسې βنور یا پسې دې د رسم سطحې څخھ  د 
 سره جوړوي  ولوستل شي او ودې شمیرل شي. aیې د وکتور 

 
پھ دې معنا  a = 4,6( د بیلګې پھ توګھ  cmکچوونی: د اوږدوالي یوون یا واحد پھ 

 )  cm 4,6چې 
 

    -الف 

  -ب 

   -پ  
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  -ت 
 kN 18باندې څومره زور پرٻوځي، کھ کران یو  2sاو   1sدویم: د یوه کران پھ ستنو 

  بار وړي؟
 

 

 
 لارښوونھ:

دا د باروکتور د ستنو یا مټو پھ دواړو لور ټوټھ (تجزیھ) کړئ او د وکتورونو ارزښت 
وشمیرئ. پام وکړئ چې پھ ستنو یا مټو پھ کومو لورو قوه اغیزه کوي( کیکاږل زور 

 ؟) .Zugkrکھ راکښل زور Dru.kraftقوه(فشار)یا 
 دریم: دوه برابر لویې قوې پھ یوه ټکي برید کوي یا پرٻوځي یا زور اچوي.

 د دوي ترمنځ کونج  باید څومره لوي وي؟ 

سره یو لھ  او د او  څلورم: دوه قوې 
 تړي یا جوړوي. بل سره یوکونج 

سره کوم   ھمداسې د    د   څومره لویھ ده؟   دا نتیجھزوق یا قوه  
 کونج جوړوي؟

 یوه د کانتینرو کیشتئ ټیک پھ ختیځ لور پھ حرکت راوړل کیږي. پنځم: 
د چټکتیا د شمیرلو یوون یا واحد  Knotenغوټې(   ٢۴د ھغھ خپلھ چټکتیا (سرعت) 

 دی ).
غوټو د اوبو زوریزه بھیدنھ د کیښتئ خوزښت اغیز من کوي  ٩د شمال لھ لور یو پھ 

 یا د کیښتئ پھ خوزښتاغیز کوي.

(c) ketabton.com: The Digital Library



	

 وکتور شمیرنھ                     ٨٠٨          
-------------------------------------------------------------------------------- 

 و کورس تغیر( پھ درجو( څومره لوي دید او دا پھ کومھ لور صورت نیسي؟
 کیښتئ د بحر پھ لینده کومھ [تکتیا لري؟ 

 دی.     km/h 1,852بحري مایل پھ ساعت کې، چې دا  ١یھ غوټھ = 
د ټیلوھل زور سره پھ ھمغھ یا ثابت جګوالي سیده   kN 10شپږم:یوه الوتکھ د 

 برابر پاتې زور  پرې اچوي.  kN 6کرښیزه ټیلوھل کیږي. یو باد د
 ا قوه پرٻوځي؟پھ دې الوتکھ ټول څومره زور ی

د غوښتونې الوتنې لار د کوم کونج لاندې باید تلنلار لور وساتل شي، چې  موخھ ځای 
 تھ ورسیږو؟ 

 
 حلونھ
 نتیجې

 لومړی:
  –الف 

 
  –ب 

 
  –پ  

 
 -ت  

 
 دویم:

 

 
 د فشار زور باندې باریږي. 2sراکښلو زور او پھ مټھ   1sپھ مټھ 
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 وي.  0120دریم: د دواړو وکتورونو ترمنخ کونج باید
 څلورم:

 
درجې دی.د بحرسطحھ باندې   11,837پنځم: د لارې انحراف پھجنوب لور نږدې  

 کیږي. km/h 57,456غوټې یا ګنډې ده، نږدې 31,024چټکتیا نږدې 
قوه پرٻوزي. غوښتوني الوتنلار تھ کونج  kN 12,523شپږم: پھ الوتکھ یوه د 

 دی. 028,153
 

 مفصل حلونھ:
 -الف    لومړی:

 

 
 

 راکوي: د رسم لھ ارې حل
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 شمیرنیز حل د کوساین جملې پھ مرستھ لاس تھ راوړو.

 ایښوونھ:
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-------------------------------------------------------------------------------- 

 

   لومړی ب:

 
 

 شمیرنیز حل راکوي:

 

 

 
 

 شمیرنیز حل د کوساین جملې پھ مرستھ لاس تھ راوړو.
 ایښوونھ:
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 -لومړی پ
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 د رسم لھ ارې حل راکوي:
 

 

 
 شمیرنیز حل د کوساین جملې پھ مرستھ لاس تھ راوړو.

 ایښوونھ:
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 –لومړی ت 

 

 
 

 رې حل راکوي:لاد رسم لھ 
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-------------------------------------------------------------------------------- 

 

شمیرنیز حل د کوساین جملې پھ 
 مرستھ لاس تھ راوړو.

 ایښوونھ:

 

 

 
 دویم:
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 شمیرل د ارزښتونو سره کیږي
 
 

 

 پھ کار راځي سره پھ راکښلو  د  s1مټھ 
 

 پھ کار راځي فشار   سره سر  د  s2مټھ 
 

 باندې د فشار زور باریږي. s2باندې  د راکښلو زور او پھ مټھ   1sپھ مټھ 
 

دریم: کھ جمعھ یا نتیجھ ھمغھ ارزښت ولري، لکھ دواړه، پھ یوه ټکې برید کوونکې 
 درجې دي. 060قوه، نو باید وکتور د درٻګوډی یا مثلث  ھر یو کودج  

دی. پھ یوه ټکي برید  0120پھ غبرګ اړخیز د دواړو وکتورونو ترمنځ  کونج 
 درجو کونج جوړوي.  0120کوونکي برابر لوي قوې یو لھ بل سره یو د  
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 څلورم:

 
 د کوساین جملې لھ مخې باور لري:

 
 

 
 

 د کوساین جملې لھ مخھ باور لري  
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 رابند کون دی. او   Rلھ 

ترمنځ  F2او  Rکونج تھ پوره کوي،نو د   ځانونھ  او  دا چې  
 کونج بھ شي.

 پنځم:یو رسم تناسب روښانھ کوي.
  

 
 wvسره پھ نخښھ کیږي، د اوبو د جریان چټکتیا د  svد کیشتئ د وتونکونج ارزښت د 

سره. دا ترڅنګ بوړبوړکئ د اسمان لور   vسره. ترې راوتلی یا نتیجھ چټکتیا د 
 ښایي.

 لپاره د کوساین جملې سره باور لري:   v دی. د °130 رابند کونجاو  لھ  

 
 د ساین لھ جملې سره لاس تھ راځي:
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 57,456غوټې ده، دا نږدې   ,Knoten 31,024د سمندر پھ سر د کیشتئ چټتیا 
km/h   درجې پھ  11,837کیږي.  پھ جنوبې لور د لار یا د تګ پھ څنګیدنھ نږدې

 نخښھ کیږي.
 ښان کويشپږم: یو رسم اړیکې سره رو

 
 

 سره. WFسره پھ نخښھ کوو، دا د باد زور  د  AFد الوتکې د ټیلوھلو زور ارزښت  د 
 وي. RFترې لاس تھ راغلی زور دې 

 دی.  °100څخھ رابند کونج   او د 
 لپاره د کوساین جملې پھ مرستھ باور لري:  RFد 

 

 
 د ساین د جملې سره لاس تھترې راځي:
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زور پرٻوزي یا اغیز لري. د دې  kN 12,523پھ ټولیزه توګھ یا ټولټال پھ الوتکھ  د 
لاندې د د باد پھ لور د کونج  028,153لپاره چې موخھ ځای تھ ورسیږو، باید یو د

 الوتکې  خط السیر یا تګلار وساتل شي. 
 
 ضرب او یوونوکتور یا واحدوکتور - Sد 

 
 د یوه وکتور ضرب د یوه سکالار سره

 .4a = a + a + a + a بڼې الجبري ترم پھ دې معنا دی: 4aد  

 پوھیږي. د  لاندې سړی پھ ورتھ توګھ  د 
 کیدی شي سړی د وکتورشمیرنې لپاره ھم ترې ونیسي. دا لیکنډول، د خپلې معنا سره،

د لور او لوریزوالي سر  لاندې سړی یو وکتور پوھیړي د د 
 داوږدوالي سره.واره یا ځلھ د  ۴او 

 

 اوږدوالۍ سره.د  3/4د لور سره او لاندې یو وکتور پوھیږو د   د 
 یووکتور . دې یو مثبت حقیقیی عدد وي اوk   پیژند( تعریف):

او لاندې وکتور پوھیږو، چې ھمغھ لور او اورینټیشن ولري، لکھ  د  
k  ځلھ دومره اوږد دی لکھ ، 

 (صفر وکتور)  پسې دې باور ولري: 

 څټ وکتور) معکوس یا پھ ( د   او 
 ضرب بلل کیږي.- Sد یوه وکتور ضرب د یوه سکالار سره  

 ضرب لپاره لاندې شمیرقوانین باور لري:- Sد  
 وکتورونو لپاره باور لري:  عدد اود ھر  جملھ:

 اسوڅیاتیو قانو
 

 یستریبوتیو قانونلومړی د
واحدقانون یا  دویم دیستریبوتیو قانون

  یوون قانون
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 واحد وکتور( یوونوکتور)
)بولو،  kollinear(یو بل سره) غبرګ ( یا کولینیار پیژند(تعریف)موږ دوه وکتورنھ 

 کھ یو لھ دواړو د دې بل ډٻرواره یاڅوځلھ وي.
 

 پیژند(تعریف):کھ د ټولو کولینیارو(غبرګو ) وکتورونو انځورونې تھ یو بنسټوکتو 
پھ لور  ) وکاروو، نو سړی دا د وکتور  سره( یعنې  ١د اوږدوالي 

 بولې. واحدوکتور یا یوون وکتور
 د وکتور اوږدوالی د وکتور اوږدوالی ھم بلل کیږي.

 ونھ(یوونوکتورونھ) بلل کیږي.سره واحد وکتور ١ټول وکتورونھ د اوږدوالې 
 

ھر پھ خوښھ وکتور کیدی شي د یوه واحد یا یوونوکتور د څو ځلھ پھ حیث انحور 
 کړی شي. 

: لاندې وکتورونھ  ١بیلګھ 
 ورکړ شوي

او  

  
 او   وکتورونھ 

او ھمداسې   

 رسم کړئ

او او وشمیرئ  

 ھمداشې 
 

شمیرنھ د  bد اړخ یا ضلعې 
 کوساین جملې سره کیږي.
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شمیرنھ د کوساین جملې سره  bد اړخ 
 کیدی شي.

 

 

 

 
 وکتور فضا

کرښیزه فضایو الجبري جوړښت دی، چې توکي یې وکتورونھ بلل یوه وکتور فضا یا 
کیږي. دا کیدی شي د کیدی شي سره جمعھ شي یا د عددونو( سکالار) سره ضرب 

 شي. نتیجھ یې بیرتھ د ھمغې وکتور فضا وکتور دی.
 

کې، دا یوھھ داسې ده، چې پھ ھغې کې سکالار حقیقي  V پھ یوه حقیقي وکتور فضا
 وانین باور لري:عدد دی، لاندې ق

 
 وکتور فضا:

لپاره باور  لپاره او د وکتور پھ حیث ھر  د ھر عدد 
 لري.
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 قانوناسوڅیاتیو 
 اغیزه  د صفر توکی یا بي vپھ 

 یا بې پلوه توکی
کې نسبت جمعې تھ پھ څټ یا  vپھ 

 معکوس توکی
 ا کموتاتیو قانونینکی وبدلید

 
  د ضرب اسوڅیاتیو قانون

 د سکالار د جمعې دیستریبوتیو قانون
د وکتورونو د جمعې دیستریبوتیو 

 قانون
 

 واحدقانون یا یوون قانون
 

حقیقي ومتور فضا رابند یا محدود دی، ځکھ چئ پھ لاندې فقط د  پورتھ تعریف پھ
 داسې جوړختونو سره کار کیږي.

 
 سکالار ضرب

 د سکالار ضرب تعریف(پیژند):
د فزیکي موخھ د کار تعریف د دوه وکتورونو ترمنځ یوه تړنھ( نښلونھ، عملیھ) ده، 

 چې نتیجھ یې یو حقیقي عدد دی.

  

 
 

 پیژند(تعریف):
شمیرل کي ، چې د دواړو و سکالار ضرب  او  وکتورونود دوه 

 کتورونو سکالار لھ د وي څخھ رابند کونج یا زاویې د کوساین سره ضر ب شي:

 
پھ پام کې ولره: د دوه وکتورونو سکارضرب صفر کیږي، کھ لږ تر لږه لھ دې دواړو 

 وي.وکتورونو یو صفر وي، یا دواړه وکتورونھ یو پر بل ولاړ یا عمود 
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 وي. او یا  یا کھ     

یا  دا پھ دې معناچې   لرو  ځکھ چې لھ 

 
 راځي:د دوه برابرو وکتورونو سکالار ضرب لپاره لرو یا لاس تھ 

 
 د سکالار ضرب پھ مرستھکیدی شي د یوه وکتور ارزښت انځور شي.

  د یوه وکتور ارزښت(مطلق ارزښت):
 

 د سکالار ضرب لپاره شمیر قوانین.
 

 جملھ:
 لپاره باور لري:   او  د ټولو  

 بدلید قانون

 اسوسیاتیو قانون

 

 دیستریبوتیو قانون

 

 : ١بیلګھ 
 ورکړ شوي دی، چې مختلف لورې لري. او دوه وکتورونھ 

 باندې، ھمداسې د پریسوتون(پریوتل) دي پھ وکتور  غوښتونی د وکتور  
 .وکتور پھ لور یعنې وکتور    وکتور کمپوننت د 
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واحد یا یوونوکتور دی. دی  د  ، چیرتھ چئ  باور لري 

  . 

 
 د سکالار ضرب لپاره باور لري: او  د 

  
 

  پسې د کوساین لپاره باور ري:
 ) کې کیږدئ:٢پھ (

  
  دی.  پرٻوستون (پروجکشن) پھ وکتور  د وکتور وکتور 

 دسکالار ضرب لپاره باور لري: او  دا چې دواړه ھمغھ لور لري، ڼو د 

 
 ) څخھ لاس تھ راځي:۴)  او (٣لھ دې سره د (

 
 باور لري. دبدلون لپاره ھمداسې او  د 

 ) د ایښولو سره راکوي:١پھ ( ) څخھ لاس تھ راځي: ٣پسې لھ (
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 .  ھمداسې  د وکتورونوود بدلون سره راکوي:  
 

 پھ ټولیزه توګھ کړی شو ووایو:
بل وکتور د اوږدوالي  د دوه وکتورونو سکالار ضرب تغیر نھ خوري، کھ سړی یو د 

 کمپوننت پھځای کیږدي.

 
 داچې د دوه وکتورونو وٻش نھ دی تعریف، کیدی کلھکلھ لاندې اړیکې مرستھ وکړي.

 
 

 : ٢بیلګھ 
د سطحې واحدونھ یا یوونونھ)او  a=4LE )LEاو د ارزښت  او دوه وکتورونھ 

b=3LE )LE   کونج جوړوي. °60د سطحې واحدونھ یا یوونونھ)سره یو د 
 وشمیرئ. نتیجھ یې انځوریز و ازمایئ.  او    
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-------------------------------------------------------------------------------- 

 :٣بیلګھ
 (مثلثاتو)  دکوساین جملھ دې وکارول شي.د سطحې تریګونومتري 

 

 

 
 

 
 
 
 

 
 
 

 

 
 د یوه ولاړګوډیز یا قایم الزاویھ مثلث(درٻګوډي) ځانګړنوالې:
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 وکتور شمیرنھ                      ٨٢٨         
-------------------------------------------------------------------------------- 

پھ بل ولاړو یا قایم وکتورونو سکالار ضرب صفر دی، سړی د پورتھ دا چې یو 
 جملې لپاره د پیتاګوراس(فیثاغورث) جملھ لاس تھ راوړي.
 

 
  ۴بیلګھ 

وښایئ چې د یوه برابر اړخیز یا مساوی الاضلاع مثلث اړخنیمئ(نا صف الاضلاع) 
 پھدې نیغھ ولاړه یاقایمھ ده.

 

 

 

 

 برابرون:وکتور مساوات یا 

 

 )  سره کیږي١د (
 دی، باید باور ولري:  د دې لپاره وښایو چې

 
 سره دی: او  د  

 
 څھ چې د ښوولووو.

(c) ketabton.com: The Digital Library



	
	   

 ٨٢٩وکتور شمیرنھ                                                                
-------------------------------------------------------------------------------- 

 د اوکلید یا اقلیدس وکتورفضا
 

 د اویکلید وکتورفضا پیژند(تعریف):
 کھ د یوه حقیقي کتور فضا پرتھ الجبري جوړښت، لکھ پھ لاندې توګھ

 

لپاره باور  لپاره او د وکتور پھ حیث ھر  د ھر عدد 
 لري.

 اسوڅیاتیو قانون
 د صفر توکی یا بیاغیزه  vپھ 

 یا بې پلوه توکی
کې نسبت جمعې تھ پھ څټ یا معکوس  vپھ 

 توکی
 نکی ا کموتاتیو قانونوبدلید

 د ضرب اسوڅیاتیو قانون
 

 د سکالار د جمعې دیستریبوتیو قانون
 د وکتورونو د جمعې دیستریبوتیو قانون

 قانونواحدقانون یا یوون 
 

 
 لاندې قوانین ھم باور ولري

 حیث لپاره باور لري: دوکتور پھ  او د ھر عدد 
 د سکالار ضرب بدلید قانون

 د سکالار ضرب دیستریبوتیو قانون
 ګډولھ اسوڅایاتیو قانون
 د وکتور (مطلق) ارزښت

 
 

 نو سړی د اویکلید یا اقلیدس فضا څخھ غږیږي یا دا د اقلیدس فضا بولو.
 
 نھ: ویاد
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 وکتور شمیرنھ                             ٨٣٠     
-------------------------------------------------------------------------------- 

یوه وکتور تھ نسبت سکالار ضرب تھ معکوس یا پھ څټ توکی نھ شتھ. دا پھ دې 
 معنا، چې سړی د وکتور سره وٻشنھ نھ شي کولی.

ونو نسبت سکالار ضرب تھ نا پیلی توکی نھ شتھ، حکھ چې نتیجھ یو حقیقي د وکتور
 عدد دی او وکتور نھ دی.

 
 وکتوري ضرب

 
 د وکتوري ضرب پیژند یا تعریف:

کھ یو ھوکتور د یوه عدد سره ضرب شي، نو نتیجھ بیرتھ یو وکتور دی. د ضرب دا 
 ضرب بلل کیږي.– Sډول 

شي، نو نتیجھ یې یو عدد دی، داسې پھ نامھ کھ یو وکتور د یوه وکتور سره ضرب 
 سکالار بډول ضرب.

برسیره لھ دې د وکتورونو ضربډول شتھ، د کومو سره چې ضرب بیرتھ وکتور دیول 
وکتور ضرب یا وکتوري ضرب بلل کیږي، کلھ کلھ اټیران ضرب یا صلیبي 

دوه ضرب(زه صلیبیي ضرب تھ اټیران ضرب وایم اټران د لوبو ھغھ څیره ده، چې 
 کرښې سره پھ کې پریکوي). 

پخوا لھ دې چې موږ د دې ضرب ځانونھ پھ کار اچوو یا مشغولوو، باید روښانھ شي، 
 چې دا ډول ضرب څنګھ تعریف دی.

 
 پیژند( تعریف):

پوھیږو، چې د لاندې   د ضرب لاندې یو وکتور  او   د دوه وکتورونو 
 خویونو سره خویز کرکتري شوی دی:

 نیغ ولاړ دی یعنې قایم دی. او    پھ لومړی: 
 پھ دې ترتیب یو ښی سیستم جوړوي. او،دویم:  

 چیرتھ چېدریم:   
 لھ پورتھ تعریف څخھ سیده لرو:

د ده وکتورونو وکتوري ضرب ارزښت صفر لري، کھ لږ تر لږه لھ دواړو وکتورونو 
 یو صفر وکتور وي یا دواړه وکتورونھ غبرګ یا موازي وي.

 یا پھ څت ھم باور لري: معکوس
کھ د دوه وکتورونو ضرب لھ کومو، چې یو یې ھم صفروکتور نھ وي، نو دا غبرګ 

 دي.
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 ٨٣١وکتور شمیرنھ                                                                
-------------------------------------------------------------------------------- 
د تعریف د دریم شرط څخھ لاس تھ راځي، چې ھلتھ خپل لوي ارزښت لري، کھ لھ 

 درجې وي. 90ھغوی رابند کونج 
ترڅنګ ولاره څیره دې 

 وکتوري 
ضرب ګرافیکي روښانھ 

 کړي.
 یو وکتوري  

 ې ضرب دی، کوم چ
 نیغ ولاړ   اوپھ  

 یا قایم دی، داسې 
 ،چې:  

 یو ښی سیستم  او 
 جوړوي.

 

 
د دې ارزښت لھ دې دواړو وکتورونو غزیدلې غبرګ اړخیز یا موازی الاضلاع   

 سطحې خوندیونھ ده.
 

 ښی سیستم پھ دې معنا دی:
دویم کھ لومړی وکتور د ساعت څرخوني(لړمک ورتھ وایي کھ څنګھ؟) پھ موخھ د 

وکتور پھ لور وڅرخیږي، نو دا دریم داسې څرخي لکھ یو پیچي میخ پھ ښئ اوړٻدنې 
 سره د مخ لور تھ.

 د وکتوري ضر بونو لپاره ښی سیستم.
 

 جملھ :

 د وکتور پھ حیث لپاره باور لري:  عدد او د ھر
 الترناتیو قانون

 دیستریبوتیو قانون

ګډولھ اسوڅیاتیو 
 قانون
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 وکتور شمیرنھ                        ٨٣٢       
-------------------------------------------------------------------------------- 

 د دې شمیر قانون لپاره  د استعمال لپاره جملھ:
 :١بیلګھ

  وشمیرئ:
 حل یا اوبي:

   
 .او    د دې لپاره وکارول شو 

 
 وکتورونو ترمنځ کونج فورمال وشمیرئ: ددوه  ٢بیلګھ 

  وشمیرئ:
 حل:

 
 

 : ٣بیلګھ 
 ددوه وکتورونو ترمنځ کونج فورمال وشمیرئ

  وشمیرئ:
 حل یا اوبي:
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 ٨٣٣وکتور شمیرنھ                                                                  
-------------------------------------------------------------------------------- 

 
 د وکتورونو برخ انځورونھ( کمپوننتي انځورونھ)

                                        د وکتورونو برخ انځورونھ( کمپوننتي انځورونھ)
وکتورونو یو بل تھ ترتیب یا نظم لور شمیرنھ کې تر اوسھ تنھا یا ځانلھ د برخلرونکو 

 لوباوه. د دې سره د وکتورونو  فضایي ځای غوره نھ وو.

یا  -دا پای لاس تھ راوړنې تھ اجازه ورکوي، چې وکتورشمیرنھ د کواوردینات
پروتولاړسیستم څخھ خپلواک دی. د ټاکلو پرابلمونو لپاره دابیاھم ډٻر  ګټور دی، کھ 

یا کواوردینات سیستم پھ بنسټ کې -اره یو پروتولاړسړی د وکتور انځورونې لپ
                                                                                   کیښولی شي یا ولري.

یا کارتیزي کواوردینات سیستم پھبنسټ کې  -د پسې شمیرنو لپاره کارتیزي پروتولاړ
 او x1x ,2 ا قایم محورونھ دي، چې پھ ترتیب د ایښولکیږي. دا درې یو پھ بل ولاړ ی

3x .سره پھ نخښھ کیږي                                                                        
محورونھ ھم وبلل  yاو   x, yلپاره  یا پرځای کیدی شي دا د  3xاو  x1x ,2 یادونھ: د 

پراخیدوني وکتورونو لپاره بھ دا انځورونھ پھ کمھ کچھ  nبعدي یا  nشي، مګر د 
                                                                                           مناسب وي.

د کارتیزي کواوردیناتسیستم لپاره لاندې دوه  انځورونې، لکھ  پھ عمل کې چې ډٻر 
 کار ترې اخستل کیږي.

 

 محورونھ پھ رسمسطحھ  3x او2xد  

 

محورونھ پھ   3xاو 1xد 
 رسمسطحھ کې پرتې دي.
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 وکتور شمیرنھ                      ٨٣۴         
-------------------------------------------------------------------------------- 

 کې پراتھ دي.
 محوردمخ لور تھ ښایي. 1xمثبت 

 

 شالور تھ ښایيمحور د 2xمثبت  

 
 پھ یوه فضایي  وکتور 

ارتیزي کواودیناتسیتم کې ا ک
دا د کواوردیناتونو  .نځوریږي

محور کمپوننتونو سره غبرګ 
 .ټوټھ کیږي

 
 

ھره د دې درې کواوردیناتونو 
کیدی شي ځان د ھمغھ اړونده 

واحد وکتور څو ځلھ انځور 
 کړي:

 
 3aاو   a 1a ,2 درې سکالار 

ھغھ چې د کواوردینات پھ لور 
د وکتورونو اوږدوالی 

ورکوي، د وکتور  
 بلل کیږي. نومکواوردینات  پھ 

 

 

 
 

  ١بیلګھ 

 وکتور  

 اوردیناتسیستمکې رسم شي.ودې پھ فضایي کارتیزي ک
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 ٨٣۵وکتور شمیرنھ                                                                      
-------------------------------------------------------------------------------- 
د دې لپاره چې وکتورونھ انځور کړای شو، د ھغھ پیل ټکی پھ د کواوردینات پھ پیل 

ټکي کې ایښول کیږي.وکتور بیا لھ یوه کمپوننت څخھ د وکتور جمعې قا نون لھ مخې 
پھ ټکي کې پای مومي،  Pھ کې دا رسم شوی وکتور د  سره یوځای کیږي. پھ دې بیلګ

 یې لري P( 5| 3 |2 ,5 )چې کواوردیناتونھ 

 

 بیلګھ ښایي:

یا پراخیدونې فضا کې لھ کواوردینات پیل څخھ  -ھغھ وکتور، چې پھ درې بعدي
راوځي، ھلتھ پھ یوه ټکي کې پای مومي. ھمداسې ھر ټکي پھ درې بعدې فضا کې د 

کواوردیناتونو لھ لارې یواځنی ټاکلی، دا کیدی شي د وکتورونو لھ لارې ھم خپلو 
پیښھ شي، چې د کواوردینات لھ پیلھ مو دې ټکي تھ لارښودوي یا بیایي. داسي 

 وکتورونھ سړي ځای وکتورونھ بولي.

 کې پای کیږي پھ ټکي  ځای وکتور 

 کې پیا کیږي. پھ ټکي ټولیز باور لري: 

بعدي فضا کې د وکتور لویوالی او لور  د کواوردینات د ورکړې سره دا چې پھ درې 
  دی،  سړی کړی شي د وکتور پھ لیکلو کې د واحدوکتور پھ ور کړه کلیایواځنی ټا

(c) ketabton.com: The Digital Library



	

 وکتور شمیرنھ                     ٨٣۶          
-------------------------------------------------------------------------------- 
صرف نظر وکړي. یو وکتور کیدی د دې نیونو یافرضیو لاندې ځان د درځ یا مټې 

 متریکی پھ توګھ ھمم ولیکي.

کمپوننت انځورونھ او د 
اوردینات انځورونھ وک

 دوه مختلفي مګر برابر 
 یکنډولونھ دي.لارزښتھ 

 
تھ  Pیو وکتور چې ټکي 

 مو بیایي، 
لکھ چې ترې لاس تھ 

 راځي 
 ا نځوریږي:

   
 پھ

    
 تنظیم دی.

 الماني لھ کیڼ ښي لورتھ: کمپوننتونو انځورونھ،
 کواوردیناتونو انځورونھ

 

  ځانګړی:

 
کواوردینات یا پھ پام ٻدې ونیول شي، چې ځایوکتور، ې لھ تړلو وکتورونو پھ حیث د 

پروتولاړ سیستم لھ سرچینې څخھ یوه ټکي تھ لارښودوي یا بیایي، ھغو ازادو 
 وکتورونو سره، چې پھ یوه فضا کې غبرګ راکښل کیږي بدل نھ شي.

 
   ٢بیلګھ 

سطحې واحدونو یا یوونونو سره داسې پھ یوه کارتیزي (  ٨یو سترګی یا مکعب دې د 
سم شي، چې یو ګوډ یا کونج یې د کواوردینات پھ  دیسکارتي) کواوردیناتسیستم کې ر

سرچینھ کې پروت وي. د دې مکعب(سترګی، چې موږ ورتھ دانھ وایو) ټولو ګوډونو 
یا کونجونو کې دې ځایوکتورونھ وکښل شي. ځایوکتورونھ دې پھ کواوردینات سیستم 

 کې ورکړل شي.
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 ٨٣٧                  وکتور شمیرنھ                                        
-------------------------------------------------------------------------------- 

 

 د ځایوکتورونو  لپاره باور لري:
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 وکتور شمیرنھ                       ٨٣٨        

-------------------------------------------------------------------------------- 
)   Oktanten .1دا پورتھ انځورونھ لھ ډٻرو څخھ یوه ده. دا مکعب یھ لومړئ اتمھ (

کې پروت دی. یوه بلھ انځورونھ کیدی شي پھ کووردیناتسیستم یا پروتولاړ سیستم کې 
 محور د شا تھ پھ لور ښایي.-1x)، پھ کوم کې چې د  صورت ونیسي( ځان جوړ کړي

یا کونجټکو د پھ نخښھ کونې ا و د دوي د ترتیبونې وروستھ کیدی شي -د ھرګږډ
 وکتورونھ بل ډول نخښھ ونھ ونیول شي او ھم نور کواوردیناتونھ ولري.

 
 د وکتورونو ارزښت او لوریز کوساین

  
 دیوه وکتور ارزښت

وشمیرل شي، کھ دا پھ کمپننت ډولھ یا کواوردینات ډولھ د یوه وکتور ارزښت دې 
 ورکړ شوی وي

 
تر څنګ انځورونھ را اخلو، نو 

 پیژنوو چې وکتور

 
د یوه کوادر لوریزې فضا دوه 
کونتړې(قطر) ده، چې د ژیو 

  3aاو   a1a ,2,اوږدوالی یې 
 دي.

دوکتور ارزښت لھ دې املھ د 
فضا دوه کونتړې سره سر 

پیتاګوراس لھ جملې خوري. د 
سره سم د وکتور د ارزښت لپاره 

 لاس تھ راځي:
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 ٨٣٩وکتور شمیرنھ                                                        

-------------------------------------------------------------------------------- 

 

                                                  لورکوساین)د یویھ وکتور د لور کوساین(لنډ: 
پھ فضا کې د یوه پھ کمپوننتونو ھمداسې  کواوردیناتونو بڼھ ورکړشوي وکتور د لور 
یا -ټاکنھ ښایي، چې سړی کونج کاروي یا استعمالوي، کوم چې دا وکتور یې د یوون

 واحد وکتور سره جوړوي.

 ېکونج، چې د فضا دوه کونجتړ
( قطر کھ وتر؟)ھمداسې د دوه 

 کونجتړې
 محور سره    1xیا قطروکتور یې د 

 او لھ دې سره د واحدوکتور سره 
 ھم جوړوي، پھ یوه درٻګوډي یامثلث 
 کې پروت دی، کوم چې د فضا قطر
 (دوه کوجتړې)،د کوادر د ښي اړخ

 سطحھ لکھ څنګھ د قطر یا دوه 
کمپوننتونھ یا 1xکونجتړې وکتور 

 اجزاوې 
یې چې جوړیدی شي. 
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 وکتور شمیرنھ                     ٨۴٠          
-------------------------------------------------------------------------------- 

ورتھ نخښونې د نورو دواړو کونجونو لپاره ھم لاس تھ راوړو، داسې چې سړی 
 لیکلی شي:

 

 تابع ارزښت د وکتور د لورکوساین بلل کیږي.د درې کونجونو د کوساین د 

 د لور کوساین دجمعې لپاره باور لري: 

 

 دی. ١داپھدې معنا: د لور کوساین مربع جمعھ(څلورئ زیاتون) تل 

 دا اړوندوالی کیدی شي د یوې ساده شمیرنې لھ لارئ وښوول شي:

 

 سره ترې لرو د  

 

 څخھ لھ
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 ٨۴١وکتور شمیرنھ                                                       
-------------------------------------------------------------------------------- 

 کواوردینات  لپاره لاس تھ راځي:د وکتور 

 

اوس لھ دې سره شونی دی چې یو وکتور د ھغھ د ټاکونکو لویو ارزښت او لور سره 
 ولیکو:

 

 باندې وٻشل کیږي اوځي او دواړه اړخونھ  پھ لھ نوکنو ر  

 

 پھ پام  ولره: د یوه واحدوکتور کواوردیناتونھ د ھغھ د لور کوساین دی

 

 د شمیرنې بیلګې

 :  ١بیلګھ 

 د لاندې وکتورونو لپاره دې ارزښتونھ اد لورکوساین وشمیرل شي:
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   -الف 

  –ب 

 

 نتیجې لھ لسمیز(عشاریھ) څخھ وروستھ د درې ځایونو پھ ټیکوالي سره ورکړئ.

  -حل: لومړی

 (مطلق) ارزښت:

 

وکتور د نږدې  
5,385 LE  

)LE  د اوږدوالي
 واحد)اوږدوالی لري

 لورکوساین:

 

 د ب حل:
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 ارزښت:

 

 3,742وکتور د نږدې  
LE 

)LE  د اوږدوالي
 واحد)اوږدوالی

 لري 

 لورکوساین:

 

 

او  090یادونھ: کھ د یوه کونج کوساین کمیز یا منفي وي،  نو د کونج ارزښتونھ د 
 ترمنځ پراتھ دي. 0180

محور  1xچې د  دی، غواړو پید کړو، ٢وږدوا لی یې ا: د ځا ی وکتور، چې ٢ بیلګھ
محور سره  یو تیره  3x کونج جوړوي او د   0135محور سره     2xکونج، د060سره 

 کونج ( حاده زاویھ؟؟)  جوړوي.

 پھ دې معنا دی، چې  2د اوږدوالي  حل:  ځا وکتور 
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  دې تیره کونج وي ، باور لري: γدا چې 

  یوونوکتور یا واحد وکتور دی:

 

  او دا وکتور پخپلھ:

 

 ټولګھ:

 د وکتورونو لپاره شمیرقوانین پھ کواوردیناتي انځورونو کې.

وکتورونھ سره زیاتیږي یا جمعھ کیږي ھمداسې کمیږي یا منفي کیږي، کھ اړونده 
 کمپوننتونھ سره جمعھ یا سره منفي شي.
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 د یوه وکتور ضرب د یوه سکالار سره

ل کمپوننتونھ د سکالار سره  د یوه وکتور ضرب د یوه سکالار سره، د وکتور ټو
  ضربیږي.

 

 

 بیلګھ

 درې وکتورونھ ورکړ شوي دي:

                                            
 وکتور  وشمیرئلاندې 
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واټن  وټاکل  2Pاو  1Pیا بعدي فضا کې دې  د دوه ټکو   -بیلګھ: پھ دوه  پراخیدوني
 شي.

 
 

 ټکو تھ د ځای وکتورونھ دي:

 
 وي.  sد دواړو ټکو تړون وکتور دې 
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د دواړو ټکو تړنوکتور ارزښت  یو د بل څخھواټن یھ ګوتھ کوي او دا پھ درې بعدي 

 فضا کې. (درې پراخیدوني)

 
سمبالولو سره دا لومړی   ijx یادونھ: د کواوردیناتو پھ ایندکس یا پیژندنخښھباندې

 لپاره ولاړ دی او دویم ایندکس د کواوردینات محور لپاره  iPایندکی د ټکي 
 

 سکالار ضرب 
 دوه لاندې وکتورونھ دې ورکړ شویوي

 او   
 

 دا یو د بل سره فورما ضربیږي:
 

 
دې وي، چې د دوه یو پھ بل عمود ولاړو وکتورونو سکالار ضرب صفر پھ پام کې 

 دی،پورتھ ولاړه وینا ډٻره ساده کوي. ١یا واحد وکتور تربع -دی او د یوه یوون
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 لھ دې سره کیږي:

 
یا ولاړ وکتورونو سره سرتھ  -یا مټې یا ستن  -سکالار ضرب ھم کیدی شي ددرځ

 ورسول شي.

  او  

 

 : ١بیلګھ

 دواړه وکتورونھ یو د بل سره کوم کونج جوړوي؟
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 وکتوري ضرب   

لکھ د سکالار ضرب لومړی فورمال ضر بیږي. لھ د ې وروستھ ساده کیږي. د دې 
 لپاره دې د سلیب یا ا ټیران ضرب قوانین بیا وکتل شي.

 باور لري:

 دییا قایم نیغ ولاړ  او او   پھ   

 پھ دې لړئ پرلپسې یو ښی سیسیتم  او  
 

 دی  یرتھ چې چ    
 د کارتیزي کواوردیناتسیستم وکتورونو لپاره پھ ځانګړې توګھ باور ري:

 

 

دی اوو عمود یا ولاړ )  او  پھ   ( یعنې  او دا چې 
 لري. ١ارزښت 

 لاندې اړیکې شتون لري:
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  :فورمال ضرب

 

 

د فرمول جوړول کیدی شي د درې لړئ ییزې دیترمینانت پھ څیر انځور شي. دا کیدی 
شي د ساروس قا نون یا لار لھ مخې وشمیرل شي داسې چې دا د شمیرلو فرمول 

راکړي. د دې لپاره چې د ساروس قا نون وکاروو، باید لومړئ او دویمھ د 
خره ټول قطرونھ یا دوه دیترمینانتې درځونھ یا مټې یو بل پسې ولیکل شي. بالا

کونجتړې تړنې او دا درې واره لھ کیڼې پورتھ لور ښي کښتھ خوا تھ، ھمداسې درې 
ځلھ لھ کیڼ کښتھ خوا تھ ښي پورتھ خوا تھ.دا ډول ضربونھ د جمعې پھ ډول سره 

یوځای کیږي او پھ حقیقت کې داسې چې ضربونھ لھ کیڼ کښتھ ښی پورتھ کمیز یا 
 ږي. منفي ګڼ یا شمیرل کی
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 وکتورونھ ورکړ شوي:

 شي.د دواړو وکتورونو وکتوري ضرب دې جوړ 

 نتیجھ دې د مناسب شمیرنې سره وازمایل شي.

                                                                     
 ازماٻښت د سکالار ضرب سره سرتھ رسیدی شي.

د دواړو وکتورونو وکتور ضرب بیرتھ یووکتور دی، چې ھغھ ھغې سطحې باندې، 
دی. د دې پھ تعقیب د دواړو وکتورونو سره  چې لھ دواړو و کتورونو غزٻدلې عمود 

 د نتیجھ وکتور  سکالار ضرب ارزښت صفر ورکوي.

 لاندې کواوردبناتونھ لري Cاو  A, Bد یوه مثلث ګوډټکي یا د کونجونو ټکي  بیلګھ:

A( 2 | -4 | 4 ); B( 0 | 3 | 2 )     اوC( -4 | -4 | 6 ).                                 د
سطحھ دې وشمیرل شي.نتیجھ دې د سطحې مثلثاتو یا درٻګوډیکچ فرمول سره مثلث 

 و ازمایل شي.
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 ترمخ پام:

 ور وښا یي.یو رسم دې ھندسي(ځمککچیز) ا نځ  

ضرب یو وکتور دی، چې ھغھ  لھ دې  دواړو  xد دوه وکتورونو وکتوري ضرب یا 
وکتورونو غزیذلې سطحې تھ عمود یا ولاړ ځغلي او د ھغې د سطحې خوندیونھ لھ 

دوي جوړ غبرګ اړخیز یا موازی الاضلاع ارزښت دي. د غبرګ اړخیز 
ساوي برخو وٻشي. لھ دې سره دوھکونجتړې یا کھ غواړئ قطر دا پھ یو بل پټیونې م

 د درٻکوډي سطحھ د وکتورې ضرب  ارزښت  نیمایي سره برابره ده. 

 
 اړوند وکتور او د درې ګوډي یا مثلث اړخونو وکتورونھ داسې لاس تھ راځي: یځا
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د دې رسم شوي غبرک اړخیز(موازیالا ضلاع) سطحھ د سکالار یا صلیب یا اټیرن 

 ضرب سره سړی لاس تھ راوړي.
 

 

  نورپسې بارور لري:
 

 

  ددرې ګوډي یا مثلث سطحھ:
 
 نتیجې کنترول د
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 سره. او   د  

 کونج د ساین سره شمیرل کیږيد  

 

 
 ازماٻښت لومړی شمیرنھ تصدیقوي؟
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 ټولګھ:

 
 د وکتورونو جمعھ او تفریق(زیاتون او کمون):

 
 د یوه وکتور ضرب د یوه سکالار سره:

 

 
 سکالار ضرب:

 

  نور پسې باور لري:
 وکتوري ضرب:

 

  نور پسې باور لري:
 

 وکتور ضرب:
 

 د وکتوري  ضرب پیژند(تعریف):
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دی. دا ډول ضرب  کھ یو وکتور د یوه سکالار سره ضرب شیو نو نتیجھ بیرتھ وکتور
ضر ب بولي. کھ یو وکتور د یوه وکتور سره ضرب شي، نو نتیجھ یې   - Sسړی د  

یو عدد دی، چې سکالار نومیږي. د وکتور دا ډول ضرب سکالار ضرب بلل کیږي. 
پھ دې برسیره یو د ضرب ډول شتون لري، د کوم نتیجھ چې بیرتھ یو وکتور دیږ د 

 ي،کلھ کلھ سلیبې یا اټیران ضرب بلل کیږي.ضرب داډول وکتوري ضرب بلل کیږ
 

د مخھ لھ دې چې موږ د دا ډول ضرب ډول سره مشغول کړو، لومړی دې روښانھ 
 شي،چې دا ډول ضرب څنګھ تعریف شوی دی.

 د ضرب لاندې سړی یو وکتور او  تعریف یا پیژند: د دوھوکتورونو 
 کرکتري شوی دی.م چې د لاندې شرایطو لاندې خوییز یا وپوھیږي، ک

 عمود یا سیخخ ولاړ دی. او  پھ  .   ١
 پھ دې لړئ پرلپسې. یو ښی سیستم جوړوي. او  .   ٢

 دی.چیرتھ چې  .  ٣
 پھ یاد ولره: د پورتھ پیژند څخھ سیده لاس تھ راځي:

د دوه وکتورونو وکتوري ضرب صفر دی، کھ لږ تر لږه یو لھ دواړو وکتورونو څخھ 
 یا دواړه وکتورونھ سره غبرګ وي.  صفر وکتور وي

 پھ څټ یا معکوس ھم باور لري:
کھ د دوه وکتورونوضرب، چې ھیڅ یو یې صفر وکتور نھ دي، صفر وي، نو دا سره 

 غبرګ دي.
لھ دریم شرط څخھ لرو، چې ھلتھ خپل لوی ارزښت لري، چې لھ ھغوي رابند کونج یا 

 درجې وي.  90زاویھ 
 ضر ب ګرافیکي روښانھ کړيدا لاندې څیره دې وکتور 
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 یووکتور دی،  
 نیغ ولاړ دی، او   ھغھ چې پھ 
 یو ښی سیستم جوړوي.  او  داسې چې 

 
د دې ارزښت لھ دواړو وکتورونو غزٻدلې موازی الاضلاغ (غبرګ اړخیزې) 

 سطحې مساحت دی.
 ښی پھ دې معنا، چې:

کھ سړی لومړی وکتور د سا عتڅرخوني پھ لور ( د ساعت ستنې لور) د دویم وکتور 
چتاو پھ لور وڅرخوي، نو دریم داسې خوزښت غوره کوي یا حرکت کوي لکھ یو پی

 میخ   دښي کږون سره پھ خپل لور د مخ خواتھ.
 

 د وکتوري ضرب لپاره ښی سیستم:
 

 جملھ: 

 لپاره د وکتور پھ حیث باور لري:  او  د ھر عدد 
 بدیلیدن قانون

 دیستریبوتیو قانون

  ګډولھ اسوڅیاتیو قانون

 شمیرقوانینو استعمال تھ بیلګې:
 

  :   وشمیرئ:١بیلګھ 
 حل یا اوبي:

 

 دلتھ وکارول شو:   
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 ٢بیلګھ 

 د دوه وکتورونو ترمنځ کونج فورمال وشمیرئ.

  وشمیرئ:

 حل یا اوبي یا ځواب:

 

 ٣بیلګھ 

 کونج فورمال وشمیرئ. د دوه وکتورونو ترمنځ

  وشمیرئ:

 حل:
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 د ډاکتر ماخان شینواري چاپ شوې لیکنې:
(Austria):1988	Vienna	 

	لومړی:

H.K.	 Kaiser	 ,	 M.	 Shinwari	 :	 Aproximation	 compact	 pological	 algebra	 :	
contributions	to general	algebra	6	;	Page	117	–	122	

1987	Vienna	(Austria): 

	دویم:

H.K.	 Kaiser	 ,	 M.	 Shinwari	  : Interpolation	 und	 Aproximation	 durch	 Polynime	 in	
Universalen		Algebren	.	 Diss	.	Uni.	Wien		

توري ودې Uولنھ،،لھ لرپوھنې پ0توUول کتابونھ  پھ المان کې د ،، افغانستان کیلاندې د شم
	خوا  چاپ شوي دي

2000 Bonn (Germany): 
نري، فزیک  او اقتصاد جره د انیبرسرپوھنې یرپوھنې ستر کتاب :  د شمید شمدریم:   

مخونو کې چاپ  ٩٠٠کوونکو لپاره ( دا کتاب    پھ 	لپاره ، ھمداسې  د 0وونکو او زده
	)/نو /ایونو غزٻدلې او /نې /ایونھ ترې لرې شوي دياو دا نوې لیکنھ بھ یې  

2003 Bonn (Germany): 
او کUې د کUې  –Uhې 	رنھ، دی، پھ سلو زرو کې شم ( ھندسھ)/مککچپوھنھ<لورم:   

	کوي	رنھ  ، د اختمالوالي شمٻرنھ  کتاب  د 0وون/ي Uولې اړUیاوې پورهیشم

2003 Bonn (Germany): 
	الجبرونھ ( د الجبر بنسUونھ دي)پن/م:    

2003 Bonn (Germany): 
 پ0تو ډکشنري. –رپوھنې    انLرٻزي ید شمشپږم:  
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2003 Bonn (Germany): 
	الماني ډکشنري او پ0تو -رپوھنې الماني ـ پ0توید شماووم: 

Mathematical	dictionary	German/	Pashto	and	Pashto/German	

2003 Bonn (Germany): 
	شوی)	دۍ، ساده لیکل    دفرن<یال برابرون  ( دا کتاب پھ دې <انLھ کې یو پیل اتم:  

Differential	equation	Translation;	An	Introduction	

Bonn (Germany): 2003  
	پوھنې فرمولونو UولLھ رید شمنھم: 

Mathematical  Formulas 

2003 Bonn (Germany): 
	رپوھنھ لھ عربي پھ پ0تویشم لسم:  

Bonn	(Germany):	1997	

 د افغانستان پھ ھکلھ سپینې خبرې:  پھ     المان  کېیوولسم: 

	،،د افغانستان روغې او بیا ابادولو Uولنھ،، لھ خو					

،،د افغانستان روغې او بیا د  دمخھ ډاکتر ماخان شینواريکال  ٢٠٠٠یادونھ:    لھ .
 	لھ خوا درې ساسي مجلې ھم را وستلي. ابادولو Uولنھ،،

 د ډاکتر ماخان ،،میږي،، شینواري لیکنې او ژباړې چې پھ چاپیدو یې پیل کیږي

 ز ک  ٢٠١٢افغانستان     –المان، کابل  -بن

 ژباړې:

 لاندې د برینککن لیکنې چې لھ پرینمن ن ج <خھ ژباړل شوي دي. 
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 شمیرپوھنھ د 0وون/ي لپاره   لومړی Uوک      - ١

 شمیرپوھنھ د 0وون/ي لپاره      دویم Uوک – ٢

 شمیرپوھنھ د 0وون/ي لپاره      دریم Uوک – ٣

 د احتمالوالي شمیرنھ - ۴

	احصایھ یا ستاتیستیک – ۵

 

لاندې کتابونھ د شتوتLارت د پوھنتون د استادانو د لکچرونو <خھ چې د شتوتLارت 
 وھنتون ن ج <خھ خپاره شوي را ژباړل شوي.پ

  ١انالیزی     – ۶

 ٢انالیزې    – ٧

 کر0یز الجبر  – ٨

 د شمیرپوھنې بنسUونھ     - ٩

 د فرمولونو UولLھ  - ١٠

 فنکشنل انالیز – ١١

 وکتور شمیرنھ  – ١٢

 نورې ژباړې

 <خھ:کر0یز الجبر .grundstudium.info/linearealgebra/wwwلھ  – ١٣  

١۴ –   Georg	Gutenbrunner  ونپوھنھ یا د اعدادو تیوريgh 
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               ٨۶٢ 

-----------------------------------------------------------------------------         

 زما لیکنې 

 

Bonn (Germany): 
رپوھنې یشمد دا کتاب : 	د پوره تغیراتو سره دویم چاپ  رپوھنې ستر کتابید شم - ١۵

  ره د یبرسبرخې 

پوره  نري، فزیک  او اقتصاد لپاره ، ھمداسې  د 0وونکو او زدھکوونکو لپارهجان        
 Uhور دی. پھ 

  کتاب کې د اړتیا سره زیاتونھ او کونھ راغلې        

 /مککچپوھنھ  ( ھندسھ)  دویم چاپ د پوره تغیراتو سره  - ١۶

 الجبر بنسUونھ دویم چاپ لھ تغیراتو سره – ١٧

 ډٻرۍ پوھنھ یا سټ تیوري  - ١٨

 د شمیرپوھنې سم اند ( منطق ریاضي) – ١٩

 د یو <و شمیرپوھانو ژوندلیک  - ٢٠

 د شمیر پوھنې hډې وډې لیکنې – ٢١

داھم ژباړه ده، خو لیکونکی یې متآسفانھ را<خھ نابلد شوی: د مشتق او انتیLرال    -٢٢
 و تھ شمیرن

 تمرینونھ او اوبیونې یا حلونھ یې              

 د شمیرپوھنې انLریزې پ0تو او عربي + درې ډکشنري  – ٢٣

 د شمیرپوھنې پ0تو انLرٻزي ډکشنري – ٢۵
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                                                                                 ٨۶٣ 

-----------------------------------------------------------------------------         

 د شمیرپوھنې پ0تو ډکشنري د شمیرپوھنیزو وییونو پھ پ0تو رو0انھ ونھ – ٢۵

د زړه لھ کومې( دا ھغھ لیکنې دي، چې /نې یې پھ نړیول جالونو کې خپرې شوي   - ٢۶
 دي.)

 ھکلھ سپینې خبرې، چې وبھ غزیږي.د افغانستان پھ  – ٢٧

 نوري لیکنې، چې پھ ژباړه یې پیل شوی، خو لا پوره نھ دي

د شتوتکارت پوھنتون لکچرنوUونو <خھ ، چې د شتوتLارت پوھنتون ن ج <خھ    –
 خپریږي:

 د  hروپونو تیوري 

 د 0وون/ي لپاره فزیک د برینکمن لیکنھ -

ژباړل شوی ( دا چې زما دویم مسلک فزیک م UولLې پورې لھ پن/م UولLي  <خھ تر اوو
د شمیرپوھنې پھ -دی، دا لیکنې ژباړم. دا ھم د دې لیکوال یوه ډٻره 0ھ لیکنھ ده، چې 

دلتھ ھم زیات تمرینونھ د حل  یا اوبیونې سره پھ کې راغلي او ماتھ زیات Uhور  -<یر
 برٻشي) 
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	د لیکوال ژوند تھ لنډه کتنھ

	

میږي شینواری د اروا0ادې پستو او اروا0اد نوررحمان زوي پھ  ماخان پھ اولني نوم 
 ؟  ه لمریز کې د شینوارو ھسکھ مینھ کې دې نړۍ تھ سترhې راغړولي. ١٣٢٠

کوونکو <خھ  وو) <خھ وروستھ د  د ھسکې مینې د لومړنې 0وون/ي (د لومړنیو زده
پیل او د دویم  پورې( 0وون/ي لھ لومړي UولLې ١٩۶۵تر   ١٩۵۴حمان بابا لیسھ لھ ر

 UولLې <خھ hام او پای).
سپتمبر <خھ د اتریش برس، چې  ١٩۶۶تر سپمتبر د کابل طب پوھن/ی. لھ  ١٩۶۶د 

 ھلتھ یې د شمیرپوھنې ډاکتري پھ پوره ستون/و تر لاسھ کړه. 

د فبروري تر پای د دباندنیو چارو وزارت کې مامور. د  ١٩٨٨ش ک تر  ١٩٩٨٧د
جون پورې پھ بن کې د افغانستان جمھوریت سفارت  ١٩٩٢مارچ  <خھ تر  ١٩٨٨

مارچ   ٢٠٠٨شارژد افیر( صفر نھ وو). لھ ھغې وروستھ  پھ جرمنې کې سیاسي پناه. لھ 
دسمبر پورې د  د ریاضي <انLھ کې د پوھنې وزارت  درسي نساب کې  ٢٠٠٩<خھ د 

 دنده.

ې د واده خبر کې لھ لرې د میرمن 0اپیرۍ سره واده شوی، چ ١٩٧٢ماخان میږي پھ 
 ز ک کې کوزده کړې وه. ١٩۶٣ورتھ اتریش تھ راغ�. ده لھ میرمن 0اپیری سره پھ 

ز ک دوه بچیان وبخ0ل،  ١٩٧٩دوي تھ لوي <0تن  پھ اتریش ویانا  کې د مای پھ شلم 
چې <انLھ او اباسین نومیږي. <انLھ پھ المان کې د پوھنتون علمې ھمکاره وه او د 

 اسین ملي اقتصاد او Uولنیزه سایکولوژي لوستلې.حقوقو ډاکتره ده او اب

<خھ ھمدا د کتابونو لیکلو اوو د  ١٩ ٩٧ماخان شینواري بې کاره نھ دی او لږ تر لږه لھ 
	ژباړې دنده یې پھ غاړه اخستې، چې خپل فکر د شونې پولې تازه وساتي.
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